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* omnium naturalium eo

% titulo nobilifima,quod

: * inter omnes vna certif=
fima, veriffimaque fit,honoratam fo.
fuifle fatetur etiamnum,a nobiliffi-
ma indole & ingenio Tuo: quando.
illam addifcere me inftituente , at-
a 2 que




que ad ingens exemplum nobilita-
t1s Belgicz, & admirationem , gra-
tulationem¢ue non inanem audi-
torum emnium,annis ab hirc tribus

rzclaré tueri , publicé propofitis
Thefibus, me prazfidente voluifti,
Quamquam hoc quidquid tunc 2
me geftum eft, honori datum eft,
non auxilio Tuo ; cuifatis fuperque
fiibfidij crat 4 ftudio & ingenio fuo,
vt difeiplinam illam fecuré defen-
deret, quam poflideret. Tuaifta
merita cogitantem me impulcre, vt
hzc Geometriz Elementa non al-
teriquam T uo Illafiriffimo Nomt.
ni inferiberem. In quibus.quid fpe-
&arim,quidiie aflecutus fim,fruftra

hic exponam apud Te, qui pro Tai

perfpicacitate ingenij cognofces
ilico, cum videbis. _ :
Perge modo (p.zricrris’cni_m,fcio,-_-
etiam nunc abs me admoneéri Te
de ftudio tam nobili & tam pracla-
| ro)Perge,inquam,zftimare & ama-
redifciplinain, quam egoindico ex-
cellente nobilicate dignam , quia
viiam,

vnam, eminentem {ua certituding
inter omnesy fummis parem inge=
nijs,quia veram; quin'8& mihi homiZ
ni etiam religiofo conuenientem,
quia bonams hoc eft omainorémo-
tam apericulis illis, in quz fubinde
difciplinz aliz difcentium vitio &
errore declinant.Habet fané Geo>
metria, quod & ego, & multi me-
cum cxperti{unt doctiflimi iuxta &
innocenriflimi viri , quo hominis
animum fibi deditum , ex contem-
platione’vaius', veri ;bonidue cor-
porisatrollat ad lanudandum,aman-
dumQue ynum,veram,bonum, hogc
cft Deum incorporeum, & immen-
{um dimenf corporis Archite&um,
Huc e meque ducant hzc Ele-
menta (zeometrica , que infcribo
Tibi; cum@ue arcanam admiran-
damque & plufquam harmonicam
variorum inter fe corporum , &
ipfiusadeo Circuli {pherag; con-
fenfioné animo fuggerent,doceant
huncipfum cum Deo , mente illa
prima & immen(3,& quodam quafi
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circulo omniain fe creata, & diui-
nacomplc&cntc,con{cntirc. Hoc
voueo, & finio cum lemmate,quod
Emblemati prafixo fronte prima,
ex profano licet Horatio , nonpro-
fané fubfcripfi

Hinc omne principinm huc vefer
exitum.,

Hluftriffime Domine

D™, T=. Nuftrifim=

Seruus isn Doniind
ANDREAS TACQVET
Soce TEsV.

AMICE LECTOR]

CEE Vim mnultis iam annis Flementos
RN 741 Geomet yicovum, minorss fore
Moy 1€ 5 in bifce locis pensria laboyae
g tum effec , vifum demique eit ad
B vium [ludiofe iunentutis cuins

gratia hunc labovem qualemcunque fufcepi, nouans

editionens adornare; i qua quid preftitum fit;pat=
¢is aucipe.

1. Inprimis Geometrig plang ac [olide elemene
#.4 conisinxiy ne (vt fit plerunque) (emper. in plaris
tyrones hareant 5 fed abbis tranfean adfolida;
quorum fumine neceffariacognitio eft.

2. Propofitionum hypothefibus & affertioni-
bus litteras,parenthefi inclufas, quibus ad figuram
veferri poffint, appofui : quod eo confilio feci,ne ane
te demonflrationem , iterum explicanda affertio,
adeod, idem bis reperendumefiet : & tamen litte-
vis a reliquo [enfit parenthefi [eparatis,fua aflertios
i yniner[dlitas conflavet. Afiercionem igitur cone
ueniet legere primum litterss pratermifiis 5 tum fi
non intelligasste littere ad figaram ducent.

3. Propofitiones aliquas pratermifi , quarums
fere vel nullus vfus eft,aut certe non alius, quamve
per eas demonflrentur alic , quas fine illis facilioré
wid poteram demonftrare. Eofdem tamen propofi=
tionum vetineo numeros,quos Edclides , ordinemd
[feruo,quem bis mille annarum vfus probanits
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4« DemonfErationes vel nosas affers, vel anti-
quas breiores plerunque ac faciliores conoy effice=
ve. Bt prolixitas quidem ravo prodeft. Ea fiquidem,
tardiores ¢ bebetiores non iuuar, fubtilibus autens
& ingeniofis molefta eft. '

§: Quiamuis autem brenis effe fluduero , exiffi-
¥rani tanmienyme a propofito non recedere,fi e ad-
derem,que Geometriam  difeere volentibus futura
Yl videbantur. Itaque Corollaria & [choliz
adimxi non pawca, que vfulongo didiciin elemen=
tis defiderari, Geometrig practice fontes indico fuis
(’aaz’sﬁum [fiquid z'!e’rﬂre ad rem occyrreret o non
omift. Varia deinde in quibus laboyatum hucufque
fuit,vel axplicare vel demonflrare gonatus [ums

6. In libro primo pavallelarum theoria des
monflratur independenter ab vdecimo axiomate,
qnodnon axioma, fed theorema eft, & quidem now
wif difficulter ac longa circuitt demonfbrabile.

7 Secundum libyum, in quo laborare myltua
Eyrones folent s difpofus ad enm fere modum, quo jam
analyfte fcribunt equationes fuss, Quemn [iexacte
senere voluiffem , fuiffet quidem res brezior ; fed
minns; vt arbitror, tyronibus dccominodata.

8, Inlibra tertio ad prop.16., paradoxa anguls
Gontactus, que hackenus torferc omnes, [olunntur.

9. 1n quinto libro, propartionum doitrinam,vt
quidem ab Euclide traditur, fatis [binofam, efficere
Planioremn conarus fum:. itaque primuin propoy=

tionum elementa, Jaciliori quadam met hodo, mule
viplicibus ablegatis,traduntur, Deinde buins libri
- fextam

fextam definitionem, qua pyoportionum equalitas
per multiplices explicatur oftend; non definitionens
¢fie.fed theorema, & quidem diffici'e & perobfin=
?"um; curus etiam demwy?mrfm;.;vf; cxhtbems,
bactenus a nullo datam. Atque ita dewonStvationes
Euclideas gue bine ducuntur onmes | fi quis forte
illas prenoftvis probationus defideret , stabilini=
anus. Taan alind quoddam cqualiume proportionum
afigno ac demonftro indicium vninerfale,primum,
facillimum,ex quo oues quinti 1ibri propofitiones
demonstrare potuifiem fi hoc conducere difcentibus
audicaffens. Poflremo de proportionibus non panca
fatn neceffaria fubiungo ac inprimis demonftro
axtoma illud percelebre feu potins theorema : pro=
portionem extremorunt ex quotlibet intermedio-
#1m8 propor tionibus comsponi , id qutod hactenus in
Geometriafuit defideratum,

10, Librum duodecimum , cuins difficiles ag
prolixe demonflrationes diftentibus terrori effe fo-
lent alia via plus quam decies breusori demonftra-
wi. Quod ita fe habere, qui hec noffra cum Euclide
¢infq, commentatoribus cantuleris , deprehendet.

XL In libris quarto, fexto,ondecitmo praftantyr
¢4 que voinerfim fupra indicanimus.

12, Denique [electa ex Archimede theoremata
alia_fimiliter ac breuiori via demonftrata ad=
iunxss eximiamd, illius de cylindro ac phera do-
Gbvinam poftremis tredecim propofitionibus adiectis,
ampliau, quibus inter cetera demonftro [efquial-
teram proporiionem ab eain cylindro, [pherad, re=
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pertam,ab equilatero wono cidew [phere circume
ﬁnp{a, tam in [oliditate,quam in (uperficie conti-
nuari. Eulidi porro Archimed.ea illa fubnexui;non
quafi adbuc elementa, fed quia fubtilitate pa’rérer
arque v eximia (unt : tum deinde vt Geometrig
candidatusintelligat , cum maxini Geomety.g in-
yenta admiranda affequi [efe viderit, nihil in Ma=
thefi futurum tam fubtile vel arduum, quod his
mstructus elementis percipere non pafiit. :
Tu hac habe; &fs placuesint, lege ac difce: in-

uenturus in his principia nobilifume & j:am‘z

emzitm antiquifiima [cientie; quod oftendet tibi,
quan: [ubneito,

HISTORICA NARRATIO
Deortn & progrefSu Mathe/eo.

23 Athematum elementa tradi-
4 turo s vifum eft de illorum
 origine ac preftantia pr&:fari

nzdam, vt intelligant Ma-
N thefeos candidati,cuin{modi
ea {cienta cui {e confecraturi funt; &
planum fiat aduerfus cos,qui,qug ignorant,
contemnunt,quanta dignitatis int he dil
ciplina , quas omnium Ztatum {aprentiffimi
viri incredibili ftudio fibi putauerint com-
parandas. Vui porro mihi fuit, in hac rela=
tione concinnanda Petri Rami diligentia,
qui {cholaril toto primo libro ben¢ magno
Mathematicam Hiftoriam ex Proclo, Laet-
tio,Vitruuio, Gellio,Polybio, Tzetze, alijf=
quo accuraté copiofeque confcripfit.
Prima hominum {cientia Mathefis fuit,

i Iofepho credimus. Islib.1. cap.3. {cribie

Sethi nepotes Czlorum ordinem ac {ide-

rum curfus obferuaffe. Ne autem hec ine

uenta ex hominum notitia dilaberentur,
cum Adamus vniuerfalem mundiinteritum
fore praedixiflet, ynum dilunio, incendio al-
terum, excitarunt duas columnas, alteram
lateritiam,alteram lapideam: & vtriguc fua

inuentain{cripferunt,vt i lateritiam diluuio
delent




deleri contingeret, lapidea fliperftes, homis
nibus difcendi copiam faceret , & quz in=
fcripta continebat fpectanda exhiberet.
Atunt enim lapideam illam ab ipfis dedica=
tam: que & noftris temporibus extat in Sy-.
ria. Hzc ille, penes querh fides efto.

Poft diluutum. primos mortalum Afly«
rios & Chaldzos Mathemata coluifle tra«
dunt idem fofephus , Plinius ; Diodotus,
Licero. Sed orte & florentes apud Chal-
deos Mathematicgartes, deinde ex Chal=
dza & Aflyriaad A oyptios trapflate funt
Aucore Abrahamo. Is enim cum Deo iu=
bente ex patrio {olo in Palzeftinam , ac de-
indein Agyptum profeuseffet,cerncrets
que Lgyptios artinm bonarum capi ftudio,
atque indole ad difcendum egregia efle; vt
apud eundem Tofephum eft hb.1.cap.9. A-
rithmeticam illis Aﬂ:mnomiamqué > 'quam
precedere Geometriam neceffe fuit , coms-
municauit. Quibusdeinde fudijs adeo £«
gyptij floruere , vt Ariftoteles 1. Metaph.
cap.v.affirmet Mathematicas artes ptimum
in Eoyptoa facerdotibus pyblica vacatio-
fic frctis inuentas efle,

Exinde Mathefis ex £ gypto mare traiix
ciens ad Grece Philofophos peruenit :
Thales enim Milefius, qui ante Chriftum
floruit annis §84 primus Grecorum cum
in A pypium venifler, Geometriam inde in
R TS Graciam

Graciam tranftulit. Is fané , prater alia
primi libri propofitiones,  §; 15, 26 inuenits
Eidem debentur 2,3,4,5, 1.4. cuwsinnentt
laetitia: elatus boaem tmmolafle dicicur. Idé
Lquinoctia & {folftitia obferuare coepit
Lacrtio tefte , & folis eclipfim , vt {cribunt
Hippias& Ariftoteles, primus praedixit ; &
Tgetzes Audtor etiam eclipfim luna Regi
Cyro pranunciaflc.Quapropter hic primus
in. Gracia Mathemaaca fciepti® parens ats
que Auctor fuit. san
Poft hunc Pythagoras Samius : ille phi<
lofophormm antiquiffimus , Mathematicas
difciplinas vehementer auxit ornauitque.Et
Arithmeticam quidem ita coluit , vt omnis
prope illi ratio philofophandi ex numeris
duceretur.  Geometriam. verd , vt refert
Lacrtius A materia abftraxit primus ; in qua
mentis clatione inuenit 32,44,47,48; lib.1,
Sed inprimisob inuentas 32 & 47 1.1. cele-
bratur, & huius quidem inuentionis letitia
tantd affectus eft, vt tefte Apollodoro apud
Lacrtium , hecatombem immolarit. Ideny
incommenfurabiles magnitudines, & regu-
laria quinque corpora p'rinms apcruit.Idcm
Aftrologiam & Muficam impens¢ & do=
cuit & exercuit.Neque folum acutc¢ & {ubs
tiliter multa inuenit, {ed etiam; ludum fi)ri--f
mus apetuit, in quo iuuentus tam honeftas;
tamque nobiles artes ad difcerets
Pytha«




Pythagoram Anaxagoras Clazomenius
& Qenopides Chius fecuti funt,’ quorum
meminit Plato 1n amatoribus, vbi adolef=
centes de Anaxagora & Ocnopide in cir=
culorum defcriptionibus concertantesindu-
cit.Ab Anaxagora Geometriam quandam
{criptam indicat Ariftoteles , & ex Laertio
accepimusoftenfum ab co folem Pelopon=
nefo maiorem (nota Aftronomiz incunabu=
la, ) eundenique de habitationibus in luna
nonnulla difputaffe. Oenopidi adfcribit
Proclus 12 & 23.1.1. Hos excepére Brilo,
Antipho,& Chius Hippocrates, omnes, ten-
tata circuli quadratura, ab Ariftotele repre-
henfi pariter & celebrati. Sed hos inter
longé clariffimus Hippocrates fuit , ille ¢
mercatore philofophus & Geometra , qui
prater circuli quadraturam, etiam cubidu=
plicationem primus tentauit per duas me-
dhas proportionales, quam viam vt fingula-
rem & vnicam ‘omnis pofteritas amplexa
eft. Iliusctiamilla propria & magna laus
eft, quod Proclo tefte, elementa primus
f&ripﬁ:rit, & ab alijs inucnta ordinauerit.

Democritus non in Philofophia folum,
fed etiam in Mathefi admirabilis fuit , eius
tum phyfica, tum forte ctiam Mathematica
monumenta pericrunt inuidid; (vt quidam
ferunt) Ariftotelis, fua ynius fcripta cupien=
dslegi. Democriti Philofophiam , Petrus

Gaflene

Gaflendus cruditifimo opere nuper edito
inftauraunit. Theodorus Cyrencus, licet eius
inuenta Mathematica non extent , veleo
nomine magnus eft, quod Platonis Magi=
fter fuifle memotetur. :

Ad Platonem igitur aliquando-peruent=
mus ; quo nemo alius [plendorem maiorem
attulit Mathematicis difciplinis.  Ille Geo=
metriam maximis acceffionibus amplifica=
uit, ffudio incredibili in eam collocato. Et
inprimis reperta eft'ab co Analyfis, certifli-
ma inueniendi & ratocinandi via:Rhilofo=

hie fue libros Mathematicis ‘rationibus
‘diftinxit , ac quidquid in Mathematicis ad-
mirabile contunétum cum Philofophia el
fet,excitauit. Academiz foribus infgripmm
]cgcbatur : #dels dyewpbTent@ Liritws
nullus Geométri@ expersaccedito ¢/ illaftri
fané argumento-‘quam non alicna fed pro-
pria;, quamque non inutilis , vel indecora,
{ed honefta & commoda Mathefis ,» fan2
certedue Philofophiz fit. Quantus certe
Plato Mathefcos fuerit & admirator &
cultor , is demum intelliget, quii eius moni~

‘fnenta pcrlcgcrit.

Ex Platonis Academia prop¢ innumeri
deinceps Mathematici prodierunt. Trede-
¢im Platonis familiares & Proclo comme-
morantur, quotum ftudijs Mathematica fit.
abfoluta. Hinc Lé¢odamas Thafius, Archy-
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tas Tarentinus, Theatetus Athenienfis : &
quibus Mathemata egregi¢ funt amplificas
ta. Leodamas Analylim 3 Platone acceptd
exercuit, ciulg; ope inueniffe multa  Laer<
tiodicitur. Theatetum tum inuenta {ua,
intenque Elementa ab co {cripta& regula-
rium corporum infCriptio celebrantur,illu-
ftrem facunt , tum Platonis ehcomia , qui
etiam illius nomini dialogum nfcripfit. Ars
chytas Elementa {cripfit etiamipfe, eiufque
duplicatio cubiapud Eutocium E:gitur 5 CU
ius etiarh illa fingularis fuit laus, quod Ma-
thematicam ad humiarios vfus traduxerit fe-
re primus 3 vnde & lignea columba ab ¢o
facta volafle legitur apud Gellium. | Quem
{ecuti Daedalus, alijque artifices fabulis poé-
tarum matetiam prabuere.’ Archytas por-
ra & Mathematicus fuit & exercitus Impe-
rator ; qui nimirum in-patrijs bellis copijs
ciuium {uorim quinquies: preefuit & gnias
quies. vicit. Neoclidis: tantum. nomen cele-
bratur, Leontc fortaflisdifcipulo illuftrior
quam inuentis fuis. Leon fan¢ Mathema<
ticz vniuerfe elementa conferipfit, auxit, &
ad vium aptiora fecit. Quare inter pracis
puos elementoruin ¢onditores {uo merito
cenferi debet. '
Eudaxus Gnidius fiiperiorum squalis in
- Arithmeticis magnus &{{i Scholiaftz Grz-
co credinans) totum ¢i Quintum librum des
bcmu&

benuss, Elementa itern conferipfit, & pene-
raliora effecit’; & fe@ionesd Plitone i
choatas auxit} infuper aftrononiicanin hys.
pothefium primus Et_b'ricatoz*- ettitie, & Geos
metri2 fontes, vt ﬁz’pra Arciytas, ad orgas
nicam ac mechanicam desinanit.-Amyeclas
Heracleotes & Mencchimus, einfquc frater
Dinoftratus , Helicon Cyzicénus, Theu=,
dius, Hermotinjis C()‘.op{ionius 5 Philippus
Mendeus, oimnes Platonici , Geometriam
multd perfedtioreny reddidérunt:’ E¢ Me~
nechmus quidem fe@iones cohicasinuenit,
ac harum ope dufas medias § cuiug inuestio
ab Eutocio reliquis’ prefettin ' Theudius
& Hermotimus cléiienta fecernt vniuerfa-
liora & auctiora. Atque hi omnes e¥'Pld-
tohis Academia , ' Mathematicam' Philofos
phiam “ad perfe@ionem’ adduiétine, ' di
Procluss Sed & Xenocrites Plitonis audi-
tor, & Ariftotelis magitter, ipfedue Arifto-
teles cognitioiie Mathematimi clari- fudte.
Tllius cum avditor qaidam effe vellet Geo-
metti® impetitas sabi , ifiquit; anfas enimh
Philofophie non Rabes. ' EHI
De ariftorele rerd quid dicam’ 1ibii illis
omnes locts Mathematicis fatit réferei Hex
quibus in vium collectis librat’ coffedit
Blancanus.  Ex Ariftotclis eliola‘diits pre-
cipué celebranttir Etide'mu's;&’Tliéoprhra-ﬂ '
ftus. Hic {ctipfit de numeris libros dtios, de
: b Geo-




Geometria quatuot , de lineis indiniduis v
num: ille hiftoriam Mathematicam condi-
dit , ex quo Proclus alijque fua mutuan
funt. Aryfteo, Ifidoro , Hypficli Geoe
metris {ubtiliffimis {olidorum libros maxi-
mé debemus. Denique Euclides aliorum
inuenta collegit , ordinguit , auxit, demon
@ravitque accuratits , eaque nobis reliquit
¢lementa , quibusiam vbique texratum ad

Mathematicam iuuentus inftituitur, Obijt

anno ante Chriftum 284. Euclidem fecus
#i funt centum feré poft annis Eratofthes
n=s & Archimedes. Eratofthenis clarum
inprimis nomen fuit , {ed cius {cripta perié-
re. Archimedis habemus multa; multa amie
{imus.

Sed Archimedem cum nomino, apicem
quendam-humanz {ubtilitatis , totiufque

Mathematice difciplinz abfolutionem ani-
sno concipio. Eiusinuentaadmiranda pio=

didére Polybius, Plutarchus, Tzetzcs, alij-
que. Archimedi, cozuns fuit Conon Geo=
metra & Aftronomus , cuius mortem Ar=
chimedes deflet inlib. de quad. parab, Ar-
chimedem & Cononem interuallo nos ma-
gno fequitnr Appollonius Pergeus, alter
Geometti® princeps; qui egregie landis
encomio. magnus Geometra fuit appellas
tus. Ulius extant quatuor Conicorum, fub-
2fliffwi libris: Eidem. ad(cribuatur EuCEgi?g

- 1b1s

fibti 14 & 15,abHypficle contractiHippar=
chus & Menelaus , de fubtenfis in circulo
hic 6, ille 12 libros primi confcripsérc; pro
quo inuentotamvtili & neceflario non par=
ua vtrique laus & gratia debetur. Extant
etiam Meénelai de triangulis fphericis Jibri
tres. Theodofij tripolitz vtiliffimi {pheeris
corum libri tres in omnium manibus ver-
fantur, Atque hi quidem,fi Menclaum ex-
cipias, ante Chriftum vixére omnes. '
Anno poft Chriftum 70" venit in lucem
Claudius Prolomeus, aftronomorum prin=
ceps,vir plan¢ mirabilis , ﬁipraquc ( inquit

\ Plinius ) naturam mortalium, .Js vero non

Aftronomiz tantum,fed etiam Geometri®
peritiffimus fuit ; quod teftantur , tum alia
multa abeo {cripta), tum in primis libri de
fubtenfis, Menelai quidem 6,Hipparchi ve-
rd> 12, ab illo ad § theoremara contra-

C &i.Plutarchi etiam nominatiffimi Philofo=

phi extant Mathematica problemata.Ia Eus
tocijAfcalonitz erudita in Archimedem cg«
mentaria quis ignorat? Ab eo Philonis,Dio«

.clis,Nicomedis, Spori,Heronis,tanquam cx«

ccllentium in Mathematicis Magiftrora ine
uenta de duplicando cubo recenfentur. Et
Heronisquidem ram in mechanicis quam
in Geometricis excellens ingenium - fuits

-Cubi certe duplicatio ab eo tradita,a Pappo

1.3.p7.Jaudatur pre omnijbus, Ctefibij A=
o b2 . lexane




Yexandrini, cui antlias debemus noftras, ad=
miranda opera 4 Vitruuio, Proclo, Plinioy
Athenzo celebrantur, Gemini quoque non
minimuim inter Mathematicos nomen eft;
quem Euclidi ipfi Proclus in qu_ibufdam
praapofuit. : - SN
* Diophantus, & ipfe Alexandrinus, in As
rithmetica tantus fuit, quantus'in Geomes
tria Archimedes; Apollorﬂus,Euclidcs;Vcré
totius numericz fubtilitatis magifter; a quo
reperta fir admirabilis illa ars, quam Alge-
bram ‘dicimus 5 que hilce temporibus 3
Francifco Vieta,& Renato Cartefio multo
perfectior& vhiverfalior effeéa cft. Relis
qui ‘inter veteres celebrantur Nicomachus
‘Arithmeticis, Geometricis , Muficis clarus
monimentis , Serehus binis de cylindri {e=
Gione libtis Geometris notifimus,Proclus,
Pappus , Theon. Quantus Mathematieus
fuerie Proclusex dodiffimis eius' in Eucli=
"dem-commentarijs , alijfquefcriptis manifes!
ftum eft; Atque hicopinorilic eft, qui; vt
‘vefert Zonaras ; & ex ¢o Ramus, ac Baro-
“nius, fub annum Chaifti §14; Vitaliani claf=
fem Gonftantinopolim obfidentis 5 optica
fpeculorum artificio combuffit. Theonis
Taudes ver¢ maynas mirabiliter exaggerat
Petrus Ramus, ¥t ettamlibros, quos "E}ldl"
di hadkenus ad[Cripsére omnes, Theonkpu-
“tet atribucndos, Sed - iniqiiier ybique: 10
S e S g o L e Euclis

Euclidem Ramus, neque vllo folido nixus
fundamento, hic audiendus non erit. vt fi=
nis aliquando {it , agmen Pappus claudat
tempore intet veteres poftremus s vt ul
vixerit circa annum- 400, fed nominis cla=
ritudine, omnique latrde Mathematum pri-
mis adaumerandus.’ ‘Quz ante Hypficlens,
Ctefibium, & Diophantum protulerat fae-
cunda ingeniorym parcns Alexandria, hune
quoque ingenti bono' Mathefeos dedit.
Scripfit colletionum Mathematicarum li-
bros feptem, & quibus dgo primi perietunt,
Reliqui quinque . tam ' multis abundant,
tamque varijs , ex omini prope. genere Ma-
thematum nobiliffimis inuentis,vt inter pri=
INa QU2 cXtant veterum monimenta , ab
omnibus cenfeantur. i s
Habetis originis ac progreffionis Mathe-
maticz hifforiam breueny. Ex qua Mathe-

{eos aitiquitas , praftantia, ac dignitas' ap=

paret. Sane Reip litrerariz principcs,ijdcm
qui Philofophiam , etiam Mathgmaticam
genuére, gemellas forores partu velut vnoy
quasqui diftrahiere ab innicem violentc ve-
lit', n@illein pativam {llarum concordiam;
cum infigni inwria crudelis fic ; quando,
quod fieniin ‘gemellis foler ; vno vel loco
vel motte fublato , languere , quin'& cons
tabefcere alterum receffe fit,

b g SRy T A
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NOTA

AmiceLe&or, licet famma cura
adhibica fit, iIfrepsére tamen errata
nonnulla,qua (ub libri calcem dili- -
genter colle@areperies.Eavel an-
te leCtionem cmenda ; vel certé, |
ficubi haferis, confule. '




ELEMENTORYM:

GEOMETRIA

LIBER PRIMVS

3 ’597 Cientre pr;prmm s eF , o
? notionibis quibnfdam f implicifii=
&Y s, rationali viature 4 conditore

% D¢y mzpuj}; 5 elicere :zbqwd
NS JHod Prins ignorabathy , Atoug
r"e vy fiis. alitad ¢x. alio; vt prior cognitio femper
ad vltertorem f' t gmdm Qe ratio f accurase te=
meathir, x minimiss & per f2 notis ad revunt ibdi=
tiffimarim cagmrmnsm pcrrmgc?izm Hanc me-
thodum, rationemq, f'crenm,pr.e oinibis aiplexe
“funt ez dzﬁ:pfm.z quein quantitatls sontemplatio=
e verfantur.Quo fritltu id facti fitsfaiunt amnes,
qui hifve fludifs imbuti {unt .Et fane Geometria(vt

de alijs  Mathefeos partibus iam. nifl dzmm) Hje
Y ¢Sk, quam brosii ex apertifimis, ad. obf: tirifia
matrahat ; ¢ éx bumillimis ad altifiima ftatim
afiurgat. ‘Statuwitut primo [i mplicifiinia qff.en'am
facillimag, prineipia 5 quibus nemo ratione predis
ths dzj]fmtzrc paffzf. Detnde tihil 4{f£’mar ,vel ads
'*mzttzmr,quad excisinfallibili ratiocinio non fit des
. A ductunis
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Fig.1.
vabulaz,

2 Elementorum Geometrie

ductum. Atque ita demum admivanda theoremae
ta, ab ommi humano [enfu ¢ cognitione rerota,
sncredibili certitndine ac euidentia innotefcunt.

Principiortim genera cx quibus Geometria o=
nis deviyatur, [unt tria; Definitiones,Poftula-
ta, Axiomata.

DEFINITIONES.

L I)Vn&um eft fignum in magnitudine
indiuiduum. !
Hoc eft, quod diuidine cogitatione quidem pof-
fit. Punckum omnis magnitudinis quafi principisin
eft,ficut vnitas numeri.
2. Linca eft magnitudo tantum longa.
Nimirum carvens omni latitudine. Inteliigitur
generari ex fluxupuncti. -
. Linez termini funt puncta.
4. Recta linca eft, que ex 2quo {uis tete
minis interncitur.
vel vt Avchimedes : Re&a linea eft minia
ma lineatum eofdem terminos habentium;
fiue cft omnium breuiffima, qua inter duo
pun&aduci poffunt. _.
Vel vt Plato : Reka linca eft; cuius extres
ma obumbrant omnia media, .
Vs omnisins [enfus eft: Inflrumentum quo re
e linex defiribuntur, regula eft:que virum reita
fit,hoc cxamine licebit cognofiere.
Tnita regulam deferibattiy lineas tum regulam

inuerfant,

Liber T¥imms, 3

pnierfam, ficvt extremitas prifis dextsa , iam fit
finiftra, rurfum applica lines privs defcripte 5 6
plane cum illa congruat , rvec¥aeft vegula; finon
gongriaty now erit recta.Ratio.pende: ex axioman
te13. |

s« Superficies eft magnitudo tantum
longa & lata. :

Dyias ergo babet disnenfiones. Intelligitur genee
rariex fluxu lince.

6. Su_pcrﬁcici exirema ﬁmtlinca&,

7. Planum ; fiue fuperficics plana eft,
«qua exX @quo inter fuas extremas lincas id«

«Ccte

Vel vt Hero : {uperficics plana eft , cuiu;
-omnibus partibus recta linea accommodari
pmc&. : \

Generatur enim fuperficies plana ex fluxa lines
recte. \

Vel : plana fuperficies cft , cuiusextrema
obumbrant omnia media.

Vel: plana {uperficies-eft minima omnium
.cofdem terminos habentium,, Idem fenfus eSt
omninm.

Non defninit hic corpus , fiue folidum Enclides,

~quia nondum hic erat acturus de corpore.Ne quis
“tamen illius defimitionem defideret 5 corpus eft ma=
gnitudo longa, lata, & profunda. Tres igitur di-

menfiones habet corpus , fuperficies duas , linea v=

mams punckum nullam.

8. Angulus planus cft duarum lincarum,
. A 2 in




4 Llementorfim Geofnétvie
in plano fe mutuo tan%ch‘tium , & mnon iff
direGum iacentium , alterius ad alteram ins
elinatio. - :

Angulum ity efficinnt dug lires B A, C 4
[e mutna tangentes in A, ficvt now exiffant [ibi
mutno in diréitiim § 'hoc eff 5 non efficiant vnans
Lineam. :
9. Latetafeu crura arguliy funt linez,
que angulum efficiunt. ‘

1o, Vertexanguli eft pundum (A) in
quo crura fibi mutuooccurrunt.
=" Crum angulus eff viicis vnalitterd advertie
«em pofitd defignatur. Cum plures ad vnum pun=
étim exiStunt,defignantdy tribus littoris, quaruns
media denotat verticems angnli § Vel etiam (ubin-
de unich Lateribus prope verticem interpofitd. ' Sic
infigura s .angulusqui fit alingis B4, C A defignas
tur vel litteris tribus B A C, v el ynica Os

11. Anguli 2quales,vel potitsfimiles dis
cuntur; fi, cum fibi inuicem vertices impo-
nuntur, latera vnius congruant lateribus al-
terius. Ad boc non requiritur 5 vi Litera [int wque
longa. e ¥
12. Inzquales , feu diffimiles dicuntur
angli,clim vertice & vno latere congruen-
tibus , alterum non conguit : & ille maiot
dicitur , cuius latus cadit extra.. Sic angulus
B A E maior eff angnlo B 4 Cé

sty vel angerdir ; licet crura

WIS Vel .-:iz‘gm,
. ' Porro

Liber Prinnys, 5
Porvo quia anguli natura. in linearum indina-
tione confiflit, inclinatio autem linearum quantitas
soneft, neque angulus vilus quantitas erit. Et fang
gadem jure curuitas effet quantitas 5 quo Angulits,
cum abinsicem nonmagis differant, quam inflexio
& infraitio.Quando igityr cim Enclide,aliffg, geom
metris angulos equales cffe dicemms 5 nibil-dlind,
quar inclinationum [insslitudo 5 hoo.efts lateruts
congruontia indicabiinr, Vide quede hac e Plenius
dituri fumus poff propofitionem 16.1.3. =

13. - Areulus rectilineus eft, quem reGtz Fig. 2.4,

linez efficiunt; ‘curuilineus, quem cutyz;
mixtus, quém reéta & curua. :

. 7

14. Cumrecta(C A)Iupu rectam(B F}F o6

coniiftens, in-neutram jnclinat partem , ag
proinde, -angulos virimque facit zquales
(CAB) & (CAF,) rectuseft vierque -
qualiym angulorum : Rectaaurem (C A)
alteri infiftens dicitur perpendicylaris , {,i:p
erpendicglum. S

Angulus vectus fic etiam definivi potest, ..

Rectus angulusiseft (B.A C).cui 3 pare
te altera @qualis outur (CAF, ) fiynum
latus (B A) produxeris, : l

Dy regule fic compacte vt angulum redtun:
contineant 5 infbrumentum efficiunt ; quod uarma
appellatur, Tl inuentorem V_g'fr‘iu‘{ius ¢.2.09. afe
firmat PythagorZ Tantavero anguli'redti vis eft in
velss oftipibs conflrnendis, dimgriendss,formandis,
& focmsandis, ve nibil fere effisi furg illo pofiit. Nore
{52 A g vig
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m.g Examen [ic instituitur. Eius latus AE applica
relfelines A F, ¢ tuxta latus alteram defcriba-
sur veita C A. Conuerfz deinde norma ver(us B,
i utroque fuo latere congruat veétis C A, AB,
{eito effe legitimam & exaltam. Ratiopatet ex
fadefs. |
15. Obtufus anguluseft (BAC,) qui
re&to (F A C) maior cft. :
16. Acutusangulus eft (L AT} quirecto
. (F AT ) minorett.
7. Figura plana, eft fuperficies plana,
vna vel plutibus lineis vndique terminata.
18. Circuluseft plana fuperficies , vnius
linez circuitu comprehenfa , qu circumfe-
rentia dicitur’; A qua ad aliquod pynctum
intra contentum (A ) omnes,qu duci pof-
funt re&z linee, funtzquales.
19. Hoc vero punctum centrum'appels
fatur. :
20. Diameter circuli cft reGaper cena
~ trum ducka, (B C,) ad circumferentiam ve
trimque terminata, & circulum  bifariam
‘dinidens.
21. Semidiameter, fiue radius eft re&a
(AF,)ex centroad circumferentiam ducta.
2. Semigisculus eft figura(B L C)come
prehenfa d'didnictro (B C) & dimidia cir-
cumferentia (B E C.)
Circulus it genevatur + fi relka linea( 4 B)vno
extyemo [l (A)manente fixo,in orbem cireumaga-
& / Nﬂ',

Liber Privius.

tary vectaspfa civculum , exgremitas illius altera
(B)circuumferentiam producet. Porro mira circuli
indoles vel in ipfoexortu fuo apparet. Ad cius namg,
genefim contraria concuyrunt,morus ¢ quies,dum
linea movetur , & eins extremsim quic(tit. Dein
lines generantis punitaompia ; cuwminaquales eo=
dem tempore periados abfoluant, dinerfa celeritate
Mmottenty.

Tertio peripheria civcrlum. ansbiens 5 conftat
quodammodo ex contvaris , ¢ extrensis ine wie=
dio; ex concaito nimirum ¢ conuexo 5 inter QUL
rectumita medinm eft , vt aqualeinter magnuis
> paruunis; idg, e mirabitin eff, quod ea contra=
vz infint lineg nullam latitudinem habenti. Hec
tria Ariftoteli vifa [unt admiranda , ex quo illa
deprompfimus. At prodigia civeult longe maiora =
peruimus in differtatione phyficosMathematica,
quanm yna cum Cyindricis ¢ amularibusin lucews
emifimus anno 16 2.ifthic ea leget ,qui volet

Circumferentiam Mathematici partsvi folent
in 360 equalespartes ( quas gradus vocant), b
multas illins numeri commoditates : [emicircuni=
ferentiamin 280,quadrantems in 9o.

23. Rectilinea figura , eft fuperficics
plana, redis ligeis vndique terminata,

24. Triangulum,fiuc trilaterum,eft pla-
na f{uperficies thibus rectis .comprehenfa,
Hac figurarum vecilinearum prima ac fimplie
(ifiima est, in quam cetere omnes refolupmiure

25, Triangulum ®quilatcrum, cft quod Fig:to:

A 4 trie




31’2.1 h! 1.
Figas,

Fig.13.

Fig.12

Fig 10.11.

Fig.14.15,
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tria Jatera habet mqualia. '
26. Tan gulum Iofceles, {eu mquicru-

te, quodduo tantiin latera habet @qualia,

o Scnlcmm,quod tria latera inzqua-
lia habet. . "

28." Redangulum: tmnbulum cft,quod
ynym angulum habet rectum.

29. thufangulum tric 1115{_’u1um eft,quod
vnum-angilymrhabet obtufum.

30. ‘Acutangulum tllantrulum oft, quod
tres habét acutos angulos

31. Inter figuras quadrilateras , - rectans
oulum éft, quod quatudt angulos habetre-
&os ,“adeoque @qualcs : f ine latera equalia
[fint, fie non.*

3%.-Quadratum eft, quod zquilaterun,
& rc&'mgulum et , acproinde equiangulum.

Omne qmzdmmm oft réctangulum ju: noir
contra.’

33. Rhombus eft; qui zquilaterus, fed
non' :eqmangulus c{’ra

= 34" Rhomboides, quz aduer filatera&
angulos habens xquahn  neque quil: u:cra,,
neque @quiangula efl.

35 Parallelogrammum _eft figura qua-
drilatera, enins bina cppéfitalatera (A B,
FC;& BF,A C) funt patallela. Quid vero
fintparallcle dicetur feq. defin. "%

Oinne reitanguliom,cr quan’mm eft para{[e!a..

"g'm nid: vt fuoloco demaffrabisr. Sed nd cotra,

36.Rectz

!
lf
A

Liber Primus,

36. Redtz linez pamllcl'e feu ®quidi- Fig.18,

ftantes funt , qu in codem plano exiften-
tes,vtrimque in infinitum pmf'"ld ®, Zqua-
libus femper interuallis inter (& diftant.

Zqualia mternalla dz'{m.ztm; 1y pengs perpen=
dictlares.Quare ft omnes ad vizm ex duabus , pa-
rallelam A B,perpendiculayes Q I equales ﬁ:enﬂr,
dicentuy recte AB,CF parallele.

Generantur paralels,fi recta L Q adrefam AB
perpendicularis, per A B femper perpendiculariter
moncatr , tunc enius gius extremuns L de foribit
parallelain C F.

Eyclides definit parallelas effe, qus vtrimaque in
anfimi im product.e,in nentram partem coincidat .
Verum quia dantur linee que fimul in z}y’inirm?:
product.e , licet ad [e mutuo appmmnqamr ad in-
remaﬁum quontss dato mings, ac prome , kcet non
f int parallel.e, nunquam tamen concurrant, (:. umf
modi [unt lwperbo!a & refta linea; ¢onchots ¢
linea reita; item duse equales parabole circa enn-
Az axem deferipte, & plures alie; ) Non videtur

per fenoti eﬁ? dus rectas licet nunqua concurrat,
ﬁ)m [emper qualt interallo difiitas, hoc eff aqui-
¢ fi antes: poffet enim quifpiam obiicere , frevi for-
tafiis poffe, vt etiaim ipfe, licet ad femutyo femper

apPropingiarent, tamen nunquANt CoNCUTTerent s

"Quare-Englideq definitig parallelifmi naturam non
ﬁzm explicat, -~

37! P'Lmllclogmmm: & cuiufuis quad ri- Fig17.

ateri dlamct{.r eit rf’&a (AF) perangu-
los
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los oppofitos duéta.

38. Figurz plane pluribus lateribus,
uam quatuor comprehenfze , multilatera
cu multangule, [[c)u greca voce , poly=
OnE vocantur.

39. Reétilinez figure externus angulus
cft,qui latere producto extra figuri oritur.
Tales funt FBC, GCA, H AB. Tot igitny fi-
gura quelibet habet externos angulos , quot latera
& angulos internos.

Poftulata,

P Oftulatum eft, quod facile fieri poffe
per {e fit manifeftum. Poftuletur exgo,
vt concedatur.

1. A quouis pan&o ad quoduis pun-

&um rectam lineam ducere.

2. Redtamlineam terminatam in dicce
&um & continyum protendere.

3. Quouis centro ad quoduis interual-
lum circulum defcribere.,

Axiomata,

Xioma eft fntentia per fe manifefta.

1. Que eidem funt 2qualia, & in-

ter {e zqualia funt. Etquod vno zqualium

maius aut minus eft, maius quoque aut mi-
nws ¢ft aliero wqualium : & conuerfim.

2: St

Liber Prismuss 1z

2. Sizqualibusaddaszequalia,tota erunt
&qualia.

3. Siabzqualibus demaszqualia ; qu,
remancbunt;erunt ®qualia.

4. Siinzqualibusaddas ®qualia, tota ¢=
mnt inzqualia. !

§. Siab inzqualibus tollantur qualia,
qua remanent,eruntinzqualia,

6. Qua ciufdem dimidia funt, inter fe
funt equalia - & que ciufdem funt dupla,
vel tripla , vel quadrupla , inter {c 2qualia
funt.

7. Qua mutuo fibi congruunt , zqualia
{unt.

Non recte Clanius hoc Axioma contertite

Falfum eft enim, ea que vninierfim inter e £=
qualiafunt , fibi mutup congruere: Difiimiles eniti
magnitudines: poffunt effe £quales 5 neque tamen
congruent Quod fi fimiles & equales fuevint,vale-
bit conuerfa. Statuamms igityy axioma. :

8. Sire&elinca zqualesfucrint,ibi mue
tuo ‘congruent : & anguli {i zqualesfuc-
rint, {ibi mutuo congruent.

9. Totum fua parte maius cft.

f 10. Omnes angulire@i inter {c 2quales
unt.

Euclidis axioma yndecimumeft : Si in dvas¥iz. 20l

rectas AB,C F.,incidens re&a G I, angulos
ad eandem parté interiotes BL Q. F Q Ly

fecerit duobus reéis minotes, du illz re-
' &
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¢tz {iprotrahantur ; tandem concurrentad
llam partem , ad quam Ij)cgfl'ant angul
duobus reis minotes,

Hoc yero non eft clarins illoy quod Prop. de=
mum 29) . Buclides ipfe. demon$trat : videliget ; i
anguli BLQ FQ Lifuerint duokus rectis gquales,
zeit .2 ABC Fnumqnan concurrent. :

Quare axioma: illud e principiorum numero
¢k Geming & Prddlo, alijfq, Geametris reiecimus:
oft ciiim non axioma; (ed theorema, idque demon-
[rabimis poft Propofitionem 3 huius libti,

Exdif, 36, . Eins loco alia duo fequentia (ubflituo, quorum

Figat,

Eigaa,

veritas ex dgfinitione pavallelifini fbatim apparet.
Effoigitur axioma,

11. Parallele linez communi perpens
diculo vruntur. ' '

Hoc eft, veta, que ad paralldlarum vnam pers
pendicularisy eft quoque perpedicularis ad alteran:,

12. Perpendicula bina (£ O;Q Dexpas
rallelis quales vtrimque intercipiunt pats
tes (LLOQ.) :

13. Duz re@z line® {patium non coms
prchendunt. ' i

Ad hoc fiquidem opre eft ad minimum t vibus,
14. Duz reGte linée nequeant habere

ﬂ?gmcntum commune : & omnes rect®
" punctualitet fe interfecant. ™ '

Redte AX occurrat vecbd 7 Dy ed fiproducas
‘tur nori perget pev D' A, [ed'in' B fig vt vedtam
"X Byon nife punibudiver interfecots Axioma ex
ot ‘ wotne

Liter Primiisé. 13
notione ipfa vect e linex euidentifiinnsiin eft. Tameir
quia nonmul ram fubtiiter philofophanttir s vt

. . A . .
credant veftaslineas 5 aliqua [ pazte. commifce=
71 poffe, Iubet in corum gratiam boc axtoima ain

 plitss declarares”

Hubeant sfifieri potefldie veéi e AX,AZ par<
tem communem A D. Centro. A defcribatuy cits
eulus; fecansretas in B, & C, tum accipiatur ar-
cus BE aqalis arcui B C,& intelligatur dusta effe
refta F A, ;

Reteigstny C A ¢ F. Aenndem prorfus fitu
babent: ve(pedn reite B 4. - Sed recta CA cuwe
becta B A habere dicituy commime [egmentym
D 4, ergoetiamreita F A habet cum B A comn-
muire fegmentum D A,

Tres tams igitur velte C Ay B A;F A communé
D A fegmentum habent. A

Suinatur vurfum arcus ¥ G equalis prioribss
B F, & CB, & intelligatur duita effe reita G.4.
Rutfunt liguet veltas BA 5 G A 5 eundem habere
[fitum vefpecku vecte F A Sed iait oftenfum oSt
reftam B'A haberc cum veita F A commune fe=
gmentum D A. - Ergo etiam veta G A, (um. FA
commune habet (egmentim D A 13

Tam ergo veite quatyor C A,B 4,G A,F Acoms
wsine D A [egmentum habent. Eodem provfus mo=
dooftendam [i per totam circuli cireumferentiam
[umantiurarcts priovibus aquales 5 omnes [imnl
areumquaque reétas lineas duclas ad A vnan

Edemg} habituras commitine ﬁzgmenmm D A. Hot
tani
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vam imimane abfurdum fequitur ex eo,quod pong«
venturbine reite CA , BA habere fegmentum
commune. Impofibile eff igitur vt due redte fe=
gmentum commune habeant.

In hoc axiomate vis tota nititur illiss celebrati

in fcholis argumenti, quo demonstratur magnitu-
dinern ex punctis omnino indinifibilibus numero fi-
nitis componi non poffe : & ¢t einfmodi. Conflent
i fieriporeft magnitudines ex punétis. Circa idem
centiuin defcripta intelligantur quotcumque cir=
cumferentiz circulares 5 & ponatur extima (en
snaxima componi ex centies mille punékis,a quibs
Singulis ad centrym commune duite intelligantur
vectelines.

Ex axiomate iam explicato certum est relas

" wllas nufqu commifeeti,nifi in centro folo.Quare dil
omnes medias peripherias pertranfennt,in iss £que
multa defignat puncta,ac erant in extima, Ornes
igitur circumferentie concentrice eque multis

« punétis conflant, ac proinde omnes.inter (e cquales
erunt. Arquelta circumferentia, hac i charta de-
[eripta equalis probabitar circnmiferentiz firina-
menti. Alys prope innumeris demonfirationibus hic
error obruitur.Sed vuam illam ho¢ loco. atinli pre
ceteris , quod pafiim.fit decantata , & ex prafents
axiomate immediate pendeat. ) :

Propofitionum 4lis faciendum aliquid proponit,
&r vocantur problemava; alig in fola contempla-
sione [|flunt, qu.c ideiréo Theoremata inferibiiturs

PRO-

Liber Primus.
PROPOSITIONES.

Clrarianes requifite reperiuntur gl wardineis
Cumi citantuy propofitiones , prinmuis numeris
defignat propofitioneimslittera (L) cum nturrero fe~
quenti librum denotat:vt [§ occurrat (per §.1.3.)
ita leges (per propofitionem quintam libri terty.)
Figura querenda (enper eff inter figuras eins libri,
i quo tum verfamur : citationes relique faci®
tntelligentur. 1
Traduntur boc libro affeitiones , prime triane
gulorum: & parallelogrammorui. Prapoﬁ:iancs
illgsiviores funt 32-3§.37.41-44.-4 547

PROPOSITIO PRIMA.

SVF(’?’ datd reti (A B) iriangulum g,
equilaterum conflituere. '

Centro A, interuallo AB & defcribatur a per pofial,
circulus F C B, & centro B, interuallo eo- 3.
dem B A defcribatur circulus A CL, prio-
rem fecansin puncto C, ex quo ducantur
re@z C A,CB.

Dico triangulum A CB fa&um effe 2-
quilaterum, Nam re@ta AC eft & zqualis b Per def
re&z A B, cum fint eiufdem circuli FC B 18.
femidiametri ; & reta B C etiam @qualis

eft cidemre@® B A, com ambz fint {cmi-

diametti
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diametri circuli LC A, Ergo A CisBC
¢ funt ®quales inter {& # ac proinde omnia
latera trianguli funt @qualia. Ergo triangu<
lym4 A CB & zquilaterumeft , & fuper

datarecta A B conftitutum , quod erat fa- _

clendum.

PROPOSITIO I

e

| A D daturz punctum (A) date yelté

(E F) aqualem ponere.

Accipe circino 4 interuallum E F,&tril-
ferex A in Dierit reéta A D pardatz EF.

PROPOSITIO IIL

[N A2ic duabis rectis in&?udﬁéi&s,a’{
matore (G H) minors (E F) pareit
auferre (G I.)

Accipe cireino b interuallum miroris da-
t2 E F, & transfer in maioremex G ip L

PROPOSITIO IV.
SI duorum triangulornm (X,Z) latns

vnum (BA) vni (FL) ¢ alterum:

(C A) alteri (IL) fit aquales angulig,

(A& L) abillis lateribus facti ; etiam |
[inr equales § nqiunbuntng etiam ¢ ba-

Jis |

Liber Primus, %
§¢5 (BGF I)¢ totatrianguyla (X, Z) &5
veligus ad bafim anguli ( B;F ¢+ C, 1)
qui lateribus equalibus opponinsuy,

Nani fi intelligamus triangulum Z trian-
pulo X ﬂlpcrponi, latera L F, L] perfecte ;
congruent 4 fibi wequalibus lateribus ABj @ Per axis,
A Cific vepunéta tiia L, F,1; cadant ﬁipcf 5
triapuncta A,B,C, ergo tumetiam bafis F I
tota cadet {apratotam Bafili BC: 8ed &
anguli F ,Bsitemque I,C, totaque triangula
fibi mutuo tunc congrueitt, ‘Omnia igitie
per 7.ex.zqualia funt. Quod. erat demons
ftrandum:

Scéoﬁ!{m}

O Lili feve ratiotionio theorema [equens , cis Fig.a5;
bmax erit vfus,licebit demonftrare.

St duém‘m-f?idngr}fér:)ﬂ_f X5 Zdatera BC, F 1
aqualia fuerint, & anguls ills lateribis adiazens
tes, nimirum B & Cipfis By & fiterint dqrlales,
oinmid vellquascs: triangula ipfaseqialia erunt.

Quontam enim-anguli B & G. &qlanttir -ans
Qulis ;G 1, fi latus F 1 imponas lateri fibi equali . _
BC,ill:d congruets Tum verd ob “aqualitatem d Per asio,
angulotiom F,B, ¢ 1,C etiahi OFT cadet fupra CS‘M adis
BAG L fupra C A: Erga etiam punttum.r, ing. ¥
cidet in punictios 43 (fi enim catlefer extra A", [n2
1era ¥ L, 1 L, stonincidereiit in latéra B 4,CA4)
E1ga orilin [t pér dxigma 4.eqtialias 20~ 0%

B PRO:
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PROPOSITIO V.
g6, Rimgalz' Hofcelis fen aquicruris ad
L bdfim anguli (4,C) equales [unt.
Intellipatur 'trianFulu‘m ABC bis pofr
tum, fed {icu conuerfo ¢ 4 2. Quoniam igi-
“ turin duobus triangulis A B C, ¢4 a,ex hy~
{J'othcﬁ zquale eft latus AB; laterich , &
atus C B lateri # 4, & angulusB angulc’) bs
bPer 4.1t cnam & ad bafim angulus A angulo ¢ -

qualis efit. Quod erat demonftrandum, fje
dem enim-funt anguli C &; ¢

Corollariym.

Quilaterttm ergo triangulum 5 etiam £
quiangulum eft.

PROPOSITIO VL

L in triangulo (ABC) duo 4:-*fg'rdz'
(A ¢ C) aquales fuerint , etiam la-
tera (A B,C B) s oppofita; sqnalia eritt,

Fig.26.

Intelligatur triangulum A B C bis pofi-
wim, fed {itu conuerfo ¢ 4. Quoniam igi=

" tur in duobus triangulis ABC, ¢4z zqua-
tur latus yvoum A C, vni lateri ¢ 4,% angu-

a ~ Libet Primus. 19
inde latud AB zquabiturlatericb; quod
erat demonftrandum, ezdem enim fint hi
tiex C B & ¢ b. ,

Corollarism. 32
Quiangulum ergo triangulty?, etiam &qui-
£ A laterimeft. -
PROPDSITIO VIL
St propter 8 , que [ine illa [eorfim
propofita demonfirabituy.
PROPOSITIO VIIL
S Tduo tridngula _lmbueriﬂ; omniala- .

D sera [ihi mutuo equalia (A C ipfi et
EF,CBipfiFI; ABipfi EIS) tiiam
angtilos omnes agualibus lazeribus op-

pofitos habebint aquales ( Cipfi Fy A
ipfi E;Bipfil.) ,

Ponatur enim latus AB fupra fibi 2=
ﬂualc; EI Tum vero pundu € yel inci-
det in pun@um F velnon. Stincidat in F,
tota triangula congruent,ac proinde omnes PR o
anguli ¢ @qualeserunt. 23
_SiCscadat extra F, ducatur F C. Quo- Fig.18,
fiam per hypothefim latera EF, AC -

uantur , eritb anglﬂus E F C par angulo b Per

- R : ers,

E CF.ergo I F C maior erit, quam E CF.

Lt

e Per Schor. 108 A angulo, 7,8 angulus C angulo , 4; ct=
prop.q, - iamreliqua omniac erunt zqualia , ac prg-
' inde

ergo I F C_multo maior etit, quam I1CF:
Rurfum;quia;pet hypothefim I F,BC, 2-
B2 quantuts
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quantut,erit I FC ¢ par I CF.Ecgd IF-€
& multd maior e¢ft quam I'C F, & @qualis,
quod eft impofibile.Ergo € non cadit ex-
tra F. Ergo &c.

Plures ¢a ﬁzs, qtios hoc theoremia admittit 5 C0ji=

fulto pretermifs, ne tyrones fatigarem. Neque verd
difficulter eorum demonftratio e demonfiratione

$ams pofita elicietur.
PROPOSITIO IX,
D Atum angulumretilinesm (14 L)
" bifariam [ecare.

Ex lateribus anguli accipe circino quds
les AB,A C; centris B ac € defcribe duos

2qualds circulos fe fecantesin F, ducatur- |

que reGa F A. Hec angulum bifecabit,
Ducantur enim B F,C Fitriangula F A B,
FAC funt fibi' mutto zquilatcra 3 nam
fatera AB , A C ex conftitutione zqualia
funt, & latera BF, CF,quia 2qualiuin cir«
culorum fenmdiamettt; etiam @&quantur; &
AF vtrique ttiangulo conmmune ¢ft, Erpo
anguli BAF,CAF 4 zqualcs lunt, Bifc-
étus eft ergo datus angulusT AL. quod
erat facienduni.
. Corollavinm.
H Inc patet quomodo angulus fecati
poffit in wquales angulos 4, 8, 16 &¢.

finpulas aimirum pastes itcrum bifecand o.
. Scho=

| | —

- Liber Primiss » 2%

Scholinm. |

M Ethodum fecands angulos in equales qitot=
cunque 5 civeino & regula hacktenus nemo
docriit. R R g oS 2
Ex Pappo tamen & Archimede habemms cur-
w5 quafdam lineas , quadraryicem Videlicet &
(bivalem, quarnm,adminiculo - id obrinetur . Anguls
trifectio perficitur & Pappo l.4. prop.33. prafidio
hyperboles,quod etiatio obtiner: poteft ope parabobe,
el conchoidis. . '
Mechmice detapy angulumin quotcinque fe=,; b ia.

¢abis equales angulos,fi ex angult vertwce A-tan-
Guam centro intra anguli cruraarcdm defcribass
cumd, dinida i qilot placuerit equas partes;recie
enim ex A per disiifionum puncta emifie, anguluig
fecabunt in partes totuder eqtales, .

PR OPOSTITIOMX

D Atam vectam finitam (A B)[ecare Fig.st.
bifariam. g

Super data A B factriangulumequilate-, p,, 1 7.
rum 4 A G B. Angulum cius G & bifecab Per pra=
per reéam G €, Eadem bifecabit reGam eed.

AB datam. . ‘

Nam in triangulis X, Z, latus C G eft

commune , & per conftructionem G B,

G A zqualia, anguliq; ijs contenti A G C,

B G C zquales; Ergo bafes A C, B C ¢ @=c Per. 4.0s.
3 quantufls
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quantur. Bifeta eft ergo data A B, Quod
erat faciecndum. il LR
r~ Pro praxi fatis erit centris A & B duos
®quales circulos defcribere, f¢ fecantes in G
& L,ac ducerere&am G L.

PROPOSITIO XL

Fig32. X dato punito (A)iw dasgrelta(L J)
—perpendigularem excitare,

Circino cape 2quales A C,AF. Centris

L& F dchrfbc duos &:qualcs' circulos fe

" fecantesin B. Ex B ad A ducta re&ta erit
perpendicularis. Rt

ucanturenim C B,F B. Triangula X,

& Z, fibi mutuo @quilatera funt. Ergo ans

aPer8 L1 : : g0
b Perdefn. buI‘CAB , FAB s zquales. ErgoB A

14
- &o &c.Quod erat facicndum.

Praxis tam huius quam (equentis expeditut
Jacillime prefidio norme. '

z PRQPOSITIO XIIL

Fiz.ide - _ _ . '
S -‘&’dm exXtya reciam mﬁ'n“_";m (L ‘2]

cere,

Centro A defcribe circulum, qui fecet

datam L Q in C &1 Redam C I bifeca

cPar10.hl. é rets A BiEaerit perpendicularis.
- ' T Ducan-

perpendicularis eft. Ex datoigitur pun=

puncto ( A) perpendicularem du-

Libey Primngse: -~ 23
Ducantur enim A C,A I. Quoniamper . .

conftruGiopem triangula X & /. funt mu-

tuozquilatera; eriit angulid C B A, 1 B {? g ﬁ :: 2"}':“
1

zquales. Ergo AB perpendicularis € eft. '
Ex dato igitur puncto &c. Quod erat fa-
ciendym, =

PROPOSITIO XIIL

REc’r’a (B 4) fuperreitam (C F) con- Fig 34.
[fiftens aut duos rectos gngulos facit,
ant duobus rectis gquales. |

Num fi B'A infiftat perpendiculariter,
erunt per defi14, anguli BAC,BAF ,v-
trimque rei. Si vero B A infiftat obli-
qué, excitetur 4 pcrpcn_dicula;is AL. Quia3? er 11,1
tum anguli inequaless CAB, FAB cun-
dem locum occupant , quem duo recti

. CAL,L AF; ac proinde ijs copgruunt,

erunt b his illi 2quales. Quod ¢rat demon- b per asie,
ftrandum. v 7e

- Corollaria.’
Y. EOd_em modo demonftrabitur i plus

res yécke,quim yna,cidem reG@in- -
fiftant,angulos effict ducbus rectis 2quales,
“'2, Duw re@z inuicem {ecantes BAC, Figgp
F AL efficiuntangulos  quatuor rectis &= SR P
quales.Patet ex propof: < '= ¢
' O 3.0me
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3. Omae$ anguli circa vhum pundum
conftituti, conficiunt quatuot recos. Patet
ex Corol.2.funt enim quatuorrectiin plus
xcs partes {ecti. : '

PROPOSITIO X1V.

SI dug yeits (X R,Z R) ad idé vtrim-
que puncium reite O R faciant an-
- gulos (X R, ZR D) diobus retis «-
guales \ (X.Rs Z R) vHam rectam eﬁ-l
Clent, : it
Sinegas, faciant X R, BR  vnam re~
@am. Ergoanguli X R Q:QR B 4 confis
cient duos rectos,quod < eff abfurdum, cum

exhyp. XR QIQR Z dyosrectosefficiant,
PR OPOS FEG A" T

N[ duzredle (B CEL) fe feeutrint in
(4, ) erunt anguli ad verticem ! 4)
appofiti.equales. =
Nimirum L ABipfi CAF , & BAF
ipi E AC. Nam quia BA infiftit reG=
&Per1z.l.e. L Eserunt LA B,F A B, 4 pares duabus re-
¢tis.Et quia F Ainfiftit re®2 B.C., erunt
b Pepeand, © quoque E AC , I AB pates duobysre-
¢Per axipy,Stis. Ergocduo (imulLAB, FAB =-
quantur duobus fimyl C A F,F A B. Ablav

to

b Per I3,
1t

¢ Contra
axio. g.

Fig.37.

Liber Primis, SFoy §
toigitur communi E AB , remanent d - 4 per axiv,
quales L AB,C A F.Eodem modo oftens .
dam @qualesefle BAF,L AC, :

'PROPOSITIO XVI. XVIL

Outinentur in prop.;32. Neque ane
" se1llam adbiben tur, :

'PROPOS!ITIO XVIIL

Nom#i iriangulo angulus ( 4) ma Fig 38
Rior oft ,qui matorilateri (B O) opponi-
tur: (B minor, qui minori (<A 0,)

Nequit A, effe par B, alidsa latera BQ, 2 Per6.13,
A O zquatentur contra hypothefim. Ng-
quit etiam A minor effe quam B. Nam {1 A
minor eft , B maior, poterit intra angulum
Bperre¢tam BF fieri alégulus ABF =
ualis A. Tumvero, per 6. zquales erunt
B F,A F,&{iaddas vtrique , OF , erunt
B F.,F O 2quales AQ.Sed A O per h}'p.
minorcft quam B O. Ergo etiam BF,F O
minores funt quim BO, quod repugnat
definitioni linex re&e, que cft ommum
breviffima. Angulusigitur A nec mitor eft
angulo B, nec equalis. Ergo maior; quod
ciat demonftrandum, (58

PRO-
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PROPOSITIO XIX,

] Nitriangnlo latus(B Q)mains eft,guod
‘fappammr mators (A Jangulo: (A 0)
winus, quod minori (B.)

Eft conuerfa prioris . B O non eft minus
quam A O,alias per 18 .angulus A cffet mi-
nor angulo B contra hyp.léT eque etam BQ
zqualc eft A O,alias pers. anguliA,B, .
quarentur,ru rfus contra hyp.Ergo B,O,nm;
ius eft qua A O, Quod erat demonftrandy,

PROPOSITIO XX
O Mauis trianguli duo qualibet lasers

re!iq "o _{z}m mazora.

2 Eﬂ: Archimedi inftar axiomatis ; immc"
1:13: {icg;ndcm patet ex definitioné Archie
medei linez re@®,quamvi i lla
dea lit ;quam vide {upia indes
finitionibus. 1 Pralnges

PROPOSITIO XXI.

T aterminisunius lateris ( A B)intts

triangulum due refle iungupiny

{40,B (‘; ha lateribustrianguls (A C,
B C) minoresfint  maiorem verp an-
gu&;m (40 B) ramp_r:bfz;d:mr. '

_Io Pa.rs.-‘
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y.Pars. Produc AQ in F.ACCF funt
¢ maiores,quam A F. Additd ergo commu=a Per 20,
ni F B,erunt A C,C B maiores quam Al <
FB, Rurfum OF , BF funt ¥ maioresb Per eandy

quam, O B. Addita ergo communi A O,

erunt A E, FB maiores,quam A O, OB,
ErpoAC,CB funt mulcd maiores, qiam
A OQ,0 B. : n

5. Pars demonftrabiturin Coroll.2.par-;
ti§ prima prop.22. Ea interim non vtemur.

PROPOSITIO XXIL

E:{ datis tribusreclis (B0, LB L O
o B . A
quarnm dus quelibet reliquafint
snaiores,triangulnm conflituere.
Affumatur datarum vna B L, atque vna '
eiys extremirate B accepta pro centrosines
teiuallo alterins date B O'de (cribatur arcus.
Deinde accepta 'pro centro extremitate
alrera L, interuallo tertie L O defcribatur,
arcus priorem fecansin O ducanturque
re&z B O,L O. Dico factum.
Demonftratio patet ex conftru&ione.

PROPOSITIO XXIIL

D datum in rectd punctum (B)an- Fig 493
£ D rulum efficere aqualem dato (4.) e

Ducatur vtcunque C F fccanslatera das
. : 4
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tianguli 1‘1‘. Indata teGaex B accipe BL,
paten AI- -Centro B internallo A C de
{'cnbc} Icu';uluin : 1item alium centro L ine
teruallo FC qui priotem{ecetin O. Ex O
ad B & L duc reétas.

E;m angulus L B O par dato A.

Nam _fcr conftr. triangula fibi mutuo
funt Zquilatera. Ergo per 8. anguliB & A
a:qualcs.

Scholium.

N gratiam tyronsim vifum eft hic nomulla ad
praxim angulorum neceffaria proponere.,

Anguli menfuva eft circuli peripheria | que ex
Avertice an gult tanquam ceptro dfﬁ ribitur, vt
patebit ex propvltimai.c.

Itaque quot gradus continebit arcus B.C inter
anguli B 4 C orurainterceptys , tot graduum di.
ectur effe angulus B.A €. Et quoniam voctuis aii=
Lulums B AF metitur quadrans peripheric B F,
Sradus go.continens 5 dicetar rectus angulus effe
Sraduum go.Similiter quia duos rectos ainenfirat
a@imidia circumferentiain. 180 gradssfecta., &
Juatuor veckos circumferentin tota fvéta in gradus
360, dicentur duo recty eﬂum gma’us 180, ¢
quatsior recks gradus 360, His prenotaty praxes
angulorum funt..

| 1o, Ad daturm in et pundum B angulum
Satuéve parem dato 4. Ex A dati angtilivertice
sanquiany ccuttoinrer lateraarcum. defivibe GF.

! Centro

Liber Primmss 29

Ceritro B punctodato 5 defiribe codems interualla
arcum L Z: ex Qo aufer L O parem CF. Per B
& O duc rectam : erit LB O pardata 4.

2. Dati anguli O PQ_oradu: exariinare. Fit
hoo facillime per femiciculusn cornentm tran(pa=
rentemsin 180 gradus digifiin. Centrum femicir=
culi pone fupra P verticem anguli s & femicirculs
vadium P L (upra angtli latss PQ. Araws L O in=
ter anguli cruraintersepins oftendet 5 quos gras
duwin [it datus angulus,

3. Angiluin conftrueré datos Continentem
gradus, vt 42. Duc retam XQ, in quafigna

unckum Po Super P powe femicirculi " centrum
eiufque emidiametrum PL fupra P Q. Ab L nu~
sera gradus 42,v(que in O. per O ex P dudia

relta dabit angslum O P L graduum 42.

Horum omninim demanfiratio pendet exvitima
propdib6.
PROPOSITIO XXIV.& XXV+

Sldua trianguls (B AC, B AF) duo fig 443

latera (B A, A C) duobus (B A,AF,)

alterum alteri , aqualia babuevint 5 v-
wum ver o triangulum angulvm illis la-
teribus contentum (B AF) maioréns
“habeat altero ( B A C;) habebit quoque
bafins B F maiorem bafi (B C.)
Et (i bafim maiorem habuerit,habe-
birangulum maiorens,

Centto

Fig.43
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Centro A deferibe per Ccirculum ; is
tranfibit per ¥, quia A C,A F ponuntur -
quales.Ergo B F cadit fupra C. Iunge € F.
Angulus BCF eft matorangulo A C F;

. hoceft per s.angulo AF C, hoc eft multd
a¥er19.Lr. maior angulo BF C. Ergos B Foppofita

maiori angulo B C F maior, eft quam BC

oppofita minori B F C, |
2.Pars patet ex prima parte & ex prop.4«

PROPOSITIO XXVL
Fig. 1§, S Iduo triangula (X, Z) duos zmgu[ﬁﬁ

duobus .equ!es habuerint alterum \

alteri (Bipfi F&r < ipfi 1,) & Ynum la- |

tus vni laters equale, vel quod inter -
quales angulos exiftit (vt B C, F 1) vel
qwod vni &qualivm anghlorum opponi-
sur (vt A C,L I:) reliqua oninia eytint
&qualis. :

Ponantur primo 2qualia cffelatera BG,
F 1, inter 2qualesangulos pofita: tum vero
reliqua etiam omnia qualia effe demon-
ftratum eftinfCholio propig. .

Ponantur deinde latera AC, LI a?'.quali-
busangulis B & F oppofita,efle zqualia.
Quia anguli B,C per hyp. zquantur angu-
lis F, I, etiamreliqui A, L #quales efunt
per coroll.8.p.32.que abhac non dependet.
S ool ' Efgo

Liber Primusa 3t

Erga ‘pct primam partem omnia reliqua
{unt qualia.

PROPOSITIO XXVIL

‘Qrduds rectas (A B CF) parallelas Fig45:
[ecuerit vecta G O : erunt 1. aguales '

alternianguli ( RLO, Q0L , item

BL 0,COL) 2.externns(G L B)agua-

lisinterno ad eandem partem (L O F)

(¢2em G LR ipfiL O C.) 3.Duo adcan-

dem payte internifimul{4A L O, C O L)

aguales duobus reclis : item duo B L 0,

FOL duobusreitis equales,

1. Pars. Ex O & L duc perpendicula- gig, 4¢.
resO R, L Qerunts he ad vtram«jue pa~aPer axis]
fallclam AB , CF perpendiculares, & per -
def 36. inter fe 2quales. Aqualesquoque :
b cx parallelis auferent partes R L , QO.b Per axis,
Ergo triangula, X,Z,ﬁ!;i’ mutuo zquilatera '** ‘
funt. ErgocanguliR LO, QOL alternic Per 8. i
equalibus lateribusR O, Q L oppofiti,funt
#quales.Quod erat primum. Ex quo patet
ctiam alternos reliquos BL.O , CO Loz«
qualeseffe. Nam quia tam BL O, AL O,
quam COL, F OL zquantur 4 duobusd perr3.tec
rectis;erunt BLO, ALO zquales ipfis
COL, FOL. ablatis ergo. 'azqua-liEuS

. RLO,
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R L O,FOL,crunt reliquiBL O,COL
ctiam zquales. :
2. Pars. GL B =quatur ad verticeni
e Per1gil ¢ oppofito RLO. Sed RL O Zduatut

. peri.pattem L OF. Erco GL B exter~ |

nus @quatur interno L O F : quod erat al«
terum.
3. Pars. AL O per 1. partem quatie
§Per13.10. F OL. AtquiF OL cum COL ffacit
duos rectos Ergo etiam AL Ocum C O L
facit duos rectos.Quod erat tertium,

PROPOSITIO XXVIIL

Figig7. Sf duasvellas (A B, C F) fecans recta
(G O)alternosangulos (A L O,F 0 L)
aguiles fecerit, erint (A B,C F) paral-
lele: ;
Sinegas , fitergo alia XL Z per pun-
&um L ad CF parallela. '
Ergo s angulis XL O pir cft alterno
F OL; Quod fieri ion poteft, chim per hyp:
AL Opar fit cidem F O L.
PROPOSITIO XXIX.

Ia’:m: reliat fﬁ g’ C F)ﬁ’rm; r(’ﬁ(t
(G O) fecerit externum (G L B) #-

& Perpraces

gualem oppofito interny (L OF) velduos |

ad cafdem partesinternoi AL 0,C OL
pares

| Liber Privmus, 33
pares duobus reitis s erunt (A B, CF)
parallele.

Per 15.G L B &quatur A 1. O oppofito
ad verticem. Scd per hyp.G L. B zquatut
L OF. Ergo etiam AL O aquatur {ibi ;
alterno L OF. ErgotAB, CF fuy pa-b Pér pré-
rallelz. _ ced.
Deinde COL cum F O L facie duos
rectos.Sed per hyp.idem C O L etiam cum

-ALO facit dupos reos. ‘Ergo AL Q;.

F O L alterni 2quales funt, Ergo rutfum

A B,CFefine parallele., ¢ Per prae,

Corollartuw,

EX fecunda parte patet omne rectangy-*

lum effe parallclogramnmm,_

PROPOSITIO XXX

N/ dutrecle (A B, CF) fint parallele Fig.y:
ad eandem reitam (D ) erunt in-
zerfe parallels.

Patet per fe, & ex pikced entibus. Nam
ff omnes feceritur } re@a G Ojetit 4 angu- a Pera7.
luis externuis GEB patinternol. D N, eft 21
vero L D N-excetnus 6 telpe@®u D OF, ?P" 2
ac pfoinde Zquialis. Ergo ctiani'G'L B par” "
et L OFy Ergo AB,€ Ffint s patalleles | 5 5 as:
: C PRO:- °
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PROPOSITIOXXXI,"

Er datim punitim (A) parallelam
ducere ad rectam datam(CF.) '

. Bx A ducatur vecunque AL, {ecans da-
tamF C. Ad pun&um A fiat 4 angulus
LAS par angulo ALF. Eiit AS  paral-
Iela ad C F,vt patet ex 28, cum alterni an<

guli SAL,ELA fint 2quales.

Praxis : dutta AL, centro L defcribe arcum:
19, & centra A eodemn interidallo.aycum O X;ex.

quo anfer O B paren: 1 Q.- Per A & B dudtareita
erit parallela.

Demonftratio peidet éx 29.1.3. .

Aliter. Centro quopiam P defcribe cereultim
qui tranfeat per. datum punctum 45 & Jecet dus
tam CF in Q 5. 0. Arcui QA accipe equalein
O N,recta AN erit parallela.

Demanftatio pendet ex 29,libri 3.& ex 284
Dtiniss

v Scholinm. -

Db'man brata tamigitiir eft pavallelarnm theo<

ria independenter. 2l axiomate; qtiod Exili~
descinfque interpretes affumunt minns recte; cunt
non fit axiont 2, fed theorema, Guinszueritas no M-

is per fe appareat . quamipfins 29.Ipropofitionss..

.+ Quia tamen deinceps [epins adhibebitur, id hoc lo=
co i facile ex premifii demonflidbinms.
\ 3 Theo™

. duobus rectis minores , recte B C, A.D concuirrent

.. Liber Primistss 3 §

“Theorema.

I reita M 4 incidens in reitas BC, A D, faciat firia
angulos internos adeéafdent partes BAD,ABC, e
verfus eam partenm, quain (pect st anguli duobits
retty minores.
' Quoniamper hyp. C.B 4 5 D.AF duobiis teckis
funt minores; flant CE A, X A B dupbus reltis g~ ‘
quales : Ertintq, BC, A X a parallee. Affumo tan- 3F¢
quam axiomaper e notum, inter rectas AD; AX
in infinitus produttas duci poffe aliquamad A M
paraliclaii, puta . X, que maor [ir qitdm 4 B. Ac-
cpiatur :'pﬁ_z X equalis AR, ¢ winge Z R, Quo~
wiam ARZ X funt parallele,eriie b alterpi X Z 4, bTera7 11,
RAZ .tquuifes. Suht atitem & latera X Z, Z A
aqualia lateribus R A, AZ, per constr. Ergoéi
ameangli R Z A, X AZ aqiales ﬁn:zt.t Etg0c Peiils
RZ et dparalielsad 4 X. Sed etiamn B C éft pa- dPerasidr.
gaf}cila ad AX. ErgoR Z ¢ BC [unte pamlfe(.c{éff"é;jo-1-1~
Fﬂ-‘ rgﬁmf B C ¢ paraliela ad R Ly Y indlufa
triangulo AR Z: Eigo cum prodiciin infinittim
pofiit, r;cfceﬁ'arib occurret aliquands rette-A Z,nam
reque e.f{fm’ere potest per [ibt parallellam R 5, 1=
qute pertmgerein A, alias dug recte haberent coni-
mune (egmentum. Liquet ergo propofitum.
Demanfiratio Claly eft a parallelis, indepen=
df’"_{; ﬁd prolexifiima ¢ multiin operofa = Procli
ity hoCpringipio , qiod reéka vaam parallellin
Jecartssetiam dlterdm fectira [it:fi producatur<Ves
1 C 2. i

?19{._12
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yum hoc Zer [ notums rion eft,, ob rationem datais
ad def.36-
Corollarium.

Fig.50. l l Inc patet rcf'i‘.u 10 p.zm!lef(ts‘ concurrere,de
quo dubitari poterat ob vationem allatam

ad def.36« Sint reck.enon parallle BC 5 AZ.

Duc A Xparallelam ad B C erunt X A B,CB 4

0Py, diobus rechis 0 equales. Ergo ZAB, CB A funt

i1 duobus veltis minoves. Ergo per theorema 1am de-
monftratum BC, A Z Goncarrinty :

P ROPOSITIO XXXIIL
Pars L

Mnss 1rian guh’ externus qtzz'm;-

angulus (F3C) duobus internts
oppofitss (A i C) aqualss eff.

PerBducsBL pamllc}am'acl AC. _-QLEa

duas pamllchs B L,A C fecat F A, erit ex-

bPer2y. ternusangulus FB interno A b qualis.

L. Et quia cafdem para}?clas BT . AC({ecat

etiamre¢aBC, erit L B C fibi alterno €

¢ Per eand. ¢ :Equalis. Ergo totus ¥B C @quatur vtri-

que fimul A& € Quoderat demonttran-
dum,

Fig.51.

aPer3r. 1.

v Corollaria. _

1. 13 Xeernms angulus (F BC) (‘1“01‘}.’?1

L :Aternorum oppofitorum, Asvel, €,
sriaior efts : :

Fig.5x,

2, An=

Liber Prims. 37

2. Angulotum (C& AOB) candem Fig.39
bafim(A B) habentium, maioreft{(A OB,) :
qui intra cadit.

Producatur enim A O, in F.AOB per’
hanc maior eft quam OF B; & OF B per
hanc eandem mator cft quam C. Ergo
A O B nultd maior eft quim C.

130 Siabwno puno (A)in vnam re€am Fig. 55
(B C) incidant due rectzaltera( A O) ob-
liqué, perpendiculariter vérd altera (A F;)
hac cadet verfus partesacutianpuli A O B.
Cad.‘-r‘ enim, {1fieri poteft , verfus obtufum
A O Cputa in Q:lgitur acurus’A OB . erit
externus, refpectu redi A Q B, ac proinde
illo mator per cotoll.1. quod eft abfurdum.

PROPOS: XXXIIL
PaArs Il

OMm} 2riangnli tres fimul mgut?,
duobis reélis [unt agquales. "

Ac proinde conficiunt gradusi8o.

Produc voum latus A B in F. Externus Fig.se.
angulus F B C duobusinternis oppofitis A
& C zqualisacftiAtquié FB C cum CB A a Per1.par-
efficit duosrecos. Ergo etiam duo A & C /7 huss.
cum codem CB A efficiunt duos rectos. Sadi

Quod erat demonftrandum.

- Aliter, Ducatur H M ‘parallela lateri Fig.s3.
C3  ACG
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ACEL Anguh dlternt tam Qs C, qll':ﬂn N, _ [l_:.iﬂt {(-Jllﬁl'(:é}.;_. Ilt Iofcelis ad bafim al]gllli
cBer7.l1. A quales ¢ funt. “Sed 0;Q- N conficiunt {emper ﬁl?}t acutl, o, '
d Coroll.r. d duosreéos. Ergo etiam AC,Qduostes | 1 Trianguli zquilateri, angulus _facit
pr3bi &os conficitnt : quod ‘erat ‘dentonftran- duas tertias ynius teéti. Facit enim tertiam
Hon, B8 0 Hiein 5 iy ns partem duerum reGtorum. Ergo duas ter=
: tiasynius,
i ot 13. Hincapguli re@i (B A C) facillima Fig.s4.
4, Reg fimul anguli cuiufuis trianguli trifccio;fi fuper A C fiar triangulum @qui
& zquales {funt rr.ibus'ﬁ_'mul Cpiu-ﬁ:un- latcrum Z, Nam cum F A C fint duz ter-
que alterius. ' } : ti¢ vniug recti,crit B A F redti yna tertia,
s+ Si intiangulo vus redtus eft, reliqui 14. Perpendicularis AF eft breuiflima g .
{unt acuti. - 131 4 omnium que ex punéto (A)ad rectam alin
6. Siid triangulo ynusteft rectus,reliqui quam,duci poflunt. Quoniam enim angu-
duo fimul etiam ¥num reétum conficiunt. lys F rectuseft ; erit per coroll. A OF
. In trianguloangulus  qit @quatut acutus.ErgofAF minor quam A O qug-fPer1g by
duobus reliquis, rectus eft. : - Lipet. . S

8. Cum {Citur quot'graduum fit vaus . 15 Ex yno punéto ad ynamrectanita=

Corollaria. .

angulus , {citur etiam quot [gradus faciant tum vna perpendicularis cadit.Patet ex cox
duo reliqui fimul. "Et cum {citur quot gra- soll:praced. '
dus faciant duo anguli, aut eorum {mma,
{citur ctiam quot gradus efficiat tertivs. ¢

9. Cuni in yno tri:mgulo duo ;:ngu_li aut N Y Vs pulchfr-aimi,_f.cdmd{ﬁ’imi}ae thesrema=

Sc_/)aliﬁm_,

{inguli, aut {imul, seq:mlcsfiuft duobusan- tisy cuius per Mathefim viinerfimn vfus pro
Fgulisaut ﬁngu_hs, ant fimul, inaltero trian= pe r'nml:enﬁns 5 anuentor efl Pythagoras refte Endes
guloj; etiam tertius tertic yequaliserit. Mo veteri geometya.- Frequentifiime eiufilesn me=

~ 10. Cum duto triangula vinum an rulum . | minit Ariftoteles,qui illyd etiqm exemplumRatnit
zqualem habent,etiam reliquoruny f&xhuﬁ: perfectifima demonfirationis, Sed quemadiodum
zquantur. X »’ff“’_PT opefitione iam didicimus , qriot reckis an-
1. Cum in ifofcele angulus @quis cruti= | gulisseius anguli squinaleant , ita eifdem benefici
<l couterdtus oft redus ', reliqyiad bafim - uinflibet figurg rectilipes fine internt, fine externt
- : % _ﬁiﬂt - : (:, ,_]. ﬂﬁgﬁf’.}
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angulis quot rectos conficiant , preclare inwatefiet
tribus [equentibus theorematibus.

Theorema 1,

Fig.56. OMnfs quadranguli quatuor fimul ari
guli efficiunt quatuor re&os.
Nam fi per oppofitas angulos ducas vetkam BF,
hec quadrangulym in duo triangula [ecabit, quo=
3 Fer yr.dn. vum anguli fimul conficiun & reétos guatuar.,

Theorema 2.
OMncs fimul anguli cuiurcunquc figurae

rectilinez conficiunt bis: tot aectos
demptis quatuar,quot {unt latera figurz,
Ex quouss puncto A intrafiguram , ducantur
ad omnes figtirs angulos recte,qus fecabunt figu~
vam in tot triangulz 5 quot habet latera. Qiare
aPer 32,41, cary fingulatriangula & conficiant dios véctos, or-
- i fimul conficient bis tot vectos,quot fimt latera.
b Coroll 5, Se4 #nguli circa punctum 4, b conficiunt quatsor
pisda,  reCos. Ergo [i abomninin triangulovuim angulis
deraas angulos circa Ay anguli veligui , qui compo=
nunt angulos figure, conficient bus tor vectos, dem
ptis quatuor,quat fwit latera figurs,
Hine patet amnes ciuficn. [peciei recttlineas fi-
Ruras equaleshabere angulotim flimmgs 5 Quod
admiratione dignum eSt.
Praxis. Duplica devominatovemfigure : a pro«
dulto aufer 4; reflabunt angulieits, quos gonfis
aruns apgult intevni figure, '

Frg.57.

Theore~

4

¥

Liber Primus. - 4!
Thearema 3

O Mnes fimyl externi anguli cuinfcum- Fig 8,
W que figurz rectilinez conficiunt quas
tyor rectos.

Nam finguli figure intcrui anguli , cum fingulis 1
gxterms conficiunt duos € yelos. Ergointerni fimulc Per1gd i
omnes, cum omnibu [unyl externis conficiunt bis
tot veckas,quot funt later fignre. Sed(ve inpra=
¢ed. oftendiinus ) interni [imul ommnes etiam ours
quatuor vectis, efficiunt bistot rectos,quot ﬁmr!d-:
tera fignr.e. Ergocxterni anguli, & quatuor rects
&quaniiy.

- Mira [ane hac figuraram yeltilinearum pro<
prietas efb: ex qua illyd etiqm confequitur , omnes
ctitlftumque [peciei recbilineas figuras aquales haw
bere externarum angulovam fuminas.. Itaque

prianguli alicuius tres externi anguli equales (unt
wmille externis angulis figur e willelatere: Que prars
[ug admiratione funt digna.

PROPOSITIO XXXIII,

I duas vectas aquales ¢ pavallelas Fig.ss
(4 B, CF) jungant due alie (4C,
BE)ersitetiam ille equales ¢ parallele.

Parallelas A B,CF fecet AF, Eruntin
triangulis Q,R alterni anguli BAF,CF A
azquales. Poniturautem latus A B wqﬂ?-al’cr.w'f:‘i

' e




bPer 4. [1,
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I¢ lateri CF, & AF ytrique triangulo cft
commune. Ergoébafes BF,A C zquans
tur (quod erat primum.) Et anguli ad ba-

fim A F B,FAC funt ®quales: ac proin-

cPer28.l1,

3 Perdefin.
35
bPeray.l1,
c Perdef.

35-
dPera7.l1.

de AF incidensin rectas A C, B F facitals
ternos A F B,F A C @quales. Ell'go' ¢AC,
B F funt ctiam parallcle. Quod erat altes
rum., :

PROPOSITIQ X XXI¥,

dArallelogrammsi oppofita latera ¢
" anguli aquantuy, ipfumg, 4 diamceiro

bifecatnr,
Quoniam A B, C F funt 4 Famlfd-&: , in
t

eaflque incidit AF -, erunt alterni BA F,

C F A b zquales: Iremquia A G, B Ffunt |

¢ parallelm, in ealque incidic A F,erunc # al-
terni CAF, BF A zquales. Ergo totus
B A C toti B F C @&qualis eft. Eodent mo-
do oftendam B & C wquales cife,Quod crat
pl'imlun. '

Quija verd iam oftendi trangula Q. R,

5 3 -

quevnumlatus A F commune habent, ct-

“iam ,angulos latcrt A F adiacentes habere

gFer IXAR

zquales , nimirum B AF ipﬁ CFA, &
CAF ipﬁ B F A. Erunt ectiam latera A B

ipli F C,& B F ipfi C A, &qualia, itemque
ipfa triangula,.

et

Scho=

Liber Prigntise: 43

' Scholium. ;

Artina ex o theoresdte,partim ex definitione F/g<50s

L libro 2. pramistendd, facile elicitur dimenfio pa=
r.ﬂ{e:‘agrm_r}mi rectanguli Ilins area .,Tf.v-;d ucitur ex
mulriplicatione duorum laternm contiguorsiin A Fy
A C. Sit exem.qr. AFpeduin 8,4 C4. Dye 8'in
4, prouensunt 32 pedes quadrats pro area ez
stanguls. ' ;

© Quadrati wevo avea babetur ex vno latere Fig. 3.
(F 1) per [e ipfum multiplicato 't i latus (F1)
fit § pedum 5 duc § in fe, proueniunt 2§ pedes
quadrati pro areaquadrati. !

" Demonftratio ex hac prop. patet duttis per la-
texnin disifiones pavallelss.

PROPOSITIO XXXV.
8 XX KV E

-

Azallelogramma | [uper bafi eadem_Fig.6s.,,

(A4 B) vel aquals ¢ inter cafdem
parallelds (C 2,4 X) constitna [nt
aqralia. R

" QuiatA L, BQu funt parallele ; calque aPer defiss]
fecar'C Q;erit & externus C L A paranter= bperaz,Lx,

noF QB:Dc¢inde quia tam C FquamL Q_

zquantur ¢ cidem A B, erunt CE, LQ, ®~cPerjq.lt.

quales. Adde vtrifque F L’; crunt tot®
C L, FQ zquales. Infupers A L, BQ
: g 4 ;gq‘lnlcs
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4 Per eand d zquales funt. Triangula igitur C L A,
ePer 4.01. F Q Baqualia ¢ funt. Ergo ablato commus
<o niFOL, planaF 0AC, QB OL rema-
nent qualia.Quibus vrrifque adde planum
A OB, fiunt parallelograma tota AC FB,
A L Q B zqualia. Quod erat demonftran-

um.

Hgc propofitio fiet wniuerfalis p.1. lib.6. Ob-
feruent hic tyrones , quamuis parallelogramma
anter eaflem parallelss fine fine productas m infiné
tam longitndinem extendantur ex eadem bafi AB,
femper tamen mapere gqualin ex vi demonflratio-
158 1413 (JAMe, _ .

Scholinm.

X hoc theoremate habetur dimenfio parallelo=
sgrammi cuitfiunque. Wlis igivar drea prodie=
citur ex altitudine Q X fe C Aducta inbafim AL.
EPer [chol,  Nam area rectanguli C B « parallelogrmiite
preced,  BL equalisfit fex A C dulta in AB.Ergo &,
PROPOSITIO XXX V LL
& XXXVIIL
Riangula (A C B, AF B)fuper bafi
A eadem (A B) vel squals, intereaf-
dem parallelas (C T 5 AZ ) conflisnta,
[unt aqualia,

- Lateribus AC, AF duc parallclas BL,

¥ig. 61,

Fig.63,

BL

Liber Primmss = 45

B I. Panallelogramma A CLB; AFIB 2 13
funt 4 zqualia. Sed horum triangul,;} data b P"fé‘ oL
& funt dimidia.Ergo triangula datac{iint ®= _ p,, ssis.
qualia. ; 5 .

Hac propofitio fret vaiser[ids p.1 .G, Idt’m.hn:
tyrones notent in tri.-m‘gu!ﬁ,- quod eos notare z&f:
Juns prop. praced.de parallelogramimis.

PROPOSITIO XXXIX,

& X L.

‘Riangula equalia (4 C B, A4 F B)[u- Fig.64s
wey eadem bafi (A B) velaguali, a
eafdem partes co# flituta, funt inter eaf-
dems parallelas (4 B,C E.)
Siriegas it CL parallelaad AB, & ‘dn- _
catur BL. Igitur A L B @quatur 4 A C B. a Perpracs
Sed ex hyp.ctiam A F Bipl A CB zqua- .

lecft. ErgoALB, & A F B zqualia funt,

pars & totum. Quod fieti non potett. Igis
tur &c.
PROPOSITIO XLL
SI triangulum (4 £B) fit in iifdem
parallelis cum paralelogramme (4L)
& bafim candem habeat ( A B) vele-
qualenipfins dimidinm erit.

Duc CB.Triangula A F B,& 4 CBde- :
quans

L
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ePei 34.00. quanttir.” Sed'e A C B et dimidium pa

rallelogrammi A L.Ergoctiam A F B cff
~dimidium A L..Quod erat demonfttandii.

Scholius,

X hac; & ex fcholio prop.3§. diftintis,aveam

trianguli ('A F B) ctinfcunque produci ex di-
midia altitudine ¥ 1 ducta in bafim (4 B) vel ex
dimidia bafi in altitudinem.Quare noto vno latere
trianguli, & altitudine,fine perpenticulari,qu.s in
Latus notum ex angulo oppofito dicitur. 5 habetur
triangulidimenfio: vt fi bafis AB [it pedum 100.
altitudo T 1, 85 ; multiplica bafss dimirdium 504

per 8§ proeniunt 4250 pedes quiadrati pro area |

trianguli A'F B. Porro altitudo fine perpendicularis
tlla,quande area trianguli peragrari potest,mecha-
nice innotefcit , vtilateralSi area peragrari ye=
queat, éj:zmzf}-'m3'gfamffrici" altitudo per 12.¢* 13
lib.2. vt in [cholio ibidem docebimmus.

Intriangulo reitangulo altitudo eff cadem cun
alterutrolatere circa angulum rectuin. Huis ergd
femifiis ducka in latus alternm relto adivzcens dabit
triangul areanss

" SN PROP GBS IO XLIL

Fig66. _J N Ato Zriangulo (4 C B) aguale pa-

rallelogrammum facere habens an-
\ Zilumparem dato(0.)

Ba-

- Liber Primse 47
Bafim A B bifecain F.per G duc C X pa-
rallelam A B 2: Fac 6 angulimB A L pa~
rem dato O Duc F Iparallelam A L. < Erie
A LI F,quod quaritur,

Dutcatur enim F C.Parallclogrammum
AT, angulim habet L. A F parem dato,O;
& eft @quale triangulo dato AC B, cum
tam 4 triangulum A C B; quame p.n‘allg[u- dPer 38.0.74
grammunt A I, dupla fint ciuldem trian- e Per prac.

euli ACF. ‘ *

a Per gu. Irs
bzs.lr
c Per y1.01.

Cotollayinm.
NAto teiangulo A C B habetur @quale Fig-66+
./ rectangulum, {1 per C ducatur paral-
lela lateri A B,& bife¢ta A B in F,ex B cri-
gatur perpendiculapis B Q. Erit enim re=
Gangulum{ubF B , & Q B par triangulo
AC B,

PR OPOSITIO XLIIL

]N parallelogrammo(B Ly)complemen Fig 673
“ta (B 0,0 L)eorum,que circa diame-
trumexiftunt(RF ¢ CS) \funt equalia.

- Si per diamegri A Q; punétum. quioduis
Oducatur CF parallela lateri A B, & R S
parallela lateri B Q ; fecatur totum BL in
quatuor parallelogramma,quorum duo cir<
ca diametrum funt, R F, C S, duo reliqua
B O,0 L, funt horum complementa,

Ea
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Ea ¢ffe ®quialia fic oftenditur. Ttrianguld

A B QA L Q 4 aquantur,fimiliter AR Q;

b Pereand O C Q/ 2quantur AF 0,0 SQ Ecgofi

le. 68-

EPer 41.01.

g Perjilr

il Per prac.

kPsrig.l1.

ab @qualibus AB Q A L Q, auferas 2qua-

lia;hincAR O,0C Q,inde AF O, OSQJI
qualia remanent B O, & O L.Qucd crat

demonftrandum.
PROP QSTITIO XLIV,
D datamrectam (0S ) parallels-

grammum conflitucre dato trian- |

gulo(V)aquale in angnlo dato(X.)
Fac f panllelogrammium R C dato V

a:qu.lc , habens angulum ROC patem b

dato X,& ponclatuis R Oin dire@um da-
te OS. Per Sduc$ Q g parallelam OC,
cui occurrat B C pmdué‘m in Q.PerQ &
O ducta fecta occarrat B R protra G in

A.Per Aduc AL parallelam ad u S cut
occurrant C O,& QS plodm 2 inF &L: |

Palallclogmmmum O L ¢t quod petitur.

Nam OL sequatir R € ; hoceftper |

conftrucionem, dato tmngalo V : &eft

addatam O S ; habetquic angulumk F O § |

parem angulg RO G hoc cft per confts
parem dato s

P RO

E&tﬁf,‘:d-f. c

7j'f 75

..C
}/7“;

‘?LC‘\?‘@DVS
“}a;?__srf Fpgg 5 vy X

l__rn‘..._..._..a I,f_.cw ! L




 Liber Primuiss 45

PROPOSITIO XLV.
de, rekilineo(C B A)wqualc paral- Fig.6.
lelogrammiim conflrucyead datam
veitam (I B.) € indataangilo (H.)

_ Regilineam refolie inttiangulaA;B, G

ducendo rectas F LF L. R Vel

Ad datam I Q 1 angulo dato ; H , fac
# parallelogramnui T Vaquale triangulo, A, aper 4421
Tum producatur IR infinite verflis P:& ad :
redi RV ; inangulo V'R P fice paralles b Pér cand.
logrammum R Z zquale trigotio B, Rur=:
{ium ad re@tam S Z inangulo Z S P fac pa~
rallelogrammum 8 G zquale trigono.C;
I G cft parallelogrammum quafinim.

Name¢ angulus Z VR pit cft {ibi alterdo cPer27. L1
IR V. Sed 4 QV R & I RV funt &qua-d Péneand,
lés duobus recis. ‘Ergo etiam . QV R &

Z VR duobus reis @quantur, Ergo

QV & Z V funtin dire@&um. Pari modo £2# 14 Lt
oftendam QZ & G Z cflcin dire@um. Er«
go tota Q.V 2 G eft yna recta , & quidem
parallela ad I X, cumi perconft. QV fitad.: (- o
I P parallela; Eft vero etiami ¢ X G pa- gPérsoiltd
rallelaad I Q,cum X G fit patallelaad § Z,
SSZipGRV.&ERViphlQ... . .

Ergoh LG eft parallelogrammum : cﬁc h Fey defis,
auteth qiale petitur ‘patet ex coftructione. 3.

ﬁ Schos




£° Elementoram Geometrie

Scholium. -

- A Diungo problema vtile futurin adpraxim |

propofitionis 14.l.2.

Dato quadrangulo B Frectangulum “eqaale
defcribere. _ o

Refolue in triangula per rectan A Cs Ex oppo-
fitis angulis demitte perpe;:dimt'ares B O,FL.bifeca
A CinS« Ex Serige perpendicularem S L paremn
duabus BOF 1. Recbangulum [ub LS, & S A &=
quatur-date B F. Demonftratio patet £x 41s

PROPOSITIO XLVL

( A Datd yelid (A'B) quadratum de-
fcribere.

Erige duas perpendiculares quales da-
t= ABnempé AC, B E,& iunge CE. Die
co faGum.
aPeeonfi, Cumenimanguli A &'B duo fint a re-
bPerglr &i, crunt# A'C ;, B E parallelz ; funt vero
cPer eonflr. eriam ¢ quales. ErgoCEZAB funt pa-
dPur 3301 pillele & mquales. Ergo higura eft paralle~

logramma , & equilatera s anguli quoque

omnes fant reci (cum enim A, (& B fint
ePer 34,01, greietiam recki (:mntfoppoﬁ'ti, E, &Gy
Ergo figura A E, eft quadraturme -'

Fig70.
. sabulds.

Fig.7%]

PR O«

S 'IiéerPrfmuls.' | 5’1“
PROPOSITIO XL VIL |

5\" omni triangulo (4B C) reciangu-
: 0,q#4dr4m_m lateris (A G) quodreito
angulo opponitus s equale :ﬂ-_dkéém fo=
mul religuorum laterum (CAB., CB
quadrasis. A i J
P alguii?g;l i) ig B gpar'a"c'!;.: AF.
SRR S A i\ 16 i85 2 indc.
2qu: dms.,addatg_r commuqiSB,?;I' igﬁi
ual_c'sg_",S,urir'w:f'(‘)'"f_l';

Fig.7%,4

tot TAC, FAB 2

gt;f.?g.m’.js_,l]f AC,F Alg etiam lacera , quae. .

‘_;1; :uLl; illos angulos continent  inter (&

*Equali aempe, T A, C A, pfisB A E A, 1 perag;
o rum tcrl.Ergotr.iangula'I“A‘C;F'A_‘B":'gu;c;:sfm
misq fﬁitﬁff Que,quia cumPﬁfﬂidOgmm:b Per ; :
TABLI&L ZAFE conlitunt mfjl
lisc}nA ! Esé A,F A, &in j{dem 'pafallc-'

dim'd?: 2 & AF, EZB{untcecorum ¢ Perqr.lz
> AlF]TE. rgo.parallelogramma A B L1 bt
¢ A E.E,vtpote qualium dti‘p[a- "cfu'rii:ae, :
qualia incer fe, Eodem difturfy ductis s
s X, B R Wtendus b
s A X, B R oftendam parallelogrammy,
ECBX squli o oo ik AR,
5 quelB,& B X zquale erit.Quod erat . -
demonftrandym;” = 7 " T e

- Aflumptum . fuit LBCcﬂ'ipachlam

- E#;a’dcaquc L B,B Crefle ynas Feam.Id
D #

2 veio




(32 Elewientorum Geothetris

yery patet cx 14, cum anguli L BA,&
CBA ambofedifint per hypothefim

Scholiuma. . v =

. Y Oc theorema (quiod prop:3 1 (ib6 s Euelides
ad ommnes figiras fimiles gxtendet) Pythagos.
wicilnt appellatuy pAfiims 5 ab inentore Pythagoras,
quisvt teftantur Proclus Vit rasins, alijgy Mafis via
Eimas immolauit, quod fein tAt pradaro inuen
toab gs adiutum putaret, Ignorabat widelicet
[cientiarshm Domsinkm 5 Verkin ¢ wicum omiiis

Gipientie audtorem Deuts ; aut certe fi cognotits |

sion ficut Deun glorificatit Frequens porro uists
theoremats &7 eximiss per Mathentaticam totaim
ofus eff;. ac.viam inprifis ad irscommenfurabiles

magnitudives, arcanum ingois Geomtettics philo- |

B e merrs =
-7 Quadrati latuseffe diamerto mcammenfiurabilé;
celebratifimum eft apud veteres Philsfophos, Ati:
flotelenn prafertim & Platonem s adeo vi §i b
mﬁiret, eutn Plato non hommen gf_}?*, fed ';aecudm

dicerct Notitia porrohsius miyfters duxiffe videtst. .

originem exhacprop. 47. Nau; ciom in quadratd
angulss Aredws fit it qyadrattim diametri CB
£quale quadratis larerum A B, A C acpromde dw

I vius Qiaré cum qUAdr4tum diametri C B
fr2,6 quadrari aserid AB, fit yitas it dias

wmeter C.B radix quadratd, 2; & latws AB radiz . .
Gradrata viicatis » fine ipfa it as,quariiti pro- |

partio (v fioTaso demonfirabicar.) nimers fo“‘;
: £y

- Liber Primwus; . . 53
s nequit,ac proinde incommenfurabiles funt, :
- Arquehoc vel vHlico argumento 5 tametfi ceten
va omnia déficerent ‘ewidentifime gonficitur,ma=
gnitudines ex defimito punctoruin nitmEro Compons
sion. poffe  alias enjm nulle effent incommienfwrabie
les, omnium quippe menfurs conitisainis effet pun-=
gtum, _ s
His [ubiun go tria problemata ex eadfr'p; propos
[isione deduct a,quormnvfis frequentiors T

Problema 1,

de qlat cunquie quadyatis 5 Vi omnibus Fig 78

Aest’ cquale conflruere, ) ol '
Dentur quadrata tria , quoram_ latera fing

ABBC, CE, Fat angulum retum FB Z mﬁ-v

nitd habentem f"zrem,in'eqéé t?éns sfer B A,¢» B C

Gy iunge AC. rit-ex A C quadratum equale -

& quadratis 4 B, B C, Tum ACtransfer ex B in 3 Por 47,

X : & C E tertium latws datum » transfer ex Bin ™"

E\Cr iunge E X : erit quadratum €x EX equale

b quadratis ex E B(feuEC) &r.¢x BX : hoc eft b Pereand

equale tribus datis quadratisex AB , ¢x BG,

» ex CE,

e QPkob_Ie}n;;' I_;.:. -.

Atu duabug rectis ingqualibus A B, BC; exs Fig. 741
hibete quadratyim,, quo quadratgm maoris
A B,ex;edit _q_ua@mtzjm minoyis B C el
CentroB interuallo B A defcribe circulum, Ex
 erige perpendiculdrerss CE, . occtrrentem peri

D 3. gbgri.q




! 3‘1’:-7‘.

4 Elementorum Geotwetyis
pheriein E. Quindratum ¢x CE oft exceffis que
Fisss 1
f-i Ducatuy enim BE. quadratum B E , hoc (ﬁ
A B, aquatnr ¢ quadrato B Cy¢r quadrato C E,
Eroo &ree ) y
‘Problema3..
NOrr’s duobss. quibuftunque lateribus ‘trigoni
reckangyli, veliquam inuemre, -
Latera veitum angulum ambientia fint A C,
A B, hoc 6 pedum,illud 8:Oporteat inuenire quot
pedum fit C Brectooppofitum. Dug 6 ¢ 8 infe
ipfa : orientur laterum quadrata 36 ¢ 6 4:quos
yum [ummaeff 100, Radix quadyara 100,nem
e 10 dat pedeslateris B C quaefitz, Demanst.pas
tet ex 47, Nam [umma quadratorum B A ¢
A C equatur quadrato BC, Ergo horum [umms
radix eadem eft cum radice feu latere B C,
- Nota fint deindg latera A B,B C,ho¢ 10 pedum,
jllud 6. Oporteat intienire AC, Lateris AB quas-

. dratym 36 aufer ex 100 , quadratolaters B Ce

Refiduum 64 erit quadratum laterig AC, Radix
#140 63, (nempe 8)dat pedes lareris A C.

PROPOSITIO XLVIIIL
Iguadratumab vio triamguli latere
Z(AB) defcrivtuo; it aquale duobus
rélxquamm lazerum (AC,B C)gnadra-

115; angubus (4 C B) quem yd;q,m late-

yacaniinent, yeéluserit,

Si

Liber Primuise §s

Si neoas., eritangulus A CB re&o ma=
jor aut ngn'nor. ! Erggo ( vt dcmpn&fabxtur
prop.13.& 13.1.2. queab hac non cepen-
dent ) quadratum AB .non efit agqamlc

uadratis A €, B C;contra th’!OI}"leilin.‘

Vel fic. Duc FC perpendicularem ad
A C, & zqualem C B, & tunge AF. Qua-

dratum A F @quale et o quadratis FC, aPer 47.1.0;
C A hocefkt quadratis B C ., CA; -bbc elt b per con-
per hyp.?uadratn AB.Ergo recte A'F,AB firud.

zquales funr. Quoniam igitur trigona X,
Z,{unt fibi mutuo @quilatera, anguli ad C

5 1 : - (Pea Pe s.l'.fc‘
¢ funt zquales.Ergo @ reéi. Quodcrat dc;ﬁ: py: ]

!4‘.

monftrandums

e

= =



ELEMENTORVM
GEOMETRIE

LIBER SEC¥NDVS.

nee g 1 liley mole paruws , at puseftans

N KR 1i4 ac wvrilitate theorewnatum |

plan. magnus. Tyrones, [cio quod
A dico,nondumn capient 5 fed effeves

|

i+

[

I‘Ii

rifimum viteris Pz:ox_{eé?r'- , v |l
; § |

5‘ff iﬁiiiittﬂz;genr.
DEFINITIO.

Fig.60Ji.t. P"Arallclogmm_mum reGangulum (AE]

Fig.alibe,

(quod re&apgulum fimpliciter fine vilo
addito appellari folet ) contineri digitur fub

!
I

duabus lineis re&is(AC , A F) re@pmian |

gulum comprehendentibus.

Nam earum altera A C altitudinens veckangit-

li altera AT latitgdinem determinat. Deinde f

mitelligatzr latus A C. ferri pevpendiculariter pet =

tota1s A Fyaut AF per toram A C , producetur €0
oty areareitanguli. Quare merito re&angnlum
feri dicitur ex ducin, (0% multiplicaviong dgarvit
Laterum contiguorum, '

Quando, iwitsr digitur ex, gr. rectangulum fub-.

(Vel ex) A C, CB» wel breuitatis caufa » 7eiale
gulumy 4 C B, defignatur ectangulum quod cov- |

tinetu?

- <+ Liber Secturluse 5%
yinetur fub ACy & CB ad vechums angulum
conflitutis.Similiters cun dicitur rectangulum [ub
A B,C B, vel rectangulum A B C, defignaturyes
¢tangulum con tentum [ubredtis A & 5 &7 BC 1e=
um angulum camp rehendentibus,

Rectangulur porro aliud est oblongum aliud
quadratum. - Oblongum oft quod latera contigua
haber inequalia , [ine quod continetur (b duabus
vetis insqualibus . Ouadratum rectangulum et

.l“ig.lu'd3

quod fub duabys squalibus contingtu,

N OTA,
Signunis equalicatis in boc libroff. &

PROPOSITIO PRIMA.

I fuerint dug reite (4 By AC) qua- Figrlibay

T yum altera [eCta [it in quorcunque
partes(A4 E,E F5F C:) erit vectangulum
fubillis duabus ( A B, 4C) compreben-
[umseqnale rectangulis, que [ubinfeita
(4 B) ¢ [ingulis fecty partibus (A E,
-E F,F () caag;igvzcmur.

Statue A B perpendicularem ad A €, pex

B ducinfinita B R pcrpcndicular(x-ad A B.

Ex E,F,C etige petpendiculares EL, - F B

C Q.Erit B Credaguliifub A B & A G,

& cft zquale re@angulis B E,I F, L C;hoc

eft (quiatam I E, quam L F funta aiqula- 34,
cS

2 Persg.ga



g3 Elementorum Geometriz
Jes A B)redangulis fubAB,A E, fub A B,
E F,{lub AB,F C. :

Scholium.

DEcem prima huins libri theovemata etiai
vera funt in numeris,fi vt linee dinidantuy
in partes. Rectangula numerica procreantur €x
sultiplicatione. duorum mumerorum 5 quadrata
vero wumerica ex multiplicatione numeri perfe

ipfum.
PROPOSITIO IL
Irelia (A B) [eita fit vicunque (in
¢) duo rc&?angula,fub tota (A B)
e partibus (A C,CB) comprebenfa
quadrate totius aqualia funt. :
Accipiatur F zqualis A B.

b Perrly. Re&FAB. &b re&FA C ”; |

Figs

re&.FCB
hoc eft,quia F & A B funt 2quales intct {c
Quad.cxAB. & re&BAC
' ret.ABC }'
PROPOSITIO IIL

Qltredta( A B)vtcangue [elta (1 c}
erit veltangulom [ub sota (A B)&r
partinm alterurri: (B.C) comprehens
[fum 5 equale reciangulo [ub partibus
: =y ' (l_/f C

o Lebey Secunduse 59
AC\C B.) vnacum quadyato pradiite
parris (BC.) :

Affume F zqualem CH. :
Re&.ABF. &. drc&ACF 4
A re@C'BF
hoc'eft, quia 2zquales imtC B & F, .
Re&.ABC. &. re&.A CB. A
‘ quad. C B, } %

PROPOSITIO IV.

Si: vecta (F L) vecunque [eia (in 0:) Fig 4 ."'
erts qxd_a’mttmz totius gquale qua- |

draizs partinm (F O, O L) & bis redia-

gulo [ub paytibus(F 0,0 L)contento.

QuadFL. x. ¢ re@ FLOcum ePersls;
2o re&. LFO
Atqﬂl_ﬁc&.f" LO. 5. fre@FOL~y §Pery.la,
Y quad. O L }
&re&L F O. x. re&.LOF g Peveands
_ quad. F O }
’Ergo quadFL, 5.2 re&. FOL
gEsNE quad.OL
re¢t.FOL
quad.F Q.

4 Pery. lal

- quad OL .
® K quad.P O. :
PR O«

Vet qued FL. 2. 1e&F OL bis §‘




i
(5 Elementorum Geometvia . 157 oy S - 61

A ey EARO R GSTTIO V., - erit veltangulum fub, tota compofita
| PN s (A F) ¢ adiecta(B F) contentum ynd
Irelfs (2X) feitafuerst aqualier | éwnmiquadrato dimidia(C B) equale qua-
M (in )¢ inequaltter (35 S; ) eritve- drato ( CF) compofita ex dimidia &
Gangulum fub  inaqualibus partibus aglinade ety (I S
(‘QS’ S’.X.) gonlen:qm,fpna com qia dra- Addeindire@tim L A, mqua]‘cm' adic&x
50 P“ﬂ”'mrﬂ’mf’dm (RS) dqudk-q’“' BF. Ctm ®qualibus A €, BC, mqliafia
dratodimidie (2 R.) 7 | addantiir AL BF,ecrunt tore L. C, F C -

40 ¥ v uales.Vnde L F fecacrit @qualiter inC,
BPer1lss : RC&Q’S x % ;zg.QﬁRS’SXX | gc ineqhalirer in B, ol
Atqui ob zqualitatem re&tarum QR,R X Ergo § re@ LBF. #.4 quad.CF d Pespracs
. Re@QRSX ‘5. red, RXS§, | "  cum quad.CB p
' AL et Sed ob @qualitaten rectarum L B &AF
.6 re&RSX ' “ e L BF:  m o re&-AFB,
qud.SX §  Ergo re&A F By & quad:C F

I‘P‘? ’-:.1.

Ergo rc&.QS'X. x. & RSXD L quad:C B. 4
ad. SX ¢ . | - G :
. , ¢ ?:&.RS:{;,- PROPOSITIO IVII.‘ _
Addatur vtrifque quad.R S, habebitur [récta (A B) fuerit vtcunque feta Figqw
| { fC&-Q; X I'C&.R.c X idC& (”’ C) Cfﬂ}?t_ qﬂddrdtd fﬂz_im (LA B)
e Pery.lin,

quad. RS ® quad. SX [squad. RX
et RSX (leu QR
quad, R S

& [egmentialterutrus(4 C)aqualiabis

rectangulo contento [ub tota (A B) &

o [egmento dicto(AC)vnk cum quadrato
"ROPOSITIO VL | [fegmenti alterius (C B.) ;

?fg..'(..v Curetis (4 B)fir bifatiam [e6%a(in C) | Rl ’°&QBCA bis'y  aperq.ts:
' ),;; r:ﬁaqud.zfm adifciatnr (B F:) ok gﬁ: d’ﬁACC 1<
o e ' ¢rt o Adde




bPer 3. 11,

aPerprac,

82 Elementorum Geomtetrie
Addevtrifque quad.A C.erune :
{ Quad. AB, &. re@&.BCAbis'
R quad.AC quad. AC. bis %
. quad. B.C
Atquire®. BC A bis cum quadrato A C
bis, 2quatur re¢tanguloB A C bis. Quax
re {i pro BC A bis & quad. A C bis fubfti
tuamus B A C bis;erit :
1ad.AB. '&.re&.B A C bis }

{ Qu
L quad.AC quad:B C

PROPOSITIO VIIL.

I recta (L F) fuerit [eifa bifariam

(#n1) eig, quadam recia adijciarwy
(F O)erit rectangslum (L 10) quod /fub
(£ 1) dimidiayes (1.0) compofita éx di-
midia ¢ adiecta continetur | quarer
Sumptum , vnacum quadrato adiette
(F 0) equale quadraso totins copmpofisa
{Lo0O.) SRR :
g ; u-.ld.iO. 4 F_;. rect.O I'Fbis '
hoc eft,quiaex hyp. FILL Iunt 2quales,
ac 'p'roinjc quad. P Teft quad.L'T, & re&.
OIFeftre@ OIL, fuLIO

. quad] O.. &.re@t. LIO bis)’

o.quad, LY, " ‘quad F Q" iy

Quarc fi virilque'aqualibus addas re&.
L 10O biseEnig ’
g quad..

i
|

r’
|

\

Liber Sectindus,

cquad.10
{quad. LI
rect.L 10O bis
id eft
. tectEIObis) bPerats,
g% gquad.F O % :
1ect.L IObis !
Id cft '
&, 1e&.LT Oquater
& quad.F O

4 quad.L. O.

PROPOSITIO IX.

Q7recta(A C)fi dinifa bifariam(in B) Fig.y.
A ¢ non bifariam (in F:) erunt qua-
drata ;_rér:z't;m inzqualinm (AF, F C)
dupla guadratorsm'dimidie (4 B) &
partis intermedia (B F.) |
quad.AF. %.a 1eABFbis) = afergla
g . quad.AB %
quad.BF. 2
Addito igitur vtrifque quad.F C,
quad-AF. & ret. ABF bis}

{ uad.F C quad.A B
S quad. B F

1 quadE G )

Sed re@&. ABF ecft rek.CB F,quia A B,
B Cluntquies exhyp,

Ergo




&4 Elementoruns Geometrie Ther s éF

e | i
srgo { quidoh £ - 2@ G B}f bis y  Sed quad. QIcftquad. FO, &quad:
quad.F C ?}‘:}‘lﬂ I‘? F-' } % eft quad. L O , & quad. LT = quads
55 g quadFC Ere ? d.F L Pl t
% Pur7.02. Atquis CBF biscumquad.F C ®quan- go{ g::;d Ig 3y ?Lﬁf 6}-515
tur quadrataBC,B F,feu A B, B F : quare Aoy St T .
fi hacjjis fubftituas, erunt PROPOSITLIO XI: o
quad.AF. x5 quad. AB At dinietanilA BYiti (o b ) Fick:
fmd e Tuad. AB “ rec?‘-,-p::’f( 12 ;; [ecare ng c)
: uad. BF 5. AN S s ( C) ﬁf tota
guad. BF € vna parge contentumaquale it guns
1d ot drato pariss relique (A C.). b
quiad: AB.}bis Ex Acriod pefpendiculatem A F pareim
quad.B F A B.A Fbifecain X.Duc re&am X}B_;cui
PROPOSITIO X " n A bprr?df&i éq'ualcmr abfcir}dc 5{ L
‘ ) um dbfcinde aqual L Dk
SI recta( v I)fit bifecta(in L) eig. gt | fadtum, | qua Lt 29 O
dam recta adyciatur(I.0:)ertint qhs- Perficiatiir quadratum B AF §,8.duds.
drata totius compofite (F 0) & d&:'..t{ﬁft perC petpendiculari , perficiatur quotie.
(r 0) dr&p[d q:mdfatomm qus d'ej{ re- ;C&eln' glum FE L 0’7‘ Q.loﬂizim A bix
buntuy ﬁ:per'diﬂ{idia”(f: L) c_f’?-fz}it:er(LO) ectac L‘;éi{,f'?lflie ad}cﬁ; eft z;zi-lg Erit ° '&P”_ T
compofita ex dimidia ¢ adiefta. { qua&. XA E' quadi XL LED
Adijciatur in diretum O F zqualis 10. i i . 1 o Dk
uiacrgo etiam £ L. , I L @quantur ¢X ¢ qud X8 i e
%— .cru%t totze QL,OL a:qualcs,‘ ac pro- | it - '_"(%d' A & Per coftr,
inc"fc QO bife@actt in L , & aliter 19 L R BA } ¥oir 1711
El'gO' - SR N :.-(-ﬁll,adf.XA G

qmﬂ.Qj P qijad_'(j;L }bjs Aﬁféfﬁml"Vtrf_qué"qua’d;X'A_.'E\I‘it.:_:'. .
Sed

4 Per prac, et .
i £ { quad 10 quad. L1 rc&.l*;} AfuF L, &, quadB A;idck A S
D E Quatc




- &6 Elementorum Géomerris
: - e ; ) . Sl
.. Quare ablito rurfium comimini A &3

baj Btit ALs x. “C 8
Atqui AL oft quadraum A C , cumi '~
AT, ACe¢x conft. fint @quales : & C S
eft re&t.A B C;eum B S fit.par A B. Erpo
rectang. ABC zquatur quadrato A Cq
Datamigitur reca fecuimus, vt petebatu,

- Scholium.

P Ropofitiones Yo' printe huiss libri vere [unt
etiam in numeris. Hee X1 numeris explicart
aton potefts Neque enim vlius numerns ita [ecati
potest, vt produltum ex toto in parteim vnam , 4=
quale fit,quadrato partis velique. Porro inira vis
oft huius [eltionit,de qua vide prop,30.1.64 .

PROPOSITIO XIL

IN trigono obtufangulo (AC B) qus-
dratum laterss (AB) obtufs angulo
Opﬁﬁﬁli ;quad}am laterum ?“c'/.f:'qs}'ar{;m
{4 C,BC)exredst rectanguly(BC F) b,
quod comprebhenditur [ub (B-C) lutcre
_alterutro obtufunm: angnlim(A4 C B)con-
Zinentinm 5 _in gued , com protractin
Juerit, cadit berpendicularis (AF; ) ¢
Jub (F C)intercepts exterins lineainter
perpendicularem ¢ obtufuns angslym.

sd vk % AT
Q&IJ«

A 'Lz\"[;ersécah_rftui L 69
1 '@1&.!&13'. ‘&' a rquadAF 1

aPer47.4.5.
kD uad.B F YRS
- Sed quad. B'F eft b @quale quadratis PFer4- 4.2,
FC,CB ; &re¢t BCF bis. Ergg filiwe ", Gy
fubftituas pro quiad B F; eric. 7
Quad:A B. - & quadiAF ¢ 3
quad.F C }
guad. C B
i re&t. B C F bis
- Atqui quadrata AF,FCequanturqua-
draro ¢ A C. Quare hoc pto illis fubftitiits, ;f";*'ﬁ?é :

erit ‘ _ izl
and.A B. &£ qud:AC - ;
: quad. C B, %
ret.B CIF bis

"PROPOSITIO XIII: B
IN triangulo guocungue (A C B) qua- Figazidl
Adraturh lateris (4 B) acuto angulp
(C) oppofiti , & quadrassslateium reli-
quornm{ A C,B Clexcediturreiiangul
(BC F) bis , guodcontinetur fub (B C)
latere alterutro acutum angulum: (C)
eomprehendentinm in quodcadiz per-
perdicnlaris (A F)ab oppofite (A4;) €&

J4b (C F) intercepsdinter perpendicili-

| em (4 F) & atitum angulinr €3, -
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aPury. L QuadBC. x4 re@BFCbis)
quad.B F §'
quad.F G
b Per 47. Et Q\uild;A C.b ki quad. FC
L. quad.A F.
Quare duo §'quad.BC. &, re& BF Cbis
fimul * Lquad.AC  quadBF
‘ quad. F C bis
qund.A Fe
Atqui recang. B F C biscum quad.
ePorgls. FC bis zquatur ¢ reétangulo BOF bis,
) Ergo hoc proillis {ubftituto
{ Quad B Co & ret. BCF bis}

quadiA € quad. BF
quad.A F.

d 2er 47.

L1 A B. Ergo hoc pro illis fubftituto

uad.B C. reét. BC F bis 7

d c??ﬁd. AC ™ qudAB ' ¥

Hocelt BC,AC quadr.zta,cxccd unt quads
AB re¢tangulo B CF bis.

Corollarinm,

Figr, '\ 7 Era cft propofitio licet perpendiculae

tis cadat extra tria.ngulum. Decmone
Bratio fere cadem ety -
Scholiums, .

"Xhac & 47 lib.x o habetur dimenfio cuif-
N cnque sriangul 5 i tria latera it n;rc:;

Atqui quadrata A F,BF, funt dquad,

Liber Secunduss 69

Licet aveam habéat inpéruiam.Horum quippe theos
yematum beneficio innotefcit perpendicularis  et=

~ jamfi eamimpedimenta loci on finant” defignaria

Perpendicularis autem multiplicata per femiflens
Lateris,cud inciditproducit aréanm (rianpuliy ve pa=
tet ex [cholio propof.41..1% LG, 333 4
- Bfto trigonum quodcunque A € B nota habens Fig.xg) -

latera. Oporteat notam reddere perpendicularem velt4.
A F ex dato angulo' 4 in latus oppofitum B C,

Ouadratum biteris:A Bacuto C oppofitis aufer -
ex [umma quisdyatorum AC, CB. Per13. refi=
duum erit vetbaugalum B CF Gise Refidui femif~

femn (hoc ¢ft reckangulsim B CF) divide per notuims

latws B C. Frotieniet xe(ta C Fo Qliadyatum recte

C Faufer exquadiare' A C. Refiduiny dabit qua-

dratun b A Fycuins radix quadrata dabit perpen= b Perprob,

dicularems AF, N7 L Aosrvis UL e fohole
Obtinereidip[um porerss etiam ex p.y2. Verum poft 47.Lixs

13 [ufficit , cunt in’ omni triangulo perpendicilaris

exaliquo angulo in latus appofitsm:; intra fridfe

gudum cadat.. \ HEa s

PROPOSITIOXVI

tDAta rectilineo( QX Z) aquale qua- ¢,

dratum conflruere, NS

‘Reatilineo Q X Z fac zquale 4 paralle- aPer 45015
logrammum rectang.C I, cuius latera I A, '
C Afi qualiafierint ; ipfum erit quadra«
tum, quod petitur: fi inequalia- funt, latus ..
maius I A producin L , donec A L fit par
-l ; E 3 AG;




o) Elementorum Geontetrie
A C.I L bifeca in Z;quo centtoper I &L
defcribe citculum, & preducatur C A, dos
fiec circumferentiz occugratin B. Quadras
tum re¢tz A B 2zquale eft dato QX 2,
. Ducatur enim recta 4 B.
fe&a cft bifariam in Z,& aliter in Aserit
Pevioy Kt re¢t, LAL., &4 quad.Z L ; hoceft
g {quad-Z,A y _.q_ o ,
: e & guad.Z B :hoceft
| Ziequad, £ A q -,
[ o vquadi BA S |
Ablate igitur wtrimque. quadrato Z A,
communpremanct L
rectd ALy &/ quad.BA:
hoc eft,quia A G A L funt zquales, erit |
oo rek Gl s quadAB
dpet eonfty, Id cft 4 rectil. (E( Z,
' ‘ : Scholinm.
Onfirultio Enclid.ea requirit,vt pey Ag.l- 176
N cilineum. redutatur ad rectangulniiz. Que

b Pey confly.
cPer 47.L1.

veductio cum [atis operofa fit , {&rr%fﬁ' expeditity

problema abfoluetur hung in moduin.
_ Rectilmeum datum refolnatur in tot quadrans
* gula(Z,X) quot potest. Tum [ingulss quadrangii
@ Pey [chol. fac < rectagula aqualia.Si tune fuperfit (vt hic cons
? ; 5 hie ’ tingit )unui z_riazn_q:;:.’_z_mz 'Z’.) ilii quoque chl £4-
.; 4".’ ;”" " quale rectangrlumn , finguly deinde vectangulis per

242,41, R )

nibys quadyatis vaum squale g fiats | Erit b ¢

Per prob.
L quale datoQX Zs -

1.fchol.
247,01,

ELE-

aonam I L.

hanc 14f4c quadrata equalia: ac demum his om-

7%
ELEMENTORVM
GEOMETRI %

LIBER II1,

NP Erfectifimg inter planas figur
ZSHBNRS v findomerraes e
: - IO, {ibro demonftrantur, Libri vtili=
¥ == _- “Fasvel hoe Jolo inmotefcit | quod
R * Tradter de airoulosrerum admiras
biliun pex. Mathefim vniner(am fonte vherrima,
Theoremata illdftriora funt 16.20.21.22:3%
32:35:36. RE
DEFINITIONES.

1. Clrculi equales funt,quorym digmetr)

 feu femidiametri funt zquales.

2. Reéta(F B) circulum tangere dicitut, Figiao.li 3.
que circulo fic occurrit ( in By) vt tamen
producta circulym non {ecet, ey

e Circuli tangere {e dicuntur, cum fibi Fig.13.¢&
fic oceurtunt, vt tamen non fecent, T4

4. In circalo ;_;iqualit_crft centro (A) di- Fig.a8.
ftare dicuntpr re@z (BC,F L) cum pers
Pcpdicularcs (AI, AQ ) que ex centrq i
iplas ducuntur, funt zquales. _ N

5« Scgmenta, {cu portiones circuli funt Fig.37¢

_ E 4 pattcsy




2 Elementorum Geometrie

partes,in quas circlum diuidit re&a (C E) ||

circulumdecans,

&3 continetyr fub fectis lineis , qu ad ynum

circumferentiz punétum ( Q) ex fegment

terminis (C,B) ducunryr.

Fig:ss. ripheriz (B Q C) quz illi opponitur.
8, Scor eft pars circuli a duobus femi«
diametris(A B,AF) &arcu(B F vel B C F)
qué femidjametri intercipiunt,coptehenfa,

PROPOSITIO PRIMA.
Aticiycnly centrum inuenire,
Ducatur in circulo re&a B C vtw

cunjuc,quam bifeca in Q. Per Q duc per-
pen
A centrum, :

Sinegas ; centrum efto O extra rectam
FL (naminF L effe non poterit,cum vbi«
libetextra A dividatur inzequaliter) ducan-

Fig.11,

dig.r. lib.3.

turg; B O,Q 0,C 0.Quoniam igitur vis O

centri efle,erit B O,C O ¢quales. Tridgula
. dgiturB O Q,C O Q fibi mutuo ®quilatera
funt,cym etiam ex conftr.B Q.&QC, fint
pares , & Q O communis. Ergos angulus
0QC =xquatur angulo O QB. Ergo
b Perdefin. O QE & re@tuselt, ac proinde angula
14t . ) C per confir. re@o Zquatut, pars totl
T Quodeft abfurdum. | '

Nt

aPers. 4.1

Covol=

6. Angulus in fegmento eft (B Q C)qui |

7+ Angulus (C QB) infiftere dicitur pes |

icularem L F, Hanc bifeca ip A. Erit :

Liber Tertins, 73

Corollarium.

*X demontflratis patet,f in citculo recta
A (L F)aliam (B C) bifatiam & pcrpen=
diculariter {ecat,in fecante cffc centrum.
Facillime per normain inuenitdy centrum;ver= Fig.1,
tice Q ad cirowpferentiam applicata. Si enim rects
D E iungentem punéia , D ¢ E, in quibys norms,
latera peripheriam (ecant, bifecetur in A 4 erit A
gentyum.Demanfiratio pendet ex 3 1. huins,

| PROPQSITIO IL
Q7 in circuli ambitu duo punéia [4- Figa;
!3 mantur(B,C;)recta, que perilla du-
citursintra civculum cadie,

Accipiatur in re¢ta B C quoduis pun-
GumO , & ex centro A ducantyr A O,
AB,A C. Quoniam A B, A C =quantur, _
etiam 4 anpuli B & C @quales erunt. Quo-2Fer 5. 1o
niam igitur externus A QCé maior eft in-b Percorol
terno B, maior erit quoque quam C, In®p-32.03
triangulo igitur O A C , latus A C fubten-
dens maiorem angulum A O C , maius eft
¢ latere A O fubtendente minorem C.Cum ¢ Perig s
igitur A C tantym pertingat ex centro ad
circumferentiam, A O non pertinget. Ergo
punctum O intra circulum cadet. Idem
oftendetur de quouis alio pun@o re&e B C,
Tota crgo B C caditintra circulum,

Ex
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Ex ipfa ctiam notione lineg refte,cs circularisy
propofitia est manifesta. '

PROPOSITIO IIL

SI in cirenlo recta per centrumducla
(BL)aliam (C F) non peyceptrum
ductam fecer ézﬁrmm [ecabit guogue

ferpmd:m[antfr Et? f ferf’t perpmdz- _

Culariter,fecabit [95ﬂzrmm

1. Pars. Ex A centro ducantur A C, |

AY¥. Tri mg'ull X, 7. 1ibi mutyo aéquihtc-
rafunt, na C O,F O'ex hypothefi,& AC,

AF,quia cx centro,equales funt; A Overo |

§Per8.21. communis eft,Ergofanguli AQDC,AOF

3 Per defin. :Bquahs Lrgo s rectl. C,Lod erat primum,

14.b1 . Pars.” Quia ex hyp. apguli A QG,

oPers7. A O Ffuntreét, erit quad. A {ek. 2( uale

d1. quadratis A O,C O;& quad A F'zquale
quadratis A O, F O Cum i 1g tur qu adrata
AC,AF =qualiafint , ctiamduo {imul
A O, C O duobus fimul A O,F Ofequaha
erunt. Quare ablato virimque communi
quadrato A O, remanent C O, F O 2qua~
Ta. Ac proinde ctiam retz C Q,F O unt
ajquqlgs On yd erat alterume.

PRO

Liber Tertius,

PROPOSITIO IV.

Yincirculo dugreite ( B C,F L) non¥ig.s. &5
ambe per centrum ducls , [ [ecenty
sox ﬁ'mbzwz [emutno bifariam.

Nam fi 'vna L Fruanfeat per centrum, Fig.sd
patet hanc non bi rcc 1 1baltar1 BC, quz
ex hyp.per centrum Anon ‘tranfit.

Sincutra per centrum tranfit, ex A cen- Fig. 4.
tro duc A.O..Siiamamba B C,F L forent
bifc&zin O,anguli quoque A OC,AOL
eflenta reéti,ac promdc aequalcs totum & "P"P’“"
pats.Quod fieri non potcft.

PRQPQSITIO V. &:VI

( :]mdz [e mutuo fccantes 5 autinte- Fig.6.6:%
yins z:mgfme.f non habent idem
centrum.

Alias cnim dudtis ex communi centto A
tedis A B,A CFeflent AC, A F, (pfus &
totum) @quales,quia ambe funt aequﬂus ci-
dem A B.

PROPOSITIO VIL

SI z:z circulo guodnis alind 2 centro(4) Fign
dfftpldtm‘ ptm&'ﬂm (C) ex quoreiie

plis=
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plaresCB,CL,C0,CF)in circumfe-
ventiam cadant.

L.Maxtmaerit(C B)quepey centrum' |

tranfit.

2.Reliqua diametri pars(C F)minima.

3. Aliaram veré maior eff ea,que masi-
m«&(C B)propior.

4. Neque plures qui due ex.dicto pun-
&0 (Cy) quod a centro diuerfumeft 5ad
circumfferentiam ducspofSunt aquales,

Pars I. Ducaturex A centro recta. AL,

Quoniam AL, A B zquales funt , addita |
communi A C,erunt L AcumAC,& BC |
bPerzo.Li. pquales.Sed L A,A C funt majoresFquam |

L C. Ergoectiam B Cmaior , quam L. G,
Eodem modo B C oftendetur maior quauis
alia. .

Pars2. Excentro duc A O redtam.A O,

B Per sand. (hoc et A F) eft minot ¢ quam A C, ¢ O

Ablatd igitur communi A C, r¢manet F C
minoriquam C O. Eodem modo crit CF

Liber Textinss g

forént duz CQ, CI ad candem patteny
inter fe zquales.Quod fepugnat parts 3.

PROPOSITIO VIIL

2d civculum ducantur plures reita
(4 By AC,AF) (40,4 ‘Q,A‘ R) -

1. Earum qug 12 Canams penpbermm.
incidunt,maxima eft(4 B) tranfiens per
centrum (Z.) .

2. Alisrum maior eff ca, que maxime
(4 B) propz‘ar.

3. Extracirculum minimacft (A4 0)
give producta per centrum tranfit.

4. Qua minima propiormtnor eff re-
motiore, |

g Non plures quam due ex di&to pun-

éto (A) inperipheriam duct pofSunt &-

5 : Fi‘g‘,g’,é' g
S'I A p:mo"l‘o extracircilum 2 rffp:o(A) .

quales,fine intra circulnm,fine extras Fig 50

Pats 1. Ex centro Z,duc Z C. Quia 2-

quantur ZC}, ZB ; additd communi A Z,
crunt AZ,Z C ipfi ABzquales. Sed A 2 perrol
7, C maiores funt # quam A C.Ergo cuam,;
A B maior A'C.Eodem modo etit A B ma~
jor quauis AR £ i _
Pars2, Duc Z F. LatetaCZ,Z A®-

; A 7 A, -Angulus vera
quanturlateribus F Z ; Z A« -Ang CZA

minor,quauisali,
Pars 3. Intriangulis CO A,C LA lutes
ra L A,A C zquantur lateribus O A, A C.
Angulus vero LAC maior eft angulo
ePer14,b1. O A C, Ergoc bafis L, C, maiorbafi QCs
: Pars4. Patet ex praecedentibus. Nam f1
tresducipolfent zquales, CO, CT, cQ,

forent




bPerayl
(S8

¥ig.10:

¢ Per 20,

L1

dPer 21 L1.

£ Per prac.

-8 Elenicntorutih Geonetrie
C 7. Amaior cftangulo FZ A. Ergob bas

fis C A maior bafi F A.
~ Pars3. Duc Z QDuz A Q;QZ ma
fotes f‘ﬁ\mltqu;-‘qn A Z. Ablatis igitur;equa- |
libus Z Q, 7 O rematict A O minor quam
A Q. Eodem mods A O minor etit quas
uis alia.
~ Pars4. DucZ R.Re@zAQ.& QZ,
minores fuut 4 quam A R,R Z. Ablatis et |
goaxqualibus Z Q.Z R ; remdnet A Q mi-
not quam A R. _
Parss.patet ex quatitor preeced. i
PROPOSITIOIX.,
Iab aliquo intra civenlum puncto ( A
plures quam dnx equales ad ambitim)
duci pofint;1d punétum centvum erit.
Patet ex 4:parte prop.7.
PROPOSTTIO X.
Irculi in duobus tantum p-‘:’f;!é?éﬁ‘
o [ecant. ' :
Secent eninifi fieri poteftin plaribtis B,

C,F. E¥'A centro circali L Q. ducantyt
ad B;C;Ffe&= A D,AC, AF. Erunt he |

zequales.Quoniam ergo ex aliquo 1ntra cit

culum OS punco A ducte fint tres @qua-

los ad cius peripheriam, A B,A G, A F, it
A f centruri guoque-circuli O S. Ergo cir®
cauli 1. Q &0 S fe fecantes habent ident
centrum, quod repugnat propofitionis: |

q pughat ptop PRO

Liler Tertiuss
PROPOSITIO XL

Q1 diiocireuli fe intus tangants vella Figts.
per eorvim centra (A, ¢ 1) duilas
tyanfibit per consaltum (B.)

Sinegas, habeant, fl fieri poteft , centra
cum fitum, vtre@a perilla tranfiens, cadat:
extra contaGum B,{ccans circulosin O, &
L+, fintque centraipfa A, &C jac iunge
A B,C B.Quoniam igitur C B, C O,zqua-
ttir, additd communi A C,etiam A C,C'B,
xqualcs crunt AO. Sed #A €, CB fuat
matores quam A B ; Hoceft ¢ quam A L.
Ergo etiam A O maior eft quam A L pars
toto. Quod-eft abfiirdum.

PROPOSITIO XIL
Feivculi [e tangant. exterius , reita

coniungens centra 5 per contactum
tranfibit,

Si negas,fint i fier poteft centra ita po-
fita, puta in A & B , vt recta per ipfa tran=
fiens,pet” contadum S tion incedat,fed cir=
ctlos fecetin O, & Q,,_iunganturque A S,
B 8. Erunt ipitur « A 5,S B maiores quam a Per 20
AB.Scd ASéeft parA O,&B S par BQ. L1
Ergo ctiam'A O, B Q_funt maiores quam < P‘?,‘{eﬁ"‘
tota A B, pats-toto, Quod fierinon potett. e

PR O-

bPerzo.
l.1.

c Per defin.
circali.

Fig. 14:




Fig.xs.
b Pernlis.

c Q)uia ex
ganito.

Fig16,

dPer1s.l 3.

Tjgas.

& Pi# toroll,
21p.32. b1,

£ Per covoll,
33t

Elementortim Geometrie

PROPOSITIO XIIL
Cfrm!i & [éfe mutno, ¢ lineam rés

Clam punﬁuzﬁt:r tangunt;

Tangant enim {¢ intra (i fietd poteft)du®
circuli in parte circumferentie C L. Pef
ceritra A, & B du&a re@a & tranfibit pcf
conta@um puta in C. Ducantur infupet
AL,B L. Quoniam igitur¢ BL ,B C @<
quantur (funt enim ex centro B ad peri
pheriam O L C, ) addita communi AB,
erunt A B,B L zquales A €. Sed A Ceft
par AL, Eﬁnt enimex centro A ad peris
pheriam QL C.) ErgoetamAB ; BL
funt 2quales A L,contra 20.1.1.

Tangant [e deinde exterius duo circuly
fi fieri poteft,in arcu O L:Recta A P cen-
trd A& Piungens 4 tranfibit per contas
&um, putain O. Ducantur infuper A Ly
P L. Eruntigitur duotrianguli latera A L,
P L zqualiaipfis, AO,P O, feu toti AP:
Contta 20.].1. S

Denique reéta B F & cireulus fe tangat,
fi fieri poteft,in parte aliqua C E, Ducantus

ad centrum re@@ C A, E A, Erant igitut |

C A,E A=zquales, ac proinde triangulum
CAE eftifofceles.Quare eanguli ACE;AEC
acuti. Ergo perpendicularis'ad B F ; ductd
ex A cenuo,cadet inter/ € & E putain D

Erting

Liber Tertimts 3r’
Erant igitur tam A C, quam A ‘E- zquales’
perpendiculari AD ; quod eft abfurdum
contra Corolliz4:p.32:l.1.

Corollayrium..

CI-rculi qui habent centra in vna re< Fig17.
&a, eamque fecant in codem punéto

B.fe mutuo in puncto illo B,contingunt. ‘

_ Caterumhsc propofstio liquet ctiam ex notio=

ne ipfa linearuniz,qute comparantur. Negue eniin.

aut vecta linea & curaa civeuls peripherid - aut.
peripheriarum inequalium diner(e curuature,ant

1 contiex, fecundum 'vﬂnmﬂr‘f partem poffint
congrucre.Congruerent autein [ inticent in tota

parte aliqug tangerent.

PROPOSITIO XIV.

II’(;:'rmlo equalesrecte ( B C,L F) & Fig:18
“qualiter.acentro diffant : & qua di~
[fant & centro aqualiter.[unt equales.

Ex centro A ducantur A Ci; t A F,item
A O,AT ad angulos rectos ipis B C, F L.
Erunts BC,F.L bife¢tz in O & I.
* Cumergotote BC, F L. ponantur 2-
quales,etiam dimidiz O C, 1 F, adcoque &
uadrataipfarum zquantur.Jam vero quad.
A C bzqualeeft.quadrans©C, O A ; & b Per 47.
quadratum A F aquatur quadratis FE,TA. L.
' Al Cum

a Per 3.h3e




¢ Per defin.
43

23 Lleinentofuny Gearlretriz
Cum igitiit ‘quadrata ACs AF 2qualile

fint, etiam duio quiadrata OC, O A,ducbus, |

IF, 1A zqualia erunt. Ablatis igitur qtiae.
dratis OC,I F ( quie ante oftenfa funt @
gualia) que remanent, qtiad. O AT A =<

.%Jalia crunts Ergoetiam perpendiculares

A,I A funt zquales. ErgoB C,FL =4

quales, & centro diftant ¢ zqualiter. Quod

erat ptimum,

E conuerfo fi diftantiz O A; T A ponans
tur 2quales , tunc ablatis quadratis retas
rum zqualium O A, LA, Eodem difcurfu
oftendetur quadrata reliqua OC s 1F fore
zqualia, ac proinde&re¢tas OC , LF 2
quales effe, quez cum fint 4 femiffes rectas
rum BC, FL, etiam illz ®quales crumts
Quod etat alterums _

PROPOSITIO XV.

REé?arr:m circalo infiriptar s maxie
maeft diameter. Catesayim ea ms
dor,qus centro propior

Sit queeuis,R. S alia 4 diametfoF L. EX
centro duc A R,AS. Duz AR AS, 2-
quantur diametro F L, 8 funt #majores

uwam R 8. Ergo &ec.

Sit dcinde BI propiot centro quam XZ
Excentroad illas duc perpendiculares ﬁ '&,

Liber Tertinks 93

A G, Erit A Q &maior Guam A C.Accpe b Per defid.

crgoA O paem AC , & per Odic RS 44:3-
perpendicularem ad A O , que * par erit ¢ Per prét,
BT iunganturque AR ;A S, AX,A Z.
Quiagitur A J(_.‘C_Illlfl'fli'mjcﬁ,k.‘ rut latera’A R
AS zqualia lateribus A X, A Z. Angulug
autem R AS maior et angulo X A Z. Efs "
obafisR S ,Hoc cft B I, maior 4 cft bafi dpe i 4.1k
%Z.ngd erardemonftrandtm. ™
PROPOSITIO X V. - -
D Efa (I F) guk per (B) extremita rigas:
tem diamerri (C B) perperdicula-
¥is eff tota cadit. extra circulum, é’amé
gangit (in B. ) Nequeinter ipfam &
circuldom alia veéta ad contacium( B)dus
¢i poteft, quincirculym fecet,
ParsI. Accipiatiir ifi re¢ta IB F qiioéi:.
uis punctum L, ad quiod ¢x cehtio A duc
re¢tam AL. In trigono L' A B quoniam
angulus A B L reGuseft pet hyp.erit A LB
aacutus. Ergo'A L oppofitd maiori anjgulo a Per cotoll;
A B L,maiot eft,t Quﬁ_m" A B , qu® minoti sipayr.det.
AL B opponitiir. Sed A Bitanttim péitins bPer 19,18
pit 4d circumferentiam.” Ergo” A L vltta
circdmferentiam portigitur , “ac” proinde
pundum L , ekpra circulum eft.” Tota 1gis
wr I'F extra circulum ¢4dit Quod crat pris
mum, 2 : Al
F 2

Par}
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Pars 2. Infra B F (fi fieri poteft) cadat
R B tota extra circulum. Quoniam F BA
recbus eft per hyp.  critR B A acutus , ac
proinde AB non eft perpendicularis ad
B R. Ducaturigitur ex. A centro ad BR

d Par covoll, perpendicularis AO , quz cadet 4 verfus
393241, R, & {ecabit circulum in Q. Igitur ABop-

pofita maiori angulo , nem pe A O B re&o,
maior eft quam A O,qu® opponitur minos
ri,nempe acuto O B A. Sed AB par cft
A Q. Ergoctiam A Qmator eft quam A O,
parstoto.

Corollaria,

1. Hl’nc rurfum patet conta&um recte
‘ line® & circularis efle punctualem,
,. Sicentrisin eadem linea reta in ine
finitum protra&ﬁ acceptis defcribantur per
B infiniti circuli tam minores primo BS C,
am maiores; omnes tangent, Ic GmlIF
in eodem vno puncto B.. . . :
3. Cirauli igitur in amplirudinem qua-
cunque dat3 maiorem exc refcentes,propius
femper ac propius in infinitwm tangentiap=
propinquam » nunquam tamen el prae_tcr—-
quamin ynico contactus puu&p , coniun=
guntur : quod quamuis caidentiffimum fit
eft tamen reucra admirabile.
4. Exhis manifeftum eft,ineam quar=
sungecin infinituma efle diuifibilem. Dtti-E
catd
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catur enim ab aliquo diametri punéto ad
mnicntcm re@a A Q. Infiniti circuli cen=
tra habentes in recta B A fie termino pr('ij-
du@a re&am I F; per corolli2. hic, & fe
mutuo pet coroll.p:13. tanguot in ¥no co=
demdue punéto,B;ac proindc nufquam vel

jnter {¢, vel cum retaIF , coniunguntur

praterquam in B. Erga necelle eft vt re-

¢am A Q_dirimant in partes infinitas , hoe

_eft innon tor quin plures..
5. -Angulum contingentiz {¢u contactus Fig.10,

L BQ_(cum nempe qui tangente & peti-
pheria continetur ) nulla rectalinea poteft
diuidere. ’

6. Per citcumferentias tamen in codem Fig.17.

pun@o tangentes fecari poteft ac minui
1n infinitun.  Atque in hoc& tertio corol-
lariolatet totum myfterium afymptoticum,
hoc eft linez reétz ad Hyperbolam vna fe-
cum in infinitum produétam,acccdéntis ad

_interuallum quocunque dato minus, Nun=
_quam tamen concurrentis : quod preclare

cbleruanit & demonftrauit Marius. Betti-

-nus nofter in Apiarijs, & antc illum Baro=
_ cius atque Cardanus ex Rabbi Moyfe
Narbonenfi, cuius demonftrationem refert

Cardanus dc fubtilitate lib.16.

1 ' éard-
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Demoniftratur & foluitur fallacia parae
. doxorym,qua cx angulo contactus
- dedyci folent,

A Taque hec quidern ex 16, prop, hadbenws de=
L X yétacy miva & certa fint, Que vero des
“diii ¢x eadem [olent praterea , ommem Captu
bunsanz mentis excedunt. Quare fufpicati aliq Hid
do capi latere hic alifuid,cuins ignoratio fubtilibus
. etigm ingenivs illuderet,, Cr paradoxis dlis smmanis
bus afierendi anfams praberet Et planequod [ufpi=
¢atns fum, ita [e habere , mibi tandem pideor dex
prehendiffe. Pavadoxa que ex 16, inferts [olent ¢
aliss muydris hae fexe pragipua funt.
1, Angulus contingentie (0.4 C) oni ath
“pimor eft. - Acutus efto P 4 C abhoc auferrs potef
dimidins, Co. 4 refidao iterum dimidius, & fic dein=
ccps [ine terming.Quo packo acutus fier qracunque
dato minor,quant imuss tamen in infinituim mie
“sikatter, [emper tamen refidui anguli , exempligrs

aPor16.l,3, anguliQ A C, latus unm O_A a intva ciyculun

cadet, ac promde angyilus contadtus O AC it
 acutim cantiebithr o Gin[q, pars erit 5 ideog; U4
74107 o

2. Angulis [emicirculilicet veko minor fits o -

@mni acuro maior.Quia ob eanden canfam,achih

quantumisis magnus, B A %intm femxjcirmli!gn.-.
- - } ! b g

‘g!—f:uﬂ;ﬁ BAQ COmPrf:bcmﬁmr-_
‘S L ddl ey At

Liber Tertiugy, $7

“Hec duo in ipfo textu. propofitionis inferyntit s
Q uamuis nonnylls dubitent , Euclidss.ca i, anab
wliquo adiecka.Appollonius certe,magns geometrds
cum eandenn affectionens in ellipfi,byperbola Clpde
yabola demonftrat s bas illatiqnes pratermittite

3. Angulus reusCAB (im0, acutus quicnii=
que C AQ) continet infinios: gquales angulos
contadtus; ac proinde infinities illo eft maior Nam
angulus C AB digidi poteft in.acutos infinitos Miw
piores [emper o Iminores, qUOKNIN nibilominys ﬁ;@-_-
guli funt miziores b an gulo contactus O AC,

angili 1efti C A B eundens quippe. una.cum Je-

_ mictrculi angylo O A B con ituit : nequit tamen

wil fui multiplicatione [uum rotum. adgquare: gc
proinde hic infinita equalia [ibi addita non effi=
grunt infinitunty, b
§. Tranfitur 4 1inoti ad maiys & per oninid
media,neque tamen. per aqugle ; [iuedatar maius
wliqud, & datur eodemn minus,neque tamen datur
idem equale, Nam [ireita 4 B, fixa manente
punébo Asmoseatiur,dones congruat cum tangentey
defiribet acutos angulos BAP, B AQ , & omigs
-alios pofabiles , qui quamyss femper '4ugm1gur,

o fernper-tamen.exunt minores. - femicirculi angtilo c Per parse
BAQ,quanprinum vero AB. congruct tangentidondy

L) A,ii}ime{ﬁat_e_bgégmr reftus C AB vmmrm'g__.

~gtdlo femicirgulis

Hee & plura alia o hac 36.prapofitione dedsts
¢i folent ;.gqg-prq{eﬁb, fuitasvt propongntut, f ﬂﬁ_
g P babeant

. b Per pars~
A Angulus contadtus C 4.0 &5t yera pars dox.1,
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babéant, merito incomprehenfibitia videri poffents
“Peletaring vt bis paradoxis ﬁ.' expediat, u}fgar A=
Sulan contactus efe quantum. Rem confecerat,fi
“ dixiffer nullum angulum efie quantum. Sed is ve-
hementer exvat scum inde infert omnes femicivculi
" angulos effe equales,iuod plane non inferret, fi in<
“telligeret s quod de contactus angulo afferuerat,
" omnibus anaslis conienire. Neque tamen Clanio
nostro in fua illa aduer (s Peletarium apologetica
difputatione affentior.Mea quidem [ententsa vter«
que fallitur,hic dum omnes omnino angulos effe pti=
tat quantitatem; ille dum omnes, prater angulum
contingentic. Alf [e exiftimant hac yna refponfiont
ormnes difficultates foluere,fi dicant cuysilineos ane
gulos & rectilineos effe incomparabiles.Rogati vers,
~eur fint incomparabiles , refpondent , quia angul
contactus quantumcume, multiphicatus ninquan
“poteft square vectum vel acurum.

- Atqui hoc eff paradoxam oninium maxiim,
“cuins explicatio petebatuy,qui nimirim fieri pofiits
“wt angulus contactus anguli relti pavs fit , & ta-

men quotiefcimque multiplicarus cuidem fuperis
‘venequeat. Refpondent angulnni contactus non
effe partem recti 5 quia enms non poteft adzquare.
' At paradoxorum affertores . veplicant hin f(olum

" fequi non effé partem yeiti aliquotam : veramti-
“\men effe partem, eo quod cum [emicircals angilo

veckum componai s Vide qui hac via difficultates

propofitas volchant diffoluere , debuerant offendere
> anguliins convaitus mllo fenfi pay tem cffe rectilines
2 4 Lo angults

Liber Tertius. 89

anguli ueque addito fibi [emicirculi angulo rectum
“companere - id quod faituri deinceps nos [umus.

Mibividetur ves omnis ex Euclide: definitione Def.8.11.

“anguli pendere. Hec enim, i peniticss expendaturs
manifefte: docet nullum angulum cfle quantiims
quio vno errore [ublato y paradosa omnia euanef=
cunt. Sentio igitur. ,

Y. Nullus angulus cft quantitas , fed modus
quantitatis. Sicenim habet definitio 8.1.1 . Angu-
lus planus eft duarum linearum ¢y c.alterius ad gl=
tevam inclusatio. Atqui linearum inclinatio non eft

~ quantitas,(ed modus quantitatis , cum enini =

" witasnon [it quantitas , cur inclinatio [it, queab
Hlia nom mages differt,quam inflexio & fractio? De-
inde.St angulus effer quantus, forer vel linea , vel
fuperficies,vel corpus. Non ¢ffe lineam aut corpus
patet.Sed neque [uperficies et s ea enim ablatione

partitin C,B,minuitur;non angulus. Neque poteft figasy

dici angulum effe fuperficiem indeterminatam,cum
* angulus quilibet determinatus it
" 2. Quowiam  anguli non funt quantitas, fed
© modus quanti, coruminter [¢ comparatorum rela=
 tiosnon eft equalitas & inequalitas , fed fimilitudo
& difimilitudo.
3+ Cum igitur anguli inter [e comparati e-
© quales dicuntur ant inequales , non aliud intelligé
poteft, quam eos fimiles efie inter [ aut. difiimiles.
~ Maluit tamen Euclides equales ¢ insquales dicere
ob multas borum terminorum in angulis reltili=
neis commaditates. Quem proinde loquendi mo-
: - dwn




§0 Elementorum Geometrig
dum etiam nos retinebimus.

4 Similes porra anguli funt, quorssn mls |

batera fuperimpofica congruunt. Diflimiles quorum
non congriuunt latera, Angulus enim nihil q{fa!_iud,
quam mclingtio linearum , alterius ad alteram,
Ergo fimiles anguli funt inclinationes linearun [

. aniles, Non funt autem inclinationes linearum e
miles s wifi ambg fibi mutuo impofite congruant,
Exgo [imiles anguls funt,quorum congruunt |aters,
difSimiles, quorum non congrunnt.

§- Ttaque manifeftum et nullum angulum
surdilipenm equalem dari poffe vlli angulo rectie
lineo. Nam sequalitas angulorum won aliud of
Guam fimilitudo. per canduf.z.. 7.2 Simiiimda
angulerum eft [ola laterum congruentia per cone
¢lufion.4, Laterum congruentia haberi nequity
dunangulus curuilineps imponituy rectilineo Ergy
é"c.l Errat igitur Proclus dum deferiptis equalibw
Semicircylis ita ratiocinatur ; equalivm [emiciry
culoryin anguli E AD, C AB equales funt, .Erg
[ bis adddatur communis angulus G. A D, -erit.anghe
dus E A C curuilinens 2qualis vectilinea D 4By
Fallstne exgo axioma,i equalibus addms,vel demd
aqualiay tota, vel reliqya erunt. 2qualia? Nequs
squam ; hoc epim. ad rves quaptas [olum pertinet;
angult porro qnants non (unt. Axioma vt.in angli=
bis valeatita formariac intelligi debet., Similes ane

Flss fy appomantur finmilibus angulis,fimiliterd poe
Jutns; quus tuas orienttr 5 erunt fimiles, - At Procl
comparas angulos fimiles quidem : [ed commsnts,

qui
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qui verifgue additur-s ‘cum ab yna parte habea
Tatus vectum ; ab altera curuumsdifingliter virif~
que additur, i

" 6. Quarecum tota effentia angils fit linea-
yum [¢ fangentium inclinatio,non it vnus angli-
luspars alterins, vna fiquidein fuclinatio pars al=
terius inglinationis non efl : neqtie angulus auferrs
‘ab angulo poterity inclinatio fiquidem via auferts
gequit ab dlter,'c. Hac enim non Laterum in=
clinationilius , G quantitas non funt, fed fuperfia
ciebus inter latera conStitttis congeninnt.

" . Poftremo ex iam dictis colligerms, quonio=
da intelligi debeant, ille locutionum forms, quibns
geometye pafim , arque ‘ipfe. inprimis “Eudlidess
vtuntilr, cidms angulos'fecariangeri, i, d=
terum dlterius diipliom, vriplum, aliad, fimnilia af~
fermis. Heg fane exiftimabimus eos non proprie,
fed analogice tantim angulis tribuere itag, eos
loqui volufle , quod &l commodigs, & expeditites
efer, neque tamen obmoxium periculo,modo in an-
gulis vedt lineis maneatior. Angulum itaque dinids

veck4 D A,non, alind cvit, quam inter latera B 4, Fig. 2.4

C A aliaininterponi lipeany, “quenoas duas cuin
vtroque latere fnglinationes 5 bo¢ q{f.n’ubs"gwws.dnr
gulos e:[ﬁcix__t._ Angulum Ve EAC ¢fe duﬂlu'_m
anguli E A D, nibil rurfym alind evit,quam inter
liveas refas E A,C A , aliam interponi', quead
veramque fimiliter inclinetur , vndefiat vt recte
EA,DAredtis C 4, D 4, inclinationibus non Mt~
tatis, impofite eqyruant.Qriod fi it mtiofc-im’_ffrﬂr-i-%
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(Angulus EA D est equalis angalo 1L Q& D AC

¢ft " 2qualis Q I R. Ergo votws EAC toti 1LR
aqualss eft.) Idem erit , ac fi dicatur ; inclinatio

yeckirum E AD [imilis, [en eadem eft inclinarion !

recbarsm 1 L Q 2 & indlinatio re@aruin D A C [
milis eft inclinationi rectarun Q T, R. Ergo ctidm
inclinatio rebarum E A C fimulis erit inclinationi
vectarum 1 L Rvel certe ( quod vecidet in idem,
ex afiertione 4-fupra) collectionem illam fic intelli=
ge: latera E A D congruunt lateribus 11.Q_; @
latera D AC congruunt lateribus QL R. Ergo
latera quoque E AC congruent lateribus 1LR.
Que quidem confecutio eque dara eft, atque fi s
qualibus addas equalia, tota equalia effe. Ad euin
wodum locutiones caterds » que » Cumt fint quants
proprie, ad angulos transferuntsr, ﬁarii&,fveeimtc
_theorematum ybique falud,imterpretabinur,

His ita conflitutss , facile paradoxa angulais
diffoluemus; qus fane non alinnde enata [int, qué
quod anguloseadem , quo cateras quantitates, ha
bugrint loco. vt igituy [imul omnia expediam, Diss
paradoxailla , i in propiio verborur fenfu acci=
piantur 5 ad vnim omnia, efie fal(as Stc enim #is
cepta non conueninnt nift quanto 2 anguli auten
quantinon funt,vt i oftendimus. '

Ttaque aygnlus contaitus neque maior eft que-
Uik ACtB0, HETUE PATS cﬂmgrdi rectiline , neque ifl

. wedtilineo continetuy infinities 5 imo ne femel qu-
dem : mibil enim-horum lingarum inclinationi po=

tefl compatere,qus tota anguli effentiacft, St vers
- © o
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yion proprit ; Jed analogict accipiantur » in nihit
continent, quod & communi fen fu, ac ratione alie=

num fit. Sic enim angulum. contaétus O AC Ik

minorem quotis acuto 5 & femiciveuli angulum
O A B acuto ovmni maiorem,ion. alin ﬁgﬂ{(fc:zbir,
quaim infra tangentem C A, nuullaam pofie dugs rés
Gam ad contalting, quin [ecet peripheriam.. Qus
quidens cirouli proprietas eft omnine digna s quam
bomines admirentur -, ¢ft tamen eisfmods quam
‘pofsimus intelligere , Cr-quue mibil cum ratione pu-
gnans inuolnat. Non alius paradoxi terty, quarts
& quinti [enfus erit. Arque ita vnius Eudlidee
deffitionss ductusrite perfpecta matura anguli, om=
nes immanium paradoxorum tenebre euane fetinte

PROPOSETIO XVIL

A Punitodato (B)rectam ducere,quaFigaé.

A datum circulum (0 Q) tangat.

Ex A dati circuli centro ducatur ad da=
tum punétum B reta A B, {ecans periphe=
riamin Q. Centro A defcribe per B aﬁum
circulum,B S, & ex O duc O C perpendi=

cularem ad A B, quee occurrat circulo BS

inC.DucC A , occurrentem circulo O Q_
inI. Ex B'ad I duca reatanget circu~
lum O Q. _
" Quialatera B A,I A, 2quantur lateribus
CA,O A, angulufdue A communis eft in

tigonisI AB,O A C,ctiam 4 anguli A O C,aPirs LI

ALB
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bPereonftr. AT B :gqualcs.ﬁ.mt..s,cd b A-OCre&usctt. |
shor16.ls: Eroo etiam redtus cft AIB:Ergo BI ctan-
gitm L

Scholium:
EI 3 1.fequ.pulchre ex dato punito (O) ducitur
itangens circulum datym (B Q.)
Centrum A ¢ ditum punEum O inngens el
bifecetur in P.Xum ceritro P, per 4 & O deforibe

circulum occurrentem dato in B, Relta OB
tanget.

4

Nam iunét3 A Byangulus A B O i femicireuls
yedtus eft per 31.exgo per 16. O B tangit circylum

BQ:
PROPOSITIO XVILIL

SI circulum tangat recta linea (CL)
que ex centro (A ) ad contactom
(B) ducitnr , sangents perpendiculs-
risefl,

Fig.a7.

Sinegas,fit ex Acentro perpendicularty
alia quedam re&ta A F : 4 {ecabit ¢a circue
& Per1.part,
% lPszf':c;raa, Gus ponitur, crits A B F acutus.ErgOA%
pirszda. (hoc cit A O)maior ¢ qtiam A ¥ , pars tot®
e Periyd.a. .

P RO-

fum in O. Quia crgo angulus AF B 1

Liber Tertinss

“PROPOSITIO XIX.

9.

‘ R Lrecta B C) circulum tangat, GrexFigrgl’

contaltu (A) tangentiperpéndicnla
Fisexciretny (A I)eris incacentium,’
Sincg;is ,fit centrum exira Alin Z, &

ab eo ad contadtum ducatur Z A. erit 4an- d per prée:
gulus Z A C reclus , ac proinde par angulo ‘

k A C,per hypoth.re&a ; hoc cft pars totie

‘PROPOSITIO XXk °

& Ngulus ad centrum (B AC) du-
4 X oluseft anguli ( BF C) ad periphe-
yiam,cum sdem arcus (B C)eftbafis an-
gulorum,

Fig.30-30.
3‘-“

~ Triplexeft cafus. In prﬁno latera B A, Fig.30,
BF coincidunt. Tum veroquiaAF, A C i

ex centro ducte 2quantur , erunt in trian=

gulo Z anguliF,& C szquales.Sed BAC , p,,  ;.:
b zqualis cft duobus F & C. ErgoBAC ber ;,_?ﬁ-
duplus et vniusF. B ol
 Incafitfecundo B A, CA cadunt intra Fig,ses
BF,CF. Tumvero du@iF A X,perca-
fum primum X A Beft duplus XFB , &

X AC duplius X FC. Ergo totus B A (6

duflus eft totius BF C.
n tertio cafu BF fecat AC 5 & anguli pig 56!

3

4




a Per axio.
: &

Fig.34-

bPerag.l1.
¢ Per corol.
10.p 28l 1.
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B AC,BF C funt extrainuicem. Duca
tur F A L per cafum 1.totus L A C duplus |
efttotius L F C, & ablatus L A B: duplus |
eft ablati LF B. Etgo & reliquus BAG ‘
duplus.cltreliquiBF C.Quod eratdemon.
ftrandum.

PROPOSITIO XXL

An{guli (B QC,BFC,)qui in cir-
culosinfiftunt eidem arcui( B0 C,)
fiue quiin eodem [egmento { B 2 SC)
extftunt,inter [e omnes [unt zquales.

Sit primo fegmentum B QS C. maius
femicirculo. Ex centro A duc AB,A C. Per
preced.angulus BA C ad centrum, duplus
eft fingulorum B Q C,B F C. Ergo omnt |
B QC,B F C funt 4 zquales.Quod erat des |
monftrandum.

Sit deinde fegmentum B Q € aquale
aut minus {emicirculo. Intriangulis BQL
& C F I quiaanguli ad verticem I op,pdii-
ti, & quales funt,etiam fumma reliquorum |
Q&R fumme reliquorum F & O z@qua-
lis erit, Quare fi ab his qualibus fummis |
auferantur anguli R & O qui per primam |
partem ®quales funt , vtpote cidem arcul
QF infiftentes, qui remanent Q F,zqua |
les erunc.Quod erat demonftrandum.

PRO- |

%

 conficiumt;

- Liber Tertins,
PROPOSITIO XXIL
N adrilarericivenlo i}?ﬁrﬁpt’ﬁ (4 B Figass.

C F ) oppofiti anguli duds tecios

Ducantir BF,C A Angulus ABCyed . .
duobus O & X facit s duos re&os. Sed O afer3i.le.
eft b zqualisT , quia infitunt eidem arcuibleraid g
BC; & X ccft 2qualis Z; quia infiftunt ei-¢ Per earid.
dem arcui A B. ErgoABC, cum duobus
cian; B Z, hoc eft cum toto oppofitd an-
oulo A F C, facit duosfectos.. Quod crae

aemonftrandum:

PROPOSITIONES XXIIE
L B I D :

On [unt ﬂec-eﬂ}fic é-:a’gi:'fh'_ de
[egmentis fimilibus,que non pofiunt
(ine proportionibus récte definivi.

PROPOSITIO XXV.

D Abum dycum (A B C pérficere.
Subtendantur vtcunque duz redte Fig.36.
A B ,C B,quas bifecainI,& L. ExI,& L
duc pefpendiculares fibt occutrentes, it
puii¢to O. Hog erit centrum circuli ,, cuius
portiocft arcus A B C; e )
- INarii
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BPis corol  Namdb centrumeft & inre&alX, & il
gl RoeELor Erﬁf - Cf“‘.m“?“i;ﬁfp.‘;fz& | inciderit ifi pun@a C, E. Ergo & lubtehfa
¥igig6, * " Praxis. ControB fiumpto in arcuydefribe it | g p opdrierfibrenfe C EiBrgo FL, G E . 2 i
lyms, &ddemq, interyallo, alns in arcu centris, ez Ja'zqu' L : d Piasis
feribe duss alsos civeulos qtiorsims finguli priovemn bis sy DR e i, €T 74t
fecent: Per interfectiones dults recte [ibi mutud PROPOSITIO XV.IIL -
occurrentes in O dabunt centrims; _ A _ XXX,

o Liber Terting, 05’

frtutuo impofiti 66 'é’fiicﬁt, pﬁn&;{'&jﬁc FI

PROPOGSITIO XXV ¥ in corctles 4’7:@%5% aprils fine dff f;g,'jé,
: “Ttentra (BAC, FL1)fiueadithbi-
&XXVIIL T fum (B O C.FS 1) fint aquales s etidn
Ii‘? civeulis -équalibus vellé aqiales | 81cs(BXC s FZL) quibus infifiunt,
(€ E,FI) [ubtendunt arcus &quales; ﬁ"" € "‘if@_'“r_j;fj‘j ﬁ_ 4;7‘_7""_’..;{ unt aqualess
G fi areus it aqus les, etiam [ubtene ém..‘?”-b: u?zgr{lz ¢£qxdes.;r_:mt.. ke (e
d(jﬂd!ﬂs Al ) Pdts1. Quoniam latera AB, AC, -
: 5 it quantut L‘F,_L L, (funt enim Zqualium cir-
L I?ars. Ad. centra ’A & ) 'tgaAE‘ culorum {¢midiariietti): &anguli A, L po= . o-. . 5
C AE A,I:" B, IB. Qul_ﬂ tﬂa“?u sk x; nuntur @quales ; erunt bafess B C, FI z=1Pér .11
FB1, fibi mutuo mqgﬂatcm unt;;: cHy quales. Ergo arcus BXC, FZI etam , . *4.
23,1, ‘cruntfibimutuo & equiangula. Exgo cum b zqualesfune; 3 b Per prac.
TRVENTE circuli {ibi mutio inlpc}.ncr]:tt'-'f . -';n;mguh!én : ,Porildnturidn"iz dn;éuli BOC, FSI :1(1 X
FBI congrucre poteLit trian g“}o CA ﬁ; ambitum @quales.Qina igitur ¢ horum du- cPérro.l.5.
ac proirrde centtum B mtidet in ??ngum plifunt BAC, FLI, ctiam illi zqualcs
A & P-un&[a( F.I, 1r11 Pu;itricaihus F‘El erunt % a;:{ péog:%cf v{t_ iam oftenfum , ctiam
igitugcirculifine ®quales,ctiam arc _ arcus P ZI funtzquales. ;
Becel "?Tibﬂ congiuct ascui CQE, &arcllfz - Pars2. Ex zqualitate arcuum -BX G,
F OF arcuiCS E, ac proinde 2qualeS | F7 Thabetut per 27. @qualitas fubtenfie
S axi,, b crunt etiam ipit; rumBC,F I, Efgo quia ctiimB A, A C
b Perasio.” € 3 warns g e : SRR iy 804 LR -
% P Pag. Quoniatti circulornm ‘:igu?-h?‘g] gquantic iphs F L, L Lerunte :gngi]‘?liA & cPerd It
; afenc ) - ¢Sy 11D L ad triim 2 1’-& it aneuli O ; i.-‘!..\“:.
atcus F L1,C Q E ponuntur q ’muio 2 ad centrum @qualés : & quiai anguli O i perig.L 5,
: 5 2 &
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100 Elementaruns Geometrie
& S horum dimidij funterunt etiam ipft e
qualcs. , L4

PROPOSITIO XX Xi
D Atum arcm (A B C) bifecare.
-1 Duc A €;quam bifecainO. ExO
perpendicularem diic O B,occurrentemar.
cui i B, Dico faétum. e
Tungantur enim AB,CB. LateraAO,
OB per conftr. zquantur lateribus, Co,
OB, &atiguliad O {unt zquales; quia rc4
a Per 4.11. &i.Ergo bales AB,B C s zquales.Ergo et
tam b @quantur arcus A B,C B.
Prais. Centris A ¢ C deferibe pariinteruale

Fig. 19

bPera6.ly,

Fe19 yous fefecantes in pundis 5 G 1, per qus ducta
reita arcum ABClifecapits
PROPOSITIO XXXIL
Fig-40 AI\(g:dm (B C E)in femicircnloie-
Gus eft = in [eqmento maiore -

nor veito. : in ﬁgmzma minore vecto
4807+

1. Pars. Ex ccnrré A.duc AC. Quia

quales funt A B,A C,anguli 0,B, a zqua-
les erunt.Ob eandem caufam zquales crunt
LF. ErgototusB G Fvtrique B, & E,
aqualis eft. Cum igitur b tres fimul confr=
ciant duos rcctos s fjgmifﬁs trium , angulus

E C F,vnus re&us cft

aPers. i,

bFer3a.dn.

e I"'Z'Pﬂﬁd

Liber Tertinta - - 101

-2 Pars. Sit fegmentun L OB F {feni- Fig.qX.
circulo L OB maius,in coque F O L angu- :
Jus,& ducatur OB. Angulus EO 1 minor =~
eft angulo B O L, qui per 1. paitem rectus
eft.Erpo &¢c.) - o ) G 8

3 i:‘ars_. Eftofegmentum L O X femi- Fig4ts
circulo L OB minus , m eoque angulus
X QL. Erithicmaior quim BO L, qui
rectus eft.Ergo &c. ‘ -
PROPOSITIO XXXIL

g Lrects(C F)civenlum tapgat, & alia FO4+©
“Tex contaltuducta( A B) eundem [e- i -
ceiexitangalus'a tangentecy fecante

faclus,par angulo,qui fit infegmento al-

1erne. ¥ !

Nimitum angulus C A B etit parangulo
L,quifit in {cgmento AL QB, & angulus
F AB par angulo O, qui fit in {egmento
A OB. .

- Tranfeat primd fccans A B per centrunts Fig. 41,

Per13.C A B,rectus eft. Et per 31 re&us
eft L.ErFo_-CA B;& L @quales funt.

Tranleat: deinde fecans AB non per Fig.4s.
centrum. Ducaturigitur per centrum reéta
A Q, &iungaturB Q. &iaA B Q.in fe-
micirculo reGuseft faciet B Q Aci, BAQ_

a reum vaun., Sed etiam . C A Q_re€tus aPergs Ly,
Q_=zquatur pperig ..

b ¢ty Ergo BQA cumBA
S G3 CaQ.

o

Bl o -
e



a.Psru l3.

dPerrs. Ly,

_ el’sr u.l;

g 44

a?qz;h

thr;h.

dg‘? 18,
i3.
CPerpras

fo2 '« Elementotum Geo?:;cmz

CA Q_ Ablato igitur ‘communi B A
eritB QA (hoc ccft L) aqualis CA iy
uod erat pumum. :
Deinde,dF'A'B,C A B, faciunt duos re-
&os; &'in qu‘ulnlatcro BQA Le oppoﬁtt
L,&0 ctiam F‘acmnt duos rectos. Ergo
duoi‘ A B; C A B 2quanitur duobu finiul
O &L. Abhm erpo hing quidem C AB,
inde L, quos fam o%tcmh zqualcs, erunt z-
quales rglqmF AB, &. 0. Qod erat 1}-

tel U'll-

PRQP OSITIQ XXXIII

SVper data rcﬂ‘a (BC) fegmentnm
cirenls w?? firmere captem ang#lmp
dato parem.

-~ Sidetur angulus acutus ABF, ex B Jmc
BL per endlcu.lrcm ad A B, '&ad termi-
num C datere&z B C , fac aroulo CB L
parem # B C I, cuins latw fecabic B L,in Iy
Centro Iper B, defcribe eirculiam, hic trane
fibit per C(qum ob xqualitatem ‘angulorum
ad C&B etiam latera C'i, BI b:rqualu
{unt ) caplctque {¢ %ﬂf*ntum B Qé: angu-
lum palcnm ito A

Nam quid A Bdiametro B L erpcnch-
cularis c”: AB tanget 4 c1rcu1um, quem fe-
cat BC.Ergo cangulusin ﬁgmcmoB QC:
azuuat"rangulo ABF, ¢

Quod

yr

LIBE.I’L

1QVJNT\f.§
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Liber Tertisss .~ jo3
Quod fi detut angulus obtufus R BC,
eadem confitue,eritque ﬁ:gm_cntum COB
quafitum, :
 PROPOSITIO XXXIV.
Dato circylo fegmentum anferre By a5,
+ Xcapiens angulupy dargparem.

Ad cit culi diametrum F A’ duc perpepe

.dicularem B A L; ducatut item A C, fquet Pap 23kt

faciat ‘angulum BA C parem dato. Hac
auferet fegmentum. AQ C capiens angu=

lum pagem dato;vti patetex 32.
PROPOSITIO XXXV,

Qlincircslodusreile (_CL,E F)[e [é- Fig.46.43.
“euerint 5 rectangulum (CO L) [l 4§

[egmentis vnins aquale eff veciangula

(BOF) fub[egmentis alterim compre-
) e '

Si {eintgrfecant in centro A, res patet, *

Siyna C L tranfjt per centrum A, & re- Fig 46-
liquam B F fecat bitartam ;' fecabit quoque
a perpendiculariter , ac proinde quad. F Qa Pey 3,45,
cft tetangylym F OB. Ducatur AF;

Quoniam C L bife&ta cft in A ;& aliter in

1

Oretip & ¥

.l‘C&-‘COL. 5..5 uﬂ.d AL; QCc& Pey slss
iqwd,ao b quadALahac et bPar i s
S 1

€4 qady
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104 Elementorum Geometrig
' quad.A F ; hocefte
quad. AO } :
quad.F O
Dempto igitur communi guadrato A O,
etit e@.C OL. ' &. quad.F O,hoc eft
, - feéF QB.

Si vna,C.L,per centfum tranfit, & relie
quam B F f{écatinzqualiterin O.ex centro
A du&a re@a fecetipfam B Fin | bifariam.
d Pery .y Igitus angulus A IBdre&us erits [am quia

C L bife&aeftin A& aliterin O, erit
ePergsl.z, {rc&ang.c OL. aequadAL shoceft

Fig. 47

cum quad.A Q
£Per 47.03. o quad;A Bshoc cftf
“quad.AT 7
quad.B1 ;
g Pereand. . Sed guadratum A O'zquatur g quadrax- n-
reGtang.COL. &, quad Al I
%quad.o I quad.BL § |
quad.Al i
Dempto igitur communi quadrato AT, re- +
manent <L PAN
: Fre&COL, X, quadBl
e le ot Tl quadiOT .

g Atquictia quadratii B I zquatur reéagulo |
iPrs.la. jF OB cum quadratoO'L, quia F B feda |
eft bifariamin I & aliterin O, Ergo |

% rectang.C O L., re& FOB “L |
2 quad. O} quad.O1L. §
' Dempto

Liber Tertiss. -~ 10¢
Dempto igitur communi quadrato,O Lerit
e&.COL. &. re&.F OB.
Quod fi neutra rectarum C L, F B per Fig.48.
centrum tranfeat, per communem caram
{e&ionem O per centrum A, ducarar reéta
X Z. Per modo demonftrata tam rectang,
C OL quam reGtang . F O B 2quantur re-
&angulo Z O X.Ergo etiam COL,FOBR
zqualia funtinter fe. '
PROPOSITIO XXXVL
SI a punéto (B ) extra circulum dato Fig 49 50+
discantur dug recte , vna tangens st
(B F)alsera [ecans (B C) erit veltan-
gulggn (CB 0) fub tota [ecante (C B)e»
parte (B O) inter punitum & circulum
interiecld comprehenfum , equale qua~
drato tangentis (B F.)
Sifecans B C tranfit per centrum A,jun- Fig -

ge AF,facict hec # cum F B angulum re-apPeras. ) 5
@&um. Quoniam C O bifeGactt in A,eique

adie&a O B,erit
e&.CBO,é &. quad.ABhoc et et Perg.lnl
LquadAO cPar 4748
quad.B F 7
: quad.A F }
Ablatis ergo quadratis AO , A F, 2quali-
bus, remanet [
e&.CB O, &, quad.BF.

Q;_od




Fig.go.gt.

d Pery.l.3.
ePer18.l.3.

i | ﬂ . :ff’u_-s. b

=6 Elementorum Geometrig

Quod fi C B non tranfit per egptrum Ay
ducantur A B,A F,AO, & AL ex centro
du@a bifccet O C in L. Ergo angylug
AL Qdre&userit. Jem AFB ¢ erit re-
@us. Quoniam vero CO bifectaceftinL,
eigue adiecta cft O B,erit '

% 1c&.CB O. Af quad.L B,

L quad.L O3 e
Addatur vtrimque quadratym A Lserit

% re¢.CBO. x. guad.LB }

Ablatoigtur communiquadrato A F 5 1c-
manet ' :

?C&.C BO. & quadB F‘.’

{ 1
i 1 quad.L ($) quad, A L.
i ' , Z4l 3 quad.AL :
i Sed quadraa LQ, AL xguanmr quadrar
it o Per 47. togA O feu AF; & quadrata LB, AL
§ i1 i zquantur quadrato A B.Ergo R
i | i Pereand, re&.€ B O.  &. quad.ABshoc eft?
B k Per eand. { quad,A F "
‘s i Ji .lj ! qund.BF
I i Il quad.AF 4
1

Covoliaria.

t.CLab codem extra circulum punétoB,

quotuis ducantur fecantes B G, omnia
reangula CB Q, inter {e 2qualia funt
Singula enim zquantur quadrato tangens
tis BFA T - |

z.Q};{e

Liber Tertius. 107

2. Qua ex eodem puncto circulum tans
gunt,B F,B Q;Equal'cs funt, Earum quippe
quadrata zquantur fingula cidem re&an=

guloCB Q.

PROPOSITIO XXXVIL

S{ rectangulum ﬁ;é C .:?,t'j’- OB [it &- §ig ss.
gtmlc’ quadrarg 8 £ , haccrculum,
2anget in F. | A

1‘:\ B ducam_r tangens ﬂ Q;X ex E cen-
tro ductic ad Q & F reétis -°Q.E F, iun~
gatur BE. Quoniam re@angulo CB Q
wquantur quadratum B F perhyp. & qua-
ﬂmmm B ’Q‘pcr 36, hzc inter lt:: equalia
funt, adc_oqm-’: &re&kxzBQ,BF xquales.
}H't”.r rr:':lmgula' FEB, QE B fibi mutuo
: B Bt
:;nn?guzi l.ctra:Ex gob anguli Q F,zquales b 2er 8.41.
unt,Sed Q ¢ rectus cff. | Ergo criam F re- cPer18.13.
cuselt. Ergo BF 4tangit, '

E L E-

. -APer16ls




xc8

ELEMENTORVM

GEOMETRIA |

LIBER IV.

N 1c liber totus problematicns dt,

R docet, quo artificio figura prafers

\ tig ordinate circulo infcriban-

n’ rieonfaribantuz. ;, Amplifii-

S SR e 71ts eft. illives vfusin mgnitionibus

ectruendss - & ex.illo, quafi fonte, eximig ills fi-

suns tangentium, & fecantium tabuls ingent
bono Mathefeos fluxere

DEFINITIONES.

1, Flgura recilinea circulo inferipea cfty

vel circulus figura cirecumiCriptus,
cum fingulorum dngulorum vertices in cir
cumferentia exiftunt.

5. Figura recilinea civculo circumictie
ptaeft , vel circulus figura infcriptus cft,
cum fingulalatera circulum tangunt.’

3. Fipura ordimata feu regulariselt,que
equilatcra & quiangulactt,

PRO« |

Liber Quartus. 19

" PROPOSITIO PRIMA.

CIrrﬂIo (B D) rectamdatam (A )elia-

S metyonon maiorem,infcribere.
. Accipe in peri;}hct‘in quoduis punctum
B. ‘Centto B interuallo darz A deferibe

arcum circulo oecurrentem in C. Duc re=
&am B C. Dico fadtum,

" PKOPOSITIOIL

Irculo triangulum inferibere dato
4 (X) aquiangulum,
Circulum tangat EF in D. Fiat angulus

E D G pare angulo C, & FDH par B:
iungaturque G H. Dico fa&um. Nam an<

Figal.gs

Fig.1.

oFer2yls.

gulus H , @quanu 4 angulo E DG : hocaPer3e.l 3.
el & angulo C; & Gzquatur ¢FD H;hoc bPer con fi¥.

eft 4ipfi B.Ergo etiam G D H fzquatur A.
Fa&umeeft igitur quod petebatur.

PROPOSITIO IIL

‘ :Ircu[a rz'rmmjcribere rrz'angﬂ[um
aquianguluom dato H.

Latus I Kivtrimque producatur,vt fiant
externi anguli O,& N.Fac incentro A per
23).1.angulos G.A B,B A F pares angulis
O,N. Dcindein pundis G, B, F circu%um

tmugmt

cPerjrly.
dPerconfly.
f Per corol,

9.p33d3

Fig.3.




110 Elonentorut Geomerrie

tangant tres re@ coeuntes in CiEs O |

Trf-inguldm C D E eft circilo citcumicris
ptum & 2q viangulumdato IL K. ,
M In quadrilntcroc G A Byanguli G & B
aPir18.L3. funr duo & reéi. Ergo reliqui G AB, & C

b Pertheor. onfichint fimul etiam duos & reGos , a¢ |

; {f:’*;'}’“ﬂ rroindc eqtiantur duobus fimul O, I.” Ab-

remanent zquales € , & I. Eoden modo

oftenditur E zqualis ¢ffc K. EtgoD & L
eParcorel. ', etiam =quales ertint.  Factum cft igitar
e quod petebatur.

Quod autem tangentes concutrant , fic |

oftenditur.Anguli O,1, & K, N funt zqua-
e Per1y br.Jes ¢ 4 rectis , &I, K {unt mitiores duobus
£Per 31.l1. fretis. Ergo O,N, (hoc eft per conftruct,

_ G AB & B AF) funt maiores dtiobus rea |
g Percorol. &is.Ergo G A F cft midor duobus g rectis. |

3.p1:k1. Erooretta G F caditinter A& D. Ergo
caum A GD,A F D fint re@i,erunt D G'T,
DF G duobus redis minores: Ergo
i Per fchol. ; C G D,E F D concurrunt verfus D, Simi=
peftyridx . |i ratione demoftrabis concurrere reliquas

PROPOSITLO IV.

tigss VY Riangulo circulum inferibere.

Diuos atigulos C & E bifeca fc&is
C A.E A cocuntibusin A; EX A duc per
pehdiculares AB,A G, A F; Circrdif€ cen=
: 1o

atis igitur G A B,& O aqualibus per ¢oftr.

Liber Ouartuse 111

tfo A, pet B defcriptus , tranfibit etiam per
@& F,tangetque teialatera trianguli,

In triangulis enim C A G,& C A B,quia
anguli A G C,AB C,itcm(i; GCABCA
per conft. 2quantur, & latns quoque A C
qﬁ;communc,ctiam A G, A B azqualia e- 3Per 1601,
funt. Pari modo oftendam pariaciic A By
AF. Cirtulgs ergo deferiptus centto &
trarifit per A,G,F : & quiaanguli ad B,G, _,
F funt re&i,tangit & amnia trianguli latera, bPes16.05i
Fecimusergo quod petebatur.

PROPOSITIO V.
=Y Riangulo civculam circum|eribere: Fig4:
[iué per trid datapunéfa( B, C, D)
s2om ad vnam rectam pofita , circuluns

deﬁriééﬂ.
Pun&a data B, C, D, binis re&is B C,

C D connede, quias bifeca perpendiculari«

bus O A,E A concurrentibusin A.Hoe erit
centrum circuli per B,C,D tranfcuntis,

Du&# intelligantur re@2 AC , AD,
A B.per conftr. latera D O, A O 2zquantur
lat'eribusC 0,0 A,&anguliad O funt re-
&i.Ergo A D s xquatur'A C. Eodem mo= g pey P RN
do AB ®quatur AC. Ergo etiam A D, e
A B bzquales. Ergo cir‘cuf:us centro A des bPer axio.z)
fcriptus pér B , - tranfibit etiam per C & D :
Quod petebatur,

Ad
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Ad praxin tantum opus centris B,C, D, deferia
bere tres squalés citculos [e mutuo inrer[ecantes;
y per interfectiones duscere rechas, he ibi occurren=
tes dabwnt centrum quefitim.

PROPOSITIO VL & VIL

Irculo qadratum inferibere 5 &
. circumfcribere.

Ducaritur diametri BD , GE [¢ mutuo
{ccantes pcrpcndicularitcr ; reéte, qua has
ri1m terminos iungunt ; citculo quadratuny
infcribunt.

Demonftratio patet ex 4.1. 1.& cx 31;1.3.
Ducantur deinde quatuot tagentes circull

in B,C,D,E concurrentesin LE,G, H. Fi |
gura IFG H quadratum cft circulo it |

cumf{criptum.

Decmonftratio patet ex 18.1.3. cx corolk |

2.p-36.1.3;cx 28 & 34.).1.
3 r baiﬁu,—::\;:.

Fig.f. Vadydtum civedimferiptein cironlo ; duplum
Qeﬂ inferipti Nam quiia angulis B & D fe-

dPer 31.l3. icireulo rectus de;evic quadratum exD B (hot

e Pir4ls ¢t quadratum ¥ I)aquale _qzmdmtid DC,BG

b1 ac proinde dupluin guadrats DG, hac e} quadrats
CDEB.

PR O

Liber Quartisa . - 113

PROP OSITIO VIIL &IX.

14 46!"‘4'\30{3' E F C)tircului infcrs- Figisi
wbere ¢ circumfcribere.

- Ducantur diametrti in quadrato fe {ccah-
tes in A.Centro A per B defcriptus eircu-
lus tranfibit etiany per E,F,C.. . |

'Deinde ex A dic AD pefpchdicu‘htmﬁ
ad CB. Ceritro A per D defcriptus circu~
fus ranget omnia quadrati latera. .

Pars 1. quia ex hyp.C B, E B laterd {unt ,
soditalia,eruntangdli B CE,B E € a 2qua- AP 5 M.
l¢s/Angulusautem'C B E re&us cft per hyp: |
Ergo B CE,BE C# funt {emire&i.Eodem b Pes covol:
modo oftendam 'C B F & fecliquos effe fea1ip3e. b
;hircé_}:o's,adeo'c]ut: zquales inter (. Ergo i :
trianguloB'A C cum duo fint Zquales ari-
puliCBA,&BC A, erint AB &AC . .-
f_azﬂuales.Eadcm ratioie A B,A E,AF a- cFor 801
quales erunt. Circulys igitur centro A pet
B dcrcr_ipm's tranfibit etiam per E,F,C.
' Parsz. Ex Afint perpendiculares infu-
per A G,A H, Al. Quoniam in triangulis

B A & D B A anguliad D& G,itemg;
ad B inter {equales funt,latu{due A B co-
__m_qne,latera e ADD,A G zqualiaerit. Eadé cPer 26,413
ratiorie aaqu‘a‘ia ﬁin{t‘AG,A H,A L. Circultis
ergd cefitto A per D tranfiens,tranfibit ctid

H pet
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£Par 16,03 per G, H3 I, tan ctque lateraf omnia qua=
drati , quia -angu%i ad D, G, H, Tfunt redti.
Fecimus ergo quod petebatur.

PRQPOSITIO X,
TRiangul;}' ifofceles coffruere(B'AC)

in quo angulus ad bafim (4 B Cvel
A C Byfit duplusanguliad verticem(4.)

Fig. 7.

Sumatur quzeuis recta A B, %mm ita fce
s Perisle, ca ain D,vt re@angulum A B fit 2qua-

le quadrato D A. Tumcentro A per B de-
b Pir 1. L4, fcribe circulum’, cui infcribe, B C 6 zqua-

lem D A, & iunge A C. Erit triangulum |

B A C quafitum.
Ducaturenim reta D C,& per C,D, A

deferibe ¢ circulum.Quoniam rectangulum
A BD zquatur quadrato AD , hoc cft
dPer37.  BC , liquet BC tangere dcireulum D O
d.3. quem {ecat CD. EI‘PO angulus B C Dz
ePer 33.L3. quatur ¢ angulo A in fegmento alterno: ad«
3itoc‘iuc communi D C A,ent B.C A zqua-
lis duobus A, & D C A. Scd quna latera
fPersli. A B, AC zquaniur, ABC :equalisfcﬂ:
B CA. Ergo ctiam AB C @quatur duo=
bus A,& D C A.Sed etiam externus BD C
gPar 321 g 2quatur duobus interais A&DCA.Er

¢ Per 514,

go ABC & BD C zquales funt. Reda *

K Por 6.1, igitur DC ®quatur & B C 5 hoe cft per
CONika

. Liber Quartim, g
gonft DA, Ergoangui A&DCA ka-k puslis;
«quantur,Quare angulus A B C, gui duobus
Q__ﬁ:enr}ls eft zqualis,duplusetit vails A.Fas
Ltumigitureft,quod petcbatur, T U
""C’arbﬂarimﬁz; et 24
Ngui_i ad bi-.lﬁ‘l‘l‘l i’"znguli B&C in triani
* gulo ifofcelioiam.confttucto funt dus
quintz d_l__lorum reCtorum , feu guatyor
Aquintz vhiusrecti , & reliquus A et vna
quintaduotum retorum feu duz §uinte
?Trbum, Patet ex propofitione hac & ¢x 32.
libag.s ' i

. 'PROPOSITIO XL
~Irculs p'é.q;aga;g{{{zzr_q%d;}mmm in-Figs.& 7.

s
C /feribere,

Defcribatur #triangulum B A C habens
apgulum ad bafim dug lain anguli ad ver- o
ticeny Huic equiangulum G A D. ¢infcri- o Per 2.0, 4
be circulo. Angulosiadbafim ACD , &
A D C fecabifariam rectis G E;D B,occur=

tentibus circulo in' E ‘& B. Pun&a A,B,C,

D,E,recislineis connexa dabunt pesitagos
num otdinatum circuld inferiptum,,
Nam ex conftru&ione liquet quinque
angules I, N, Q. S, 0 equalés effe. Quare
ctiam atcus ijs fubtenfi, AE;E D,D C,CB;
B A% funt 2quales. Iraque redze fubtenfz b 28 Ajy
it ?—I b4 alCu«
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arcubus ctiam quales ¢ crunt. Peritagos
‘num igitur 2quilaterum cft. Eft vero etiam
zquiangulum 4

wia cius anguli B A E,
AED, &c {nfiftunt arcubus zqualibus
BC D E, ABCD,8c. Facime igitar
quod pctcbatur.

- Corollarism. _
ANguTus pentagoni ordinat facit fex

quintas vnius rei , feu tres quintas
Juorum. Nam tresanguliad A cum fint
zquales , vtpote zzqualibs arcubus BC,
C D,D E infiftentes, & medius per coroll
sced, fit du quintzvnius recti, tres fie
mul, hoc eft ipfe pentagoni angulus, confi¢
cient fex quintas vniusredte |

Scholium.

INgmiaﬁz ¢t Euclides pentagoni inferiptio o Job

il b expeditior illa Prolomas,quains sraditlib
Almagesti, ¢ ot einfmodis
Ducantsr diametri E D,B E [e mutyo perpe-
diculariter mterfecantes in A. Radion AD bifech
550 Ceittro € per B deferibe areum 5 diametts
E D occurrenieni in G, Reda G B eftlatus pen-
tagoni, & A G decagoni. :
T Demonffratio bic dari nequit » pendet enim 4
1513, Eicl-Sam vide apud Clasin in [eholio pof

Pw TC-'..‘ . Iaq
Pros

Liber Quartus, 317

Problema.

SVper datd 1ecki (A B) pentagonsm ordinatumn Fig.9-

ita conffruesSeca® AB , fic i rectangulum® ¥ o731k
A B C fit equalequadrato AC.Fx A F wtrimqye

produita aufer A D,B E wquales matori [egmento

A C. Centris A¢» D, interualio AB defcribear-

tls duios [e [ecantesin F ¢ Ttem centris B & E s eon

dem interuallo fe [ecantesin G. Rutfum gentris F

& Giinterualio tiidem A B lios e ﬁcantcs in 1y

Punéta A.F.1.G,B reétsslingis sunita dabunt pen-

tagonum ovdinargm 5 (hoc St equilaterum ¢
»,gqui.m&guhm;) fuper data AB. -

© " Bquil sterum efe patet ex conflruitiong 1 aqui

angidum effe fic demonftrabitur. Ducatur D F, P4

tet ex conflructione’ triangulum AF D effe ifofce=

tes.Et lmﬁs AD gﬂ maius fegmmtum lateris D F,

extrema ¢ media yatione [ecti(eft enim DF aqua=

lis AB,¢r A Dyequalis A C.)Ergoangulus o ) AF o Pey'sovele
est due quints duorum rectorum. Ergo reliquus p-1o.b-4.
F4 Beft p tres quints duoruim vetorum , fiue fox; PRor 13- Lty
quintg vf:ius recti: ac proinde eft § angulus penta~q Pey coroh
goni ordinati, Eodem modo oftendityr angulym patlg.

‘G B Aeffe fex quintas ynius recti,ac proinde pafem

FA IB, gde necefSe iam eft reliquos F, G, I,’bi& .G;v-s

quales efle, vt pates ex 8, L. ipi,

it Gz\“)' tes ex 8, L. [i concipiatur [ubw

H 3 PR O-
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PROP osr'rro 5

‘ ‘ :Irmla pentagonum ordinatum cir-

g Par corel,
2.0.36.03.
b Pers.is

l-.Pc_n.g.J.g.

cumfcribere,

Infcribatur pentagonum ordinatum pet
reced,G HIK M, ducanturque tangens
tes in punétis, G, H;LKM;gua concuyrrang

in B,C,D,E,F. Dico fadum... - .

Ex centro duc re¢tas &G, AB, AH,

A C,A I. Quoniam B G;B H ex.vno pun-
&o B,tangunt circulym , @qualesa erunt.
Trigona iginir G A B, HA B, fibi mytuo
zquilatera funt. Equantupergo ¢ anguli O,
P,item Q, S : acproinde totus B duplus eft
:'fﬁus P,& totus G A Hdupluscft S ; Ea-
emdecausdanguli C& HA I dupli {unt
ipforum T,& N. SedGAH&H Al z2-
quales ¢ funt,quia infiftunt. arcubus zquali-
bus G H;H I,per conftr.Ergo ctiam corum
dimidij S, N quales erunt, Quoniamigi«
wurin triangulis BAH, CAH, duo anguli

Liber Quartets. 119

cum{cripti efle 2qualia. Illud igitur 2quis
laterum eritzeft vero & :Bqu-iangulum , quia
cum iam oftenfum fitangulos, B, & C, du-
plos effe zqualium ; P,& T ctiam ipfi =
quales erunt : codemque modo &z reliqui.
Ordinatum igitur pentagonum circulocit~
cumfCripfimus.Quod crat faciendum.
Eodem artificio civoulo civeumfuribitur ordings
ta fignra quecunque, fi prius ill fimilis circulo in=
feribatur.’ '- :

PROPOSITIO XIIL & XIV.

VD Entagono ordinato civculim inferia Fign

- berey oo circumferibere. |

Duos pentagoni angulos B,C, bifeca re-
&is BN, CS concurtentibusin A. Ex A
duc perpendicularem A L. Lo

Circulus centro A per L deferiptus, tan=
get omnia pentagoni latera. Circulus vero
dcﬁgplt)lls Ef:cntro A, pet Bjtranfibit ctiam
per C,D, 4 o8

Pars 1. Intrigonis DC A,B C A, quia

e ———a - - - —

e — e T =
p— e — T T

dPer18, 13, S,N @quantur , itenique duo ad H4 rectl,

e Per26. latuffue A Heft commune ,. ctiam ¢ B H,

b C H , itemque angul, R, T,zquales crunts
Eodémodo oftendi reGas B.G,F G efle 2 D =quales. Quare cum 4 angulus G fit di- _
qualesJgitur CB,F B duple funt zqualium midiusanguli, B,etia,I, erit Jindive ipfius dPerconftr.
BG,B H ac proinde zquales. Eodemmo- D.lgitur D quoque bifeGtuscft re@a DM,
dooftendam reliqua latera pentagoni cir Ob candem cauam, reliqui pentagoni an-

cumfcripti H 4 guli

latera D C,C A,s lateribus B C,C A, item= a Per bys.
que panguli P,& O zquantur,etiam G, & b Per confir.

Lzquales ¢ erit.Sunt vero aetiam toti B & ° B4 L1
a Per byp',
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guii E, Ffuntbifedi : ac proinde omnes

dimidjj at;guli inter {c 2quales erunt. Du- |
cantur infuper perpendiculares. A M, AS, |

AN, AR, Quoniam igitur in trigonis
LBAMBA;anguli G, & Q 2quantur, &

e Per “’;"' latus L B lateri M B ¢ 2quale’eft , latufque
;ﬁ;s X ';'L-B A commune,etiamf'A L , A M @2quales
= erunt.Pari modo oftendamreliquas A M,

A S,A N,A R inter fe 2quari. Circulys er= |

go centro A trapfiens per L , tranfibitctiam

per M,S, N, R: & quia anguliad L,M$, |

gPer16.  N,R,rectifunt,per conftritanget g quinque
b3 Jatera pentagoni.Quod erat primum.

Pars 2.in trigono CA B, quia anguliO,
& G,iam oftenfi funt zquales, erunt latera
A C, AB ) zqualia: eademgue ratione 2«
guantur ctiam A B;A F,A E,A D ; acpro-
inde circulus centro A tranfiens per B, trane
fibit etiam per C,D, E,F.Pentagono igiour
circulum infcripfimus & circurnicripfimus,
Quod erat faciendum, '

b Per 6.1,1.

PROPOSITIO XV.

IN dato circuls Hexagonum ordina-

tum dc’f cribere.

Ducatur diametes F AB. Centro B perf
centrum A, defcribe circulum, quj datum |
fecetinC, & D. Item centro F per A de- {
feribe circulum;qui fecet datum in E,_&_{G; !

fex punca .B;C,E,‘F,G_,D,re&is lineis cone

Liber Quartus, 121
nexa dabunt quefitum, -

_ Ex centro A emittantur re¢tz A G,A E, _
A G,AD. Patet triangula H,I,M L # efle aEx.1.btg
zquilatera:deinde quia angnli C A B,EAF, \
finguli & efficiunt vnam rertiam rectorum b Per corol.
duorum,ac proinde fimul duas tertias , pa» '**? s
tet ¢ E AC etiam cile vnam tertiam duo- ¢ Pi’ ;’:’I“
rum re&orum.Anguli igitur EA C,CAB i
#quales funt , funt autem & latera E A, ‘
A C, ®qualialateribus B A,A C.Ergo4ba~ d Peg 4.1%
fis E C bafi CB,hoc cft (vt iam oftenfum)
radio, A C, 2qualis eft. Quarectiam Nz-
quilaterum eft. Eodem modo oftenditur -
quilaterum efle K. Quoniam igitur triangus
la omnia H,LK, L,M, N, zquilatera {unt,

Patet laterafingula CB,BD,D G, G F,
F E,E C zquari radio circuli A C, feu AB,
ac proinde inter {c.Hexagonum igitur 2qui=
latcrum eft. Eft vero & @quiangulum, cum
finguli eius anguli E,C,B,D,G, F conftent
duobus @quilateri trianguli angulis. Erga

Hexagonum quod circulp infcripfimus , eft

ordinatym, '

Corollayia.

¥s LAtus_ hexagoni circulo infripti -
quale eft radio.

2. Angulus hexagoni ordinati eft :llpa-_u

tuor tertiz vnius recti,conftat cnim ex 'go-. -

¢ us




& Per covol,
re.p.3e. b
Fig.14.

@Per 19.
{3.

£Per 4.1.1.

Fig.13.

gPertle. .
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Bus angulis trianguli aequilateri quorum
finguli conficiunt 4 duas tertias vnius reti
3. Si ducatur infuper diameter P §;pet-
pendiculacisalteri F B, & interuallo rady
P A,centris P,&,S,fe&iones fiant in O, &
Q:inR.& T; puncta P,E,O,F,R,G,S,D,
T,B,Q Cirectis lineis connexa dabiit duo=
decungulum ordinatum vna circiniapertu=
ra circulo inferiptum.  Id quod magno eft
viui in Gnomonica.
_ Ex demonftratis elicitur etiam de-
fcriptio facillima trianguli 2quilateri in Cit=

culo. Duca diametro F B,centro B per A

centrum  defcribe arcum C AD. Pun&ta
C, F, D, reis unéta dant zquilaterum
qu&aﬁtum. :
5. Lquilateri triangulilatus (C X D)
diametro (B F) ad ipfum perpendiculari,
quartam partem (B X) abfcindit. Nam an-
uli A C X,B C X,zqualibusarc: busG D,
B infiltentes , =qualese funt: & latera
A C,CX zquantur lateribus B G,C X. Er-
goAXBXS zquales funt. Ergo BX cft
quarta parsdiametri B F.

Scholiwm,

Problema.
Fi Exagonsuim ovdinatum [uper datavecta e

isa canftruesFac® trianguluin C AB £qui~
g laterum

")_

sty Liber Quartms. 123
latertm [upra datam C B. Centro A per B,¢r C

defcribe civculum. Is capiet hexagonum: (uper da=
ta recta CB.Patet ex propof-&» corol. 1.

Thegrema.

Q Vadratum ex laterve trianguli xquilateri,tri-
plum est quadrati ex ﬁ‘midfﬂhﬁ?o circuli,
oui inferiptum effadeog, ad quadratum diametti
etve pada. 1 : g VI
Ducarur [imidiameter A D. Quadvatum F D, Fig-14+ -

&

‘equarur quadratyss F A,D A0y rectangulo F 4 X s Per 1.le

biss. Sed vellang F A X bis ¢ft par quadraty femi-
dizirervi F A.fen D A (nam quia A X,X B 2quales

X funtyrectangulum FAX b equatyr duobus ve« t Per covol.

etangulis nempe fub F A;A X, ¢y [ub F A,X B; hoc Srésed:
eft retangulo 2 F A B;hoceft quadrato F A.) Ergo u Pert. L
quadratum F D triplum eft quadrati ex femidia=

mistro.

Quia autem quadvatum. totius diametri F B
quadruplum X off quadrati ¥ A. Patet quadyatum x Por 4.d.5e
F D effe ad quadratum diametri, vt 3 ad 4,

 Hing fequitnr latus equilateri trianguli offe ad
diametrum, vt radix quadrara ternayy eft ad 2.,
radicem nempe quadyatam quaternar,ac proinde
effe lineas imcommenfurabiles.

. PROPOSITIO XVI.
N civculy qm’mdemgomm ordinatim Fig.xg.

“deferibere.

Cis-
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oPerir.ls.  Circulo infcribe 4 latus pentagoni A G,
b Per corol, & trianguli b 2quilateri latus A D. Aicum
4¢1544. CD bi%cca in E. CE eft latus. quindes
cagoni. A
Nam fi tota peripheria ftatuatur effe 15,
eritarcus AG, 3,8‘5£wus A D,s.ac proinde
arcus C D,2,ideoque C E voum, .

Corollarium,

] ]Ac methodo innumerz figurze ordi- |

nate circulo infcribentyr.Nam {iduas
sum ordinatarum latera A C, A D circulo
fint infcripta, arcuum differentia C D cons
tinebit tot latera nou® fipure otdinat®, |
quot vnitatibus differunt denominatores )
riorum. Denominator autem nou® figu-
2 habetur,{i denominatorcs priorum intes
{e multiplicentur,

Ve fi AD fitlatus quadrati » & A Cde
cagoni, Denominatorum differcntia eft 6.
Tgitur arcus CD continet & lateia figur
nouz. Ea veroeft 40 laterom. Denominas
torescnim 4 & 1o inter {¢ multiplicati fae
ciunt 40. '

Scholium,

Neaufum reperta ars et quia [olo circino &
A Nyegul? inforibantuy circulo figurs ordindt

laternm 7,9,11,13,17 G6e Cutm ila inforipht
' figurée
(=]

Liber Quartss. 12§
ﬁgmmng r_fependmr & diuifione civcumferentic in
partes datas,qua exiatnin defideratur. Licebit ta=
men , cireuli civcumferen tiz in 360 partes dittisis

e N z ; r s ' y= .
mechanice figras Glafeunque ordinatas drculo
inferibere hune in modums.

Problema i,

GRadm 3606 (hoceft totam circumifereritiam) Figas.
distide  pet  denominatoreim polygoni  in=
[evibendi (exems gt nonanguli ) quot vitazibus
conffat quotiens 40 ) tot gradutin fac in centro
angulum, AGK. AK erit latus figure quafite:
(nonangule)circulomferibendss -

_P.ra_élem;a'_ 5

T fupey datareéta quamuis figuram ovdina- £ig1g.
tam deferibes prefidio rabelle fequentis:
Angulus recivs eft ad angulum figure.
. , er:
In Pestagono vt § ad G.. ¥
Hexagono vt al 4o I
Heptagomo vt 7 ad 10.:3
Odtogono . vt ad . e - X
Nonagono vt ad T4 §
Decagono vt ad. 8... ¥
Vndecagonovt  ¥1. ad  18..7
_.  Duodécagono vt 3 B oliin T L
Oporteat igitur fuper data recta. X B heptago- Fig.age
tuirs ordination defcriberes Centro X deferibe cir=
culums
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culum, & quo abfiinde quadrantem BO. Vide i
tabula que fit proportio veéti anguli ad angulum
heptagoni,reperies,vt 7 ad 10,¢ dfferéﬂtid ef 3.
Quadrantem igitur partire in 7 arcus equales,
quorum adbuc tot ipfi adde ex O in Ny, quot vni=
g tates habet differentia.Per triq punita B X N, dp«
& Per 5.4, [cribe acirculum, bic capiet hegtagonum datg re
¢te X B.

Tabella confeita eft ope theorematis 2.: in [choly
il Poff 32, 1.X.quo reperitur wunterus vectori angulo-
ikl UM, quos efficiunt anguli cuinfiungue’ veikilinei,
i qui tumerns diwifus per denominatorem figure exa
' bibet denominatorem proportionss angali fignre ad
rectum. . ey '
Quoniant vero de figuris ordinatis multa hatte-
nus (unt propofitd , finiat bunc librum Proci celee

- bretheoremas -

Theorema,

Res tantum figure ordinate wvidelice
6 triangula equilatera 'y 4 quadratas
1t 3 hexagona 5 [pacium replere poffunt ': Ho
est ynaim  continuam [uperficiem.. conflituere
- Quod fic dersonfbrattiy. Vi aliqua figura ordina=
‘ W ta [epmsrepetita pofiic veplere bacium , vequiritur
: ¥ vt angulli plawinm e (becici figntarim circa vni
punétum vompofiti ; pofiint comficere quatuor re-
i1 &tos; totenimyeirca vaum punctim pofiunt confti=
Wl u guisve patet éx coroll.3. p.x3. Lx, exempligrs vE
' “sriangula aquilatera pofiing replere (pacium 5 re=
- quritsr

i

Liber Quartsts. 127

quiritur 5 vt aliquot anguli taliumtriangulorum Fig 13
N,M,L,K;I,Hycirca puuctum A compofiti efficiant

quatuor reckos. Atqui quatuor reclos efficiunt 5 6

anguli trianguli equilateri (nam vnus facir duas

tertinsb vnins recti, ac proinde 6 ficiunt 12 ter-bPer corolt,
tias vnius recti , boceft 4 rectos ; ) irem 4 anguli 12 p3r-ba.
quadrati, vt patet; item 3 anguli hexagoni(vnus

enim fagit 4 tertias ¢ vmins recli,ac praff:rfe 35 fa=c Per covol,
ciunt 12 tertiasynins vecti , hoc est rurfum 4 ve- 1.p.xg.lq.
¢tos.) Ergo &rc. '

Quod autem id nulla alia fifura pofit , liquide

confbabit [i angulum eius vepertum vt [upra,quo=

cunqtie nuimero multiplices : (emper enim ant de=
Juient a 4 rectis,ant excedent.

ELE-
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GEOMETRIA |

LIBER V.

2. Vanti inoments in Géometria fi
G [cientia proportionum , nem e}
B\ Mathematicus , qui ignoret. Bi
e traditur ab Euclide toto quinto |
WKW & foxto libros Sed quamuis l
c.eteri(], clementorum conditoribs p{u;in:r;nz;df-
beamus} in iis tamén , qu de proportione tradides
yunt, defiderari liquid videtur. Difficultas ok |
in definitione 5.l §. vertitar: vbi tradit E.ucfi.:f!,
quid fit quatnor magnitndines effe praporrrgndlcs;
Gue duas rationes,eafdem, fimiles, equales effe. D¢
-ﬁnir igitur duas rationes tum aquales dici feu fi-
sisiles, quando antecedentia Quoctn i nitmeio &
qualiter minltiplicata, confequentibis eitam qnm-I
cunque numero equaliter multiplicarss, Jemperve
fimul equalia funt 5 vel fimni maiora , vel fim

Liber Quintus, 29
situr , el tanguam figndm infallibile rationun
equalinm, vt qiandocamyite ex demonfirata fues
vit de quibufilis Yationibus , inferre certd liceat
equal es eas effé: el is [enfus dllins ¢ff § Vt per tna-
gnitudings eandet vationeni habentes il alind
intelligi velit , qham éavum miliiplces modo iant
dito excedere,vél excediiSi primiim ;' demonfirare
debsierat , eamn affecion i oinkibus & folis rdtio-
wibu &qialibiis ineffe, vt ex eavationtim xqualitas
certo pofist mfervi-1d vero stinivne whlgare ‘theore-
ma eft,quod neqre Euclides,neque alins poft Eacli=
dem vilus demonsirauir, Sifectndum s fecuri qui=
dem crimus de Veritate theorentatini iv (enfu des
Jnttionis acceptor uvm,mitinie ramen éxvi demons
[Erationum nobis conflare poterit de abfoluta vatio=

num equalitare. Exemplum efto priviva exti. Certi Fig.u.l ¢
erimins ex Edclided de'monﬂmtiohe Yationg tyian= tabuld 4.

gu!or?u_n? A'B\Cs¢ DEF qunlémn éfe rationt bax
fium AC,& DF , per rationum equalitatem , [0+
lum intelligendo  dictam illam proprietater mul=
tiplicium § vion colligemms* tamen vationes ilas
triangulorum, bafinim rationibus vere: ¢ abfolute
aquales effe 5 cum demonstyatuin now fit affeétios
nem illam maltiplicium cum abfolut i & vera rda

4 Hac defi- minoraa. Atque rx ea néi_-’qne\omm:s déimde §
hitio decla- gy 6 libri demonftrationes mediate vel n_nmzdmf_ll
saturinfra. Joducir. Hiec doying Eutlides fummaiquemh-
Beft defn- 6 yinlicem, vt dixidifficulsatens habet Nam inpri™

tionuis aqualitate necefario effe connexari. Quos
modoctinqile iyituy illa definitio dceipiatur 5 libros
rum § ac6 demonftrationes vacillant 5 quamditt

certum e[t ea definitione non naturam xq_fmhf‘”f}
vationum, (24 affetionem folummodo dliqsam 4

slicaris Deindeilla minltiplicium proprieiss a{ddf:‘
2 CItiT)

demonftratum non fuérit vevam' vationsim 2quas
litatem cum ea multiplicium pfapr‘iemre femper
&f%e connexams’ Denique vt fibi conflarait omnias

tamen
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gamen ille ultipliciun Labyrinthus mibi 5 alifg,
femper difplicuit 5. & tyronibus plurimum [femper
facefGuit negotiy quorum ita plerdimg, mentes in-
tricat, vt exituni ik reperiant, Quare vt dottria
siam proportionumue quafi medulla, arque ani
ana Geomnetrid, s uniner[e Mathefeos est,ab ¢alas
be vindicemus,hec trid preftare conabimur. :
Prifith oftendam librs quinti theoremata,quie ab
Euclide per multiplices demonstrantur, cofere loco
babenda éfie;quo axiomataac proindé detlaratioi
e potis (ubinde aliqud , quam demonsira tiong
egeré. 1taproportionu coguitio,quam ille circuis
sus multipliciumi difficilem hackenus > & perobfisi-
gam effecerat plana ¢r expedita reddeturs
Secunds demanﬁmbimus,qmndacumquc antes
cedentium qu.libet eque milltsplices 5 ¢on [equen-
sium quibuflibet aque multiplicibus vel pariter
anaiores (unt el pariter minoves;vel pariter &qti=
Les, tum vationes effe vere equales.fen fimiles. Q10
fabilito ommes Euclides denionftrationies ; toiag,
illius de proportionibus doctrina [ubfiffet , vt qut
woftris probationibws contentus non. [it, a Ettili=
daas quamstis prolixas;iam tame [ecuras a folidas
fe pofiit conertere. Afiignabimus siem (ac deman-

Jirabirmus) proportionsr squalium aliud indiciunt

clarifimums ac primuinyex gio omnes Quinti librs

propofitiones,deducerepoterit,qui voluerits
Tertio. De proportionum denominatorions; =

gorythmasconmpefitione, tradtatm fubiungant pes

witiris Geomeriige fludiofis plane necefSariums » i
: etiam
h
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etiam demonflrabimus axiomsa illud 5 fett porig
theorema. hactenus indemonfratim 5 rationem
extremoruin. éx.vationibus Guotlibet intermedio-
UM COmpont. :

Tyronbus [atis erit: definitioncs & primin
partem: perlegere.

P RIM A P AR S.

Propotiionunt elementa faciliors she-

| thovdo proponuntar,
DEFINITIONES:

f. }? Ars alfqu_ota magnitudini§ eft, que

A aliquoties reperita magnitudinem
metituryfiue adequat. Pars aliquanta, qua
fion metitur; ' : it
. Longitudo vnius pedis eft pars aliquiotalongitus
denis Yo.pedunsquia illam decies repetita metitsirs
Longstudo vero q.pedum , eff pars aliquanta linese
YO.pedum,quiaaliquaties repetitasnenipe bissillans
non adequat,repetita vero tersexcedit. ’

. ﬁg. agnitudo magnitudinis multiple

¢l>cum minot metitur maiorem, ac proin-

flc'_f’:ius'pars aliquota eft ; fine cum maior

minotemaliquotiescontittet praecisc.

i 3 ‘Ra;lo'fm'c proportio eft duarim ciuf=
em geieris magninidiium mutua ques

| danmi fectitidim quantitatem habitudo,

I z Stint




Fig.t.l.3.
sabnlé .
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Sunt igitsirin omni proportione’ dua terminiy
quorum ille Antecedens dicitur, qus primo nomina-
by, fiske is qui riomsinandi eafu effertar: alter Cons
fequens. : ;

Crm antecederss & confequens funt equales,
proportio equalitaris diciturscum insquales, dict=

"~ tuy effe proportio inequaliratis.

4. Ratio {eu propottid rationalis eft,
uz exiftit inter magnitudines commenfu-
sabiles,& numeris exprimi poteft. Propote
tio itrationalis eft, quz cxiﬂic inter magnis
tudines inc'ommcn?urabilcs,& nullis numes
ris explicari potctt. :
Potro commenfurabiles quantitates funt,
quas aliqua communis menfura metitur;in-

commenfurabiles quas nulla metitur mene

fura communis.

s. Duz rationes(A ad B,& C ad F)funt
fimiles, 2quales, exdem ; cum vnius ante-
cedens (A) zque feu codem modo (hio¢ elt
nec mapis,nec minus) continet fim confe-
quens (B;) quo alterius aritecedens (C)
continet {uumconfequens( F.)

Vel quando vniusantec edens(A)cod em
modo continerur in fuor confequente (B3)
quo(C)antccedensalterivsin fuo (D.)

6. Dux rationes {ur diffimiles,{iue vod

ratio eft maror ;‘J.ltcrﬁ,quand'o vnms antece= |

dens (I ) magis continet fuum confequens

(L,) quam alterius antccedens ( Q) cont
: ' ncat
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weat fuum confequens {Q;) vel quando an-
tecedenswvnius 5 minus continetur in {uo

gonfequente , quam antecedens  alterum
contineatur in confequente {uo.

Proportionum aqualiles &~ inequalitas
| explicatur,
Vid porra fit wnseni aytecedens equeyvel mas
gis continere [unim confequens,quam antece=
dens alterum conineat (usns, fi proportiones fint
rationales , defiire & explicari wlterius porﬁ'ﬂ per

fineros, vrﬁ.g.ﬁ: trfpf{(gi_; By.¢r C ”_;ij,; F, Fig.1.

per[picuum cnit  quid fit, A eque feu eodem modo

ff‘-;_-l_,rz'f?‘f’il'e’? B,g:_gp_,_ C (03?5?18?- E; vel ﬁ Iﬁf t;-jp{um Fig.3.

L,0 verd duplum, Q5 conskabit murfum;quid fit 1
711agis continere Ly quam O conkineat. Q. At fi pro=
portiones fuerint irvationalesea ves exp!ifar} vitea
rius mecpoteft , nec debet, Dentur magnitudines

incommenfurabiles 4, B, perfpicum oft Anon fo- Fig.{.
lusm maiys efe B,[ed etiam certo quodam modo efe

Je mains,, (Aquippe dliter continet B , quam alid
quslibet major minorfie quam 4 ;) neque tamen
T.)Ireris\cs qu_:gj'i, aut explicari debet, q.m'a ﬁr cerius -
tlle modus , quo A continet B ; quia per s it
mieros explicabilis eft . 1taque qugmadmadum, da=

\tis binis incommenfurabilibus, quantitatdbus not

debet wlterius queri , quid fie ynam certo modo
continere alteram, ita neque cum dantur quatnoy
[Proportionales incommenfirabiles, quari deber i~
terius,quid fit C eodem mado continere D 5 quo A gig ;.

I3 cona
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continet B..: Sicuti enim wodus qup A contingt By
viterius eshinexplivabilis, ita plane etiam identita
madiyquo A conpinet B, cum moda, quo C.gontinet
D, viterius szxphmb:(w eft. ;

%m’ vero cuicumque prapqrtmm rrmrmmh

A ad B,dabiles fint infinite ali Prapartmnes irra-
tionales equales,matores, minores,dinerfis texminis
conflantes, facile porerimus intelligere hunc in mos
dum. Stmatur quacunque qtmnnm C, ¢ anferas
tur Bex A incommenfurabili fecum quantitate,
quoties potefl,puta ter : & [perfit E F: Sit deinde
O tertiapars ipfins C,fit mﬁrper qugpiam X ipfi C
amcommenfurabilis , que maior fit quamm O. Quo-

“miam igituy A continet B plus quam ter Cyero
oonkinet X minns quam ter (nam"C continet pre-
tife-ter O minovem quant X) erit ratio irvations-
tis C ad X mumor ratione iryationali A ad B, 'Acci=
pm tur 1am Q, quarta pars C, o q:mpmm efto Z.

i C incommenfutrabilis , qus minor it quain k
(Lamdm 1oitur A aammer Bm:mfs,q it g Inater;
Cueracontanet Z plus gmzm qrw r (¢ i C pre=
crse quarer contingat Q , maiorems quant Z,) erit
vatio irvationals C ad Z maior vatione ‘iryatios
wali Aad B. "0

lamvero , quia C ad tk‘qudm X thinorem 4z
z:anem»bu&etq wam; A 2d B; & rurfum,quia cad

aliquam 7 maiorer rationens, habet quam A ad B;
manifeftun et eviam C ad’ aliquam D mediam
inter X & Z candem habere ‘rationenn,quang A ad

‘B.'Quid gmdem pevinde clarnm ot lumine nattiz
: rali,
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rali atqie i$tud : dabile eft maius quam P , ¢ das
bile eft minus quam P 5 ¢7ga dabile &5 aquale ali-

quod ipfi P
Quidin proportionum agnalinm defi-

nitione Enclidsd defideretur.

QVQd ad Euclidem attinet o § duas proportio- Fig.at,

nes A ad B,C ad F 2quales effe dicit, cuin
antecedentium quscunque eque multiplices 1,05
confequentinm quibufcumaqtie aque multiplicibus
E,R; vel [imul naiores funt, vel fiznul inores, vel
(imul <quales < Woc eff cum 1 fuperante.L, etiam @ _
j mper [uperat R;¢r cum 1 fupemmr abL etmm'
Q f?nzper ﬁ;pemmr ab R; ¢ cum 1 ¢ft £quialis Ly
etiam Q_[emper g5t .{:qtmt'rs R Vbibene notan-
duim efts Euclidens nop affumere gque multiplicinn
exc.e]f s defeé}ufg? praparrmmics ; ﬁm [fmiles fic
enim imepte idem per adem explicaffet ; [ed emfjf ils
¢ defegtus i f mpbatm Nihilomins b;c aliquid
[umiino Geometra dcf derari iam (i ipra declarati=
mus. Nath vel mpzr hifte verbis rationes gquales
dq‘imrc ¢ fic vei definit.c proprietatein pro defini=
tigne affort ; emdcmqurppe eft, banc myultiplicium
affectioneint ex rationum equalitateprofiuere: vel
adducit tanquaw indicium primum & infallibile
yavionuin «qualivm; & i f ¢ deinonftrare debuevat,
eam. Cutis T4t ionuim £qua zmtc itd ﬂampcr effe con=
nexam , vt hec ex illacerto pofiit inferti. Que
quidem connexio ¢ perobfeura ¢ demonfirars

4  df




Fig.a6.
o Maioris
inaguali-
§aty. |

136 lementorum Geomettig

diffiutlis eft : wel denique  per rationum equalitas
tem nibil aliudinteligit s quam [imultaneum ils
lum exceffim defectumite multiplicinms Et [ic toto

ac 6 libro, ¢um quatugr magnitudines propors
tionales effe demonitrat, nibil {ciemus aliuds quam
dictum gxcefum & defectum illis competere, 1=
certi plane , vrum magnitudines , de quibus agi-
tur,fint vere proportionales, '

Proportionum aqualinm alind indicinm

primum & infallibile a(fignatr.

QVM i rationum equalium defideretur indis
cium infallibile, & facile, & primum ; nos
tale afiignabimtss 5_demonftrabininfg, theor.§.&f
6. partis 2.efkq, einfmod:: ' '

Ratiotes o 2quales [unt (ABad C F; G M4l
N Q) quandp & gonfequentes ipfes & confequen-
tium [ymiles paytes aliquote quecynqie,in aiicces
dentibus 2quali [emper numero continentity.

vt fivna decimaipfims. CF contineatur in AB
ducenties 5 vna quogne decima N Q_contineattt
ducentiesin G M, ¢ i wnacentefima C'F conti=
weatur millies in AB, ctiam ima centefima N2
contineatiy milliesin G M, ¢ fic deinceps in z'tgﬁﬂf- ;
tum;erit ABad C F,ut GMad N Q.

Inequales antem rationgs funt quando a1
gonfeqientes 1pfe;ant con fequentium alique fims-
les aliquot & antecedentibus ingquali numero (0
tiventur. &t il vatio maior oft , cuis vel copfe«

; quens
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quens,vel confequentis aliquota , [epins continetur

in antece dente, A
- 1tfi vna centimillefina CE [apins contineatuy Figo6:
in A B, quam vna centimillefima NQ, inG M,

evit ratio A B ad C F maior vatione G M ad N Q,
quamuis innumere alie confequentizr C F, NOQ
[imiles aliquote in antecedentibus A B,G M gqtta=

li numero continerentus .

Porro aquali numero contineri dicuntuy , cumm
ablate quaties pofiunt, aquali napmero (unt ablats,

Ex hoc indicia rationum irrationalium Lquali-
fas & inaqualitas continuv eluceftitycum fic ante=
cedentes confequentibys incommienfuyabiles 5 per
ablata, confequentibus commenflrabilia & pro-
portionalia exhatriantty-

7. Similes partesfunt , queein fuis totis
@quc, feueodem modo continentur , vt
qualis pars {ui totius cft vna,talis pars fui to-
tius fit altera. Quod fane nihil aliud eft,
quam pattes ad {ua tota candem h abert ra-
tionem, , -
Similes vero partes aliquotz font , quz
fia tota qualicer metiuntur ; vt i vtraque
fit {uri totius vna tertia, vna decima &c.”

‘8. Magnitudines (ABCD) ‘continut gz,
proportionales dicuntur, cum medij teremi
ni (B, C ) bis fumuntur ; hoc eft cum {fune--
confequens refpe&u pracedentis, & antes
cedens tefpe@u feqhientis.

* Cantintias vationes fic efferimus, A'est ad B, ';';
B




Fig.r
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Bad Cyy Beft ad C, vt C ad D, & ficdginceps,
9, Magnitudines difCretim proportios
nales funt, cit nullus termjnus bis aceipitur.
Diferetas rationes fic efferimus A eft ad B, vt
C ad F. Cum plures fuerint proportionales maghis
tudines,quam tres, fi proportionales dicantur, Jctity
per intelligitur difcretim,

10. Cum magnitudines(AB C D)fue-
rint continu¢ proportionales, prima (A)ad
terfiam (C) habere dicitur rationem dupli-
catam eius rationis;quam eadem prima (A)
habetad {ecundam (B :) & prima (4) ad
quartam (D) rationem habere dicitur tri=
plicatam, eius, quam cadem prima habetad
fccundam (B) & fic deinceps. :

11.Homologo,feu fimiles ratione magnis
tudines dicuntur antecedentesantecedentis

bus, conféquentes confequentibus. Vet {iA *

eftad B,vt C ad F; homologa crunt A, €,
& B,F. \
Reliqu.e. definitiones comimadiys ex ipfis propi=

ﬁri&nibm intelligentur.

Quintus liber propofitianes comple(titur 2§ E
bis 10.non lium v{um habent 5 quam vt reliqng
eaxums ope per multiplices demonfErentur lis igitut
pratermifis, X § reliquas proponemus folas, Eylidis
ovdime non mutato. Forro huins libri theoremats
non [olis lineis 5 fed ommibus omnino quantitation
,?carr-;enirmr. Lines igitur,quibus big viimuy , omeé
Genus quantitatis veprafentant., :

| Axionds
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Axioma,

D Atis tribus quantitatibus A, B,C,dabilis
A clt quarta Z, ad quam C cam propor=
tionem habet, quam A hgbet ad B,

PROPOSITIQ 1.2,3.4:%.6,
I%gcﬂm methodo fuut fuperflue.
PR OPOSITIO VIL

S Iquantitates A & B fuerint equa- Figy,
“es, ¢ alia quapiam detuy Z : erit
AadZ,vt Befl ad Z, 4ty

¢ Z erit ad Ayvteadem Z eff ad B.

Hzc propofitio vti & fequentes quatuor,

funt meniffima axiomata, ac proinde nullo
modo demonftrari debent., '

PROPQSITIO VIIIL

SI quantitates (C ¢ F ) fuerint ina- Figs:

quales; major. C ad tertiam Z maio-
vem, habebit rationem quam minor B
babeat ad eandem z, ' h
EtZ admaiorem C minovem ha bebig
varsonem s quam eadem Z habeat adF,
que minoreft quam C, |

PRO"
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PROPOSITIO IX.

1 A B ad Z eandem habeant ras |

T tipnem, equales funt A & B
Etficadem Z ad A & B candem ra-

tionem habeat yurfum A ¢5 B aquales |

erunt. S
" PROPOSITIO X
SI C 2d Z maiorem vationem habeat,

quam F ad Z,eyit C mator qutam F.
Et [ iz ad F maiorem rationem ha-

beat, quam eadem Z ad C, crit F ppinor |

quam C. : _
PROPOSITIO XI.

~Ationes, que eidem rationi [unt ¢

Nquales; eadems,fimiles; (idem om i
f grzzﬁmm) Junt gquales, eadem [imiks
inrer [e,

Vtfi tamratio A ad B, quam ratio Cad |

F.fintequales rationi X ad 7, erlit quoque
rationes Avad B,&'CadF zzqmlcs interfe,
Siue fi Afitad B,vt Xad Z,8 C fitad F,vt
X ad Z: erit (‘JO; uc Aad BveCadF.

Eodet moda mares,qu,c equalibus funr Lqide
lzs,n'ter [z funt equales,
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PROPOSITIO XIL

I fingule magnitudines q:mzc‘rmaae FigA0s
(4;8,C,) eandermn habuerint propor-
tionem ad fingulss totidem (F, 1, L")
guam prapaﬂz'aﬂc’m habent ﬁnqxd.e ad
fingnlas, fiue vna { A) ad vnam (F;)
candem habebunt omines (A, B,C) [imnl
Jwmptasad omines (F, I L) fimul fumptrass
Retti pez [e inanifeftam exemplo tantum
ahouo ltu mali declaro ; vt fi fin rule A, B,
C, fing gularum F,LL, fm triple ( hoc cﬁ: 1“
fingule ad {1 nguhs candem habeant ratio-
nem quam 3 ad 1; ) etiam A, B ; € fimul
fumpte,frmul fu1npt1rnm F,I erlplaa erut,
(hoc cft, etiami A,B,C fimul {umpte ad F,
ILL i mul fumpms rationem habent eanw

dem, quam 3 ad 1. In propottione irta-
tional 1cs zquc clara eft.

PR OP OSITEOMXIII XIV.
¥ meftra methods funt fuperflue.
PROPOSITIO XV.

ALumom fi mz[f’s(F Ieandens intér Figxo:
fé rattonem habent qui tota(4,B.)
Et




Figar,

Elementorum Geometyie
Et Vnineilim partes fimiles (C,F)
[unt interfe vt tora (4,B.)

Veré inftar axiomdtis haberi poteft, fi
re@e intelligatur, quid fint partes fimiles.
Vide defin.7.

PROPOSITIO XVI.

Figinueln Si prima(A) fitad[ecundam (B,)vi
tertia (C)adquartam (Fs)etiam per- |

mutando erit prima(A)ad tertiam (C,)
wt [ecunda (B) ad guartam (F.)

Ponantur B & F effe minores quam A
& C,nam {i zquales fint res patet.LJuoniam

A ponitur effe ad B, vt€ ad F, erunt pet }

defin.7. B& F, totorum A & C partes {i-
miles,ac proinde per preeed.quam propots

tionem inter {c habent tota A,C, eam quo- |

-que habent partes fimiles By F: kocell, A
eftad C,vtBad F.

Schaoliim.

1 Aeft ad B,vt C ad F; etiam insertendo erit

vt B ad A,fic Fad C. Per [epatet.

Apud Eudlidem hoc e[t corollarinm prop.4. qu
eum innofira inethodo tanquam [uperflua , fi
anifJa vifum ¢ft corollarium. illud hoc lovo poneres

PR O
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PROPOSITIO XVIL.
S_I antecedens vnum(AB) [it adcon-
[equens (C B,) vt antecedens alterum
(FI) adtonfequens altervm (L ;) et-

iam dinidendo erit (A C) exceffus ante-
cedentis ptimi [upra fuum confequens,

* adidem confegnes (C B,)t(F L)excef~

[us ansecedentss [ecunds [upra conmfe-
quens [ecundums 5 ad [ecundum confe-
qhiens (L 1.)

Axiomati§ inftar afftimi poteft : fi tota
A B, I'T eandem rationem habeant, ad X
& Z,ctiam fimilibus partibus mulctata ean<
demad X & Z pergent habere rationem:
hoc eft,adhuc A B fic mil&ata erit ad X, vt
FIfic mul&ataad Z. Id veroeft quod af=
ferit propofitio.Nam quia ponitur A B efle

adCB,vtFIadLL eruntaCB, LI fi-a Pcriefﬁ

Fig.1sl

miles partes totorum A B,F ;& A C,F L;Ls.

ertnt tota fimilibus partibus mul&ata. Cum
crgo tota habuerint ad CB,L I,ecandem ra-
tionem,ctiam A C,F L, ( hoceft tota fimi=
libus partibus mul&ata ) pergentad C B,
L I candem inter {¢ habere rationem , hoc

cftadhucerit ACad CB,vtF Lad L L.

PR O~
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PROPOSITIO XVIIL

I antecedens vnum (A C ) [it ad con-
equens vnum ( CB, ) Ut antecedens
altetum ( EL) ad confequensaltersm
(L 1;) etiam componendo erit(A L cum
B C) primum antecedens cum [uo con-

fequente, adidem confequens (C B,) vt |

(FL -cum LI} [ecundum antecedens

cum (o confequete,ad confequens(L1)

R urfum enim inftar axiomatis affumi po-
terit : {1 due quantitates A C, F.L, eandem
ad X & Z habeant rationem, etiam AG,
F L fimiliter , feu proportionalitcr aucte
pergent ad X & Z candem habere ratio-
nem - hoceft adhucerit A € fic aucta ad
X,vtF L ficau@aad Z. Id verd etk quod
pro ofitio aflerit. Nam ponitur A Cefle
ad C B,vt,F Ljad L I. Quate fiipfis' A G
FL, addanturC B, LI ; crunt AC, F L
proportionaliter, feu fimiliteraucke. Cum
igitur A C,F L eodem modo fe habeantad
C B,L Letiam cum fimiliter fuerint autt2
(hoc eft iple iam A B,F I) pergent ad cals
demC B,L I,codem modo fe habere; hod

eftadhuc AB eritad C B,ve F Tad L L.

Corol-
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Corollarium 1.
Iantecedens vnum (A B)fuerit ad confe= pig.14.
quens (CB,)vtantecedensalterum (FI) |
ad confequensalterum (L I, ) ctiam ante-
cedens primum(AB)eritad(A C,)exceflum
fuum fupra confequens, vt antecedens altes
rum (F I) eft ad(F L) exceflum fuum fupra
confequens alterum(L 1.) :
Cumenim A B ficad CB,vtFIad L1, aPer17.1¢;
erit diuvidendo 4 A C ad C B, vt F L ad bPer.fchol.
LI:&invertendobBCad C A, velL ad? 145
Lllr"L: SQ componendo ¢ B A ad C A,vt IF€ EG 18 L 3%
ac !

Hec argumentatio vocatur conticrfio vationsss
Corollarinm 2.

I ACeftad AB, vt FLad FI, erit Figetz.
Jquoque ACad CB,vtF LadLI; &
ABad CByvt FIad LI

Cum enim fitvt AC ad AB,fic F L ad
ad F I, eritinuertendo B A ad C A, vt- I F
ad LF: & diuid. ZBCad C A , vt I L ad dTer17.4:5
LF: & rutfum inuertendo A C ad C B, vt

FLadEI: &compon.e ABad C B, vt cPér18.(s.
E Ead L 1;

PROPOSITIO XIX.
Q12 tottim (A B) eft ad totum ( F Iy) Figasi
ita ablatum(C B)fit ad ablasum (L1,)
K ctiam
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etiam vt totum cft adtotum , itayell-
quum (A C)erit ad reliquum (F L.)

Omnino clarum eft per {e.Poteft tamer

ex precedentibus fic oftendi : quoniam
ABecftad F I, vt CB ad LI, erit permu=
aPer16ds. tandoa A B ad CB,vtF Iad L LErgo pet
conuerfionem rationisAB eftad A C , vt
b Percorol, 5 FI ad F L. Ergo permutando ¢ vt AB

1 pucm'.. ad FLita AC ad F L.
cPer16.ly.

PROPOSITIONES XX.XXk

IN noflra methodo [unt [uperflus.
PROPOSITIO XXIL
1fueriz Aad B, vt 0ad 2; & Bad |

Figa3.
C,v? Q 4d R, & fic deinceps et ex
equo vt A primaad C Vitimam , 3ta 0

prima ad vltimam R.

Ponantur C,R effe miriores quam B, Q:

eadem foret oftenfio , {i maiores poneren<

a Perbyp. tur.Quoniam 4 B eft ad C,vt Qad R;erunt
b Per defin. C,R totorum B, (, 5partes fimiles. Cum

7dh5. igitur A,& OadB & Q, candem habeant -

fationem, habebunt quoquie ad C &R,qu®

funtipforum,B,& Q,pattes ﬁn_lilcs,can_dcm
pationem. Inftar enim axiomatis cft, fi duz

duantitates ad alias duas candem inter {c
2 habuerint

- Liber Quintus. Pars 1. i47
hab_ucrmt rationem , etiam ad partes earund
ﬁmxi_cs,c_gndc:q inter fe habere rarionem.

- Si plurcs Rierint virimque quantitates
quam tres,codem ratiocinio procedatur ad
J;chquas.

PROPOSITIO XXIIL

S ! fuerit vt A primaad B Jecundam, Fig. 14
144 O prima 2d 9 fecundam - ¢rve
B[ecunda 4d © testians,ita tersi '
| 444 C rertiam,ita tertian que-
pram Rad primam O ; eritex &quo vt
Aprinia ed C tettiam 5 ita R teviiand
2 fecundam,

: V-F B eft a.d C P Ita o potcﬂ Q}ﬁ“c ad 0 Per axi
aliam quampiam S. Iam quiavt B ad C, ante1.l.§;
ficp Reftad O, & vt Bad C ¢ fic Q_C_ﬂf p Perbyp.
ad, S; eritR ad O,ﬂ vt Q_‘,d ST ritur pers q Per conflva
mutandob R eftad Q.ve O'ad S Deinde; brertsri:
e &(I : ! ‘ ¢; eri6.i.fo
S S S AC QovtfAad B.& Queft ad S, £ Per hyp.
ivtBad C 5 X Zquo erit Oad Svee Ach i Per conftr,
ad C. Sed iam oftendi R eflead Q. vt O ST

eftadS. Ergoctiim 4R cad @ vt A dPer1x, Lg;
. IIB

ad'C.
o \ 3 i O TR I
Vocatur a Geometris hic vatio perturbata,

PROPOSITIC XXIV.

SI fuevit vt 4 ad B.ita € ad F 5 UL Figafs

=3 qd‘B » ita qu}?: erit vt A cum
14d Byita C cthm I 44 F,

K 2 Ques




a Per [chol.
pr6.Lg.

b Per byp.
cPera22.ly.
dPer18.ly.
c Perbyp.

I-‘:'g.:i..f.;.'

F’lgo !‘t

aPerig.ly.
b Per byp.
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Quoniam I per hyp.eft adB, vtLadF,
erit quoque # inuertendoB ad Lvt F ad L.
Cumigitur A firad B, vt C ad F,&Bad

I, vt Fad L ;ex @quo erité vt A ad,I, fic !
C ad L.Igitur d componcndo vt AT eft

ad,IficC Left ad L : I veroeftadB, e vt
L ad F. Rurfum igiturfex ®quo Al clt
adB,vt CLadF. '

PROPOSITIO XXV.

S[ quatnor magnitudines ( A B,CF,

I, L ) fuerint proportionales, maxi-
ma(AB) ¢ minima (L) duabus reli-
qurs (C F,1) maiores erunt.

SitABad CF,vtIad L. Ex maximi
AB fumatur A QequalisT; & ex CF fu-
matur C R par minim L. Erit igitur AB
totaad totam CF, vtablata A Qad ablae
tam C R.Ergoreliqua QB cft ad reliquam
aR F,vt tota A Bad totam CF. SedAB
maior beftquam C F. Ergo & QB ma
jor quam R F. Jam vero quia A Q. ipftL
& C R ipfi L,zqualesfunt,ctiam A Q cum
L,ipft I cum C R zqualescrunt. Quare f1
ad A Q cum L,addatur maius QB,& adl
cum C R addaturminus R'F ; erit totum
A Q B cumn L, maius toto, I, cum CRF:
Quod eratdemonftrandum.

Qns
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Que fequuntur non funt propofitiones Enclidss,

fed ex Pappo Alexandrino » alifa, defumpt# ob fre=
quentem earm vfum Eucideis [idbinngs [olent «

PROPOSITIO XXVI
S[P""’m'(w)ddﬁmﬁa’am (.B) i Fig.17.

vem rationem habeat 5 quam rertis
(C) ad quartam (F; ) habebit inuerten-
do (B) fectuuda ad( A)primamymirorem
yationein , quam (F) quarta ad (C) tcr-
liam. R

Quoniam ponitur A habere ad B maio-
gem rationem , quam C ad F. Igitur Aad
0 aliquam B X ( qu 4 maior erit quam B ) o Per axi.
candem habebit rationem, quam C ad F. 4n#¢1 bs-
Inuertendo igitur eritB Xad A,vtF ad C, a Beraoda:
ac proindeé Bad Ain minoti ratione erit, b Fer 8.7 5.

quam F ad C.
PROPOSITIO XX_VII.

SI A habet ad B maiorem rationem gy .
quam C ad F, etiam permutando A

ad C maiorem rationcm habebit,qnam
Bad F.

~ Quoniam ratio A ad B ponitur maior ra-
tionc Cad F, erite ratio A ad aliam B X o Pep axio.
(quz neceflario maior eft quam 4 B)zequa-ane.rls.

K3

lisa Per10.l5.
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bPer16.Ls. listationt Cad F. Iam igitur & permutans
doAeritad C,vt BX ad F. Sed B X ad
¢ Per8.1Ls. F eft in maiori ratione, ¢ quamBad F. Er-

go ctiam A eft ad C in maiori, qui Bad F, !

Idem [imiliter demonfirabitur de proportione
minoriy '

PROPOSITIO XXVIIL

SI A B ad B C maiorem ratignem ha-
bet,\quam FIad IL 5 ctiam compo-

nendo A C, ad B C maiorew rationems |

babet, quamn F L ad1 L.
* Quoniam ponitur AB ad B C efle in

maioti ratione , quam FI ad TL. Erpa |

o Per 2xi0. o alia O B (qua neceffario erit minor,s qisa
anserli AB)eftad B'C,yt FIad I L Ergo b com:
1;-f-f- poncndo O Ceftad BC,ye F L 4d I L.Er-
b per18.05. 20 A C eftad B C ip ¢ maiori, quam F L
cper8. ls.adl L.
Idem_fimiliter demonflrabitur de proportions
wminorts \

PROPOSITIO XXIX.

¥Figa8. Si_’ A C ad B C maiorem rationeni

' baéef,guam FLadIL ; etiam dini-
dendo A Bad B C maiorem babet v4-
tionem, quam FIadI L.

Qui

Liber Quintus, Pays I ISt
Quiy ponitur A C ad B C maiorem ha«
bererationem’, quam F L ad TT.; Ergo
ealia O C (qua neceflario minor erit; squa o Per axio,
AC ) eritad BC , vt FL ad IL.anterls.
Iam igitur erit diuidendo ¢ OBad B C, vt Zﬁ:::": fo
Flad IL.ErgoABeftadB Cin ¢ maio- 5, 37':;“
ri;,quam F Tad I L. _
Idem fismiliter demonfirabitur de propartione
minori.

PROPOSITIO XX X.

27 AC ad B C maiorem rarionem ha- Figis.
"D bet, quam E Ly ad 1L 5 connertendo
habebit AC ad «AB minarenquam
FL ad F,

Quoniam A C eftad B Cinmajori,quan
F Lad I L,eritdiuidendoa A B ad B C in ;p,,, 7
maiori,quam F I ad IL, Ergo inucttendo bpera,
5C B ad B A, cft in minor,quam L Jad/s.
L'F, Ergo componendo ¢ C A eft ad BA C:‘:’""*
In minori,quam L F ad IF. Fasdh

PROPOSITIQ XXXIL.

SI A B ad C maiorem rationem ba- pigas.
bent s quam FadT; ¢ C ad L @ ma-
iorem rationewns habeat, quamI 4d S,
¢ [fic de;’mef: s etiam prima A B ad
: K 4 ylti-
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Vitimam L Q maiorem rationem. hs- |

bebit,quam prima F ad vitimam S.

& Per axio, . Quoniam A Beftad C in maiori,quam
- omry £ ; Ergo alia o quepiam OB ( qua :
**J* neceflario minor 4 erit quam A B)eft ad C,

vtFadl. EtquiaCeftad L Q in maioti |

adl';

quam I ad § ;! Ergo C ad aliam quampiam

L R (queecrit neceflariomaior quam L Q) |

cPerazlg eft ve Iad S. Igitur ex 2quo ¢ O B eftad
LR vtFadS. Ergo OB eft ad LQin

d Per8.ls. maiori quam 4 F ad S. Ergo AB cftad |

e Per sand. L Q ¢in multo maiori,quam F ad S.
PROPOSITIO XXXIL

Fig.19.
bet,quamTad S 5 & Cad L Q ma:

dorem; quam F ad I; etiam ex aguo ha- '
bebit matorem rationem AB adl 9 |

oAy

guam F ad s.

Demonftratio eadem que przcedentis |

|
b.

{ed pro 22.citetur 23.
PROPOSITIO XXXIIL

SI tota (A B) ad totam (F I) maioren
D ationem habuerit,quam ablata(C B)
ad ablatams ( L 1) tota ad totam ming-

1 AB ad C maioren rationem ha- |

I
|
|

yem yationewm babebit , quam. religns |

(4 C)adreliguam (F L.)
Quia
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QuiaABeftad FIin maioti,quam CB ‘
ad LT ;Yerit 4 permutando ctiam A B ad aPer2y.ty.
C B inmaiori, quam F Tad L L,Ergocon-
uectendo ¢ AB eft ad A C in minoti,quam bPer3o0.l 50
FIad F L, Ergo etiam permutando ¢ A B ¢ Patetex
eft ad F Lin minori,quam A € ad FL. 27:l5e

PROPOSITIO XXXIV.

Sfmtz'o;zc; (A4dC, & Ead0) [unt Figro.
equaltum rationum (4 4d B ¢4 E 44

F) duplicate, ant triplicate ¢ fic dein-

ceps, aquales [untetiam ipfe.

Quia ratio A ad C duplicata cft rationis
Aad B, eritavtAad B , ficBad C. Ob 2 Per defins
eandem caufam erit vt E ad F , fic F ad O. 10.Ls.
Cumergo fit vt A ad B,fic per hyp.Ead F;
& vt Bad C, fic F ad O(nam vtBad C.fic
AadB, hoceft EadF, hoccft Fad O)

igitur cx 2quo erit, vt A ad C,fic Ead O. !;Psr 13
5
PROPOQOSITIO XXXV.

. Ationes equales A 4d C ¢ Ea4d 05 Figaro,
N fint duplicare, ant triplicate, & fic
deinceps, rationum A ad B ¢~ E ad F;
et1am ha equales erunt.

Si'ncgas,ﬁt vt A ad B, fic E ad aliam Z

inequalem iPﬁ F, &fiatvtEad Z; fic %
a
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| ad X Quoniam igitur rationum ®qualium
¢ Perdefin. Aad B& EadZ duplicatz ¢ funt rationes
1045 | RAdCLSE ad X, etiam ratio E ad X -
d Per prac. qualisetit 4 rationi Aad C ; hoc cft per
€ Pery.ls. hyp.rationi E ad O. Ergo tequantur O'&
X. Ergo patet etiam medias F & Z wquas
lesefle Exgo A et ad B, vt Ead F feu Z,
Quod erar demonftrandum.

y Ex contradictorio afertionis diveck illata eft af=
crtia.

PARS SECVND A.

Euclidea per multiplices definitio aqug-
bium rationum, demonflratuy, e¢xhi-
betyrg, ac demonfiratur alind magis
smmediatum. , & facilins indicium
aqualitatis rationum.

 IRoportionum elementis methodo ( nifi fallor )
commodiori explicatss , veliquum ¢ff , vr quod
[fecundo loco [upra promifivam, prestare aggres
diar. Hoc igitur loco ( quod a nullo hactenus fa=
Stum eft) demonStralius . nibil affumendo , nife
quod per (e lumine naturali [it manifefrum , duss
rationes igter (¢ equales effe 5 quando anteceden=
sium qualibet aque mltiplices , gonfequentin
eque multiplicihus | fermper fuint vel pariter maio-
7es, vel pariter minores, vel pariter equales. Cii
W5 quidenn 1gotiy cum [atis ardua , arque prali}a
i

Liber Quintus. Pars ¥1,

1;5_"

fit demonfRratio, vt 1am reipfa cognofcemus, f.m'lé

apparebit prepostere egiffe Enclidem,qui equalita=
tis rationunm primum , ¢ fundanentale indicium
fumi wolyit ex hac wmultsplicuns indemonfbrath

bactenus proprictate, cuins tam reingta & obfou-
rafit cum vationm xqualitate connexio.

Lemmag 1,

W[t Aad B, vt Cad F 5 & [int antegedentiutts giq a1]
D A,C, quilibet eque multiplices 1, Q . nimirym ;
vel dupls, vel triple & fic deinceps. Sintitem cone
fequentiuin B, F qusliber eque multiplices L,R.
Erit quoquevt I ad L.fic Q_ad R.
Quoniam enim A¢ft ad B, vt Cad T, etiam I
dupliipfius Aerir ad B, vt Q dupla ipfius C eft ad
F: &, Ltypla Aeritad B, vt Q tripla C,ad F.
Et fic ininfinitum. Quod quidem eque eft per fe
darum ac quodlibet axioma. Quoniam igitur I eft
ad B, vt Q ad Fyerit quoque 1 ad L duplan ipfins
Byt Q ad R duplam ipfius F; & vt 1 ad L tri-
plam ipfius B, ita Q ad R triplam ¥ : Et fic in infi=
witum, quod rurfus tam clavumeft, quam axioma
Guodounque, Liquet ergo propofitum,

Lemma 2.

I quantitates A, B hahéant communem menfu= Fig.1a.
vam Cs ent Atoties umpta, quotieseft Cin
B, equalis quantitati B taties ﬁmspm > quoties C
eft iy A. sy
P oni=




aPer axio,
ante,1.1.5.
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Poratur C contineri in B quater, & in A [exies
ac proinde B effe 4.C, & A efie 6.C. Tnitur 6.(;'
( f’m" eft A)ductain 4.C(hac eff toties ﬁn?:p‘m qtioe
t:_cquﬂEn B)efficiunt 24.C. Similiter 4.C (hoc
est B)du@ain 6. C (hoc eft toties (umpta quoties
C of EJZ'AJ(’[F{'J"MH( etid 2.4.C.Ergo A toties (uin-
pta quoties C in Byaquatur B toties [umpte quo-
tiesC i A,

Theoremar,

SI vatio A B ad FImaior (it vatione

* L ad Rtales [umi pofunt anteceden-
tiwm (4 B ¢ L) aque multiplices,tales
stem aque multiplices confequentinm
(FI,&R, ) vt multipld antecedents
A B rationis maiorts excedente milti-
plam confequentis (F 1) multiplex ante-
cedentis L, rationis minoyis non exce

r - . . -
~dat multiplicem [us confequentis(R.)

Sit ratio A B adF1 maior vationeLad R ;¢
f_I:fr AB, ¢y Lmaiores yationuii termini Quontai
igitur AB ad F 1 mnaiorem habet rationem quam
L ad R ; alia quedam quantitas Z 2 habebit ad
F 1 eandern vationem,quam L ad R. Quiaiant igi-
tur ratio Z ad F1 4qualis est rationi L ad R, poni-
turg,rativ AB ad F 1 maior vatione L ad R, et
quoque ratio AB ad F1 maior ratione Z 44 F 1

at

* AB mmaiora, quam6FO ¢ 6 O I hoc ¢f quan
: 6
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#c proinde A B maior eft quam Z - qus oFINiA per
[ funt manifefta-Tgitur ex 4 B fumi poretit AC
par Z; eritq, etiam ACud FI, vr L ad R. Au=
feratur vefiduum B C ex A C qimties poreft , puta
ters tum feca A C i tot equales partes exem: g¥s
in 6, donec carutn vna pofsit af ervi [sphus ex F 1,
quam B Cex AC, pita quiter » & refiduum efto
O 1, quod erit miinus Una particula. Hoc quogue
fers pofeper fecft mani eflum 5 & patetexp.te
1.10. e  proportionibus nom dependet Partictla~
v veroillarum quantitas efto Q.

Quoniam igitur Q-¢ft smenfura communis quan=
titatum A C,F O,ergo A C toties fumpta, quoties
0 eft in F O, nempequater ; aquatyr F O toties
fiumpts,quoties Q e5t in AC, nempe [exics. Deinde
quiarefiduum O L eff minus vn 4 particuld, hoo eft
qguam Q. erit O 1 toties accepta 5 quoties Qftin
A C, nempe fexies, adbuc minor quam A C. Vite=
vius quia BC minus fepe anferri poteft ex A C
quam Q_exF 1 (pofitum quippe fuit BCex AC
auferri tantum pofie ter 5 0_vers quater exF1;)
Manifeftum ¢St B C toties fumptint » quoties Q:in
FI,nempe qrmrcr,m.»zius fore quam A C,a¢ pra.‘rnde
sntilto maius effe quam O 1 [umptum fexies , quod
oftendi fipra efle minns quam A C. Atqut oftenfutis
ot 4 C fumptum quaters¢> FO [umptum [exies
effe £qualia Quare fi AC [umpto qater addarvr

B Cquater 5 ¢ ad FO [exies umptum addatsy
O1 fexies , erunt 4 AC &4 BC, hot et 4
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8 FI. Quia vero 4 AC equalia erant 6 RO
erunt 4 ACminora 6 F1. Sed vt AC ad F.
ita poncbatur fupra L effe ad R-Ergo per lems.1. er:
am 4 L minora funt quam 6 R, Acceptes funt
Ritur antecedentium A B, &> I equd multiplices,
nempe quadruple  item equd mulriﬂices wnﬁ:
quenttum F1 & R,uempe fecuple, ¢ tamen oftenr.
fwm off multiplam antecedenris 4 B(nempe 4. 4 Bj
Juperare multiplicem cofequentis FI{nempe 6 FI:)
multiplicenn vero antecedentis 1. ( nempe 4 L) non

excedere inultiplice confequientss R (nempe 6 R.)
Quod erat demonfirandum.

Theorema ».

I antecedentium(A,C) qualibet zeqmt‘

multiplices qu’z’éq/f;’ée: confequen-
tiums (B, F) aque muttiplicibus,fint vel
fomul maiores,vel fimulminores, velfi-
mul equales;ratio (4ad B) ratioui (O
ad F) equalis erit.

Sinegas.fit ratio Aad B maicr r4tione @adF.
Ergo per theor. pruced. poterunt antecedentinm A,
C fumi tales aque multiplices; item tales confe-
quentim B,F eque niultiplices , vt multipld antes
cedentis A excedente multiplam. confequentis B,

anultipla antecedentss C non excedat multiplam

confequientis Fsquodeft abfurdum;qiia enertit hys
pothefim.Ergo Ges
In
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1n bac demonftratione, vti & in [equentibus ez
falum propofitiones ex quinto libro adhibentur,que
per [e aqute funt maifefle,arqueipfs axiomaras

Theorema 3.

Ifumi poffint antecedentinm (0, R e

tales eque multiplicesyitemy, tales 2=
que multiplices cafequentium(Q.S,) vt
multipla antecedentss Vnivs (0) fupe-
rante minltiplam confequentss ( 2 )
multipla antecedentis alterius (R) non
excedat multiplam [ui confequentss (S3)
eritvatio | 0 ad Q) cuins antecedentis
multiplex [uperat multiplicem confe-
quentis,mator ratione altera (R ad S.)

Ratianes illas inequales effe fic offendo.  Sieffent
equales,qiuscunque antecedentium aque. multipli=
ces(vt patet 4 fortiori ex lemmate primo) quibuf=
cunque $que multiplicibus confequentium vel fi-
inul maioresefent, vel fimul minores squod eft ab=
furdum , quia etertit hypothefim.

Quod autem tatio O ad Q maior [it,cuins antes
cedentis multiplex (Uperat.fic oftendo.Sinegas fie
yatio R ad S maior vationé O ad Q.Ergo per theors
X.tales accipi poffunt antecedentinm R & O £q1e
multiplices , talefq, item aque tultiplices confes
quentiuin§ ¢r Q@ vt multipla. antocedentis R ras

tionis
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vionis maioris excedente multiplam confequéntis S,
multiple antecedentis O non_excedat multiplam
confequentis Q : quod eft abfurdum 5 cum eunertas

iypazbeﬁm. _ -

Theorema 4.

CV m proportia irrationalis eff, nila

multiplex antecedents vlli confe- |
quentis multiplici aqualts effe poteft. |

Quare s cum per multiplices inquirstur
proportionum irrationalium aqualitas,
olummodo miultiplicium fimultancms

exceffus, defectufg, (pectari debent.

Sit proportio irrationalis A ad B. Si A aliquo
ties fumptapofies fieri equalis B aliquoties {umpts,
ac proinde eandem  amby efficere quanttaten Z:
[fingule A& B effent eidem Z commenfurabiles,
proinde &' commenfurabiles inter [z 5 contrahy-
pothefim. :

" Quia tamen [ecundsim theovema tam ad ratio-
frales proportiones pertinet 5 quam ad iryationdlés

fimultaneo exceffii & defeétui,aqualitatem fiml=

taneam addidimms cim Endide.
Demonftratis hun in modum , que b
Euclide def.s.& 6. ponuntur, iam omncs

eins quinti & fexti libri demonttrationts
fubfiftunt : patetdue multiplicium illum ex

seflum defe@umdue fimultaneum, mfﬁll-
. - g I
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bile indicitim effe.@qualitatis fationtiminot
quidem per {c immediate, fed demonftras
tione, quiain ihodo dedimus, prius rit intel=
le@a: _

Verum qtifa indicium per muldiplices,
quantumuiis iam fecurim ,_nihilominus res
motum eft & implexum , hic aliud clariffi«
muim & proximum, quiod promifi fupra,
demonttrabos

Thevrema s

g_i“rwqﬁ quentes(C F.N_ Q) & confe- Figad.,

qucntinm tj’y.e!zﬁet._-d:'__qﬂat;f Jfomiles
(pura ¢ decima ¢ centefima & mille-

Jime s € itadeinceps fine teymino) in

antecedentibus (A B, G M)aquals fem-
per numero Congineantur, rationes(A B
4d € Fs&0 G M ad N Q) aqales erunt:

Nota equali numeto contineri dictiutur, cum,fi
alferantur giioties poffisit , wqualisieft vivimque
mumerns ablatarum:

Démonfl. St negasserit ratioalterutha 5 putd

A Byad C Fymaor vatione'G Mad N Q. Guoniam
igitur A B ponitur ad C F maidrent habere ratio=
nem quati G M ad N Q manifeStuin oft aliquans
(puta AD ) ritinorein quani A B, equlein habere
vationemt ad C Fyqiiam G M ad N Q. Manifeftum
fiislscer éftsaliqudm ipfiss C F aliquotam (ex: gr:

L VAt
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wnam trigefimam) effe minovem differentia D B,
Sit CE wna trigefima ipfius C F, & auferatur ex
A B quoties poteft exemp.gr.millies, totume, abla-
tum fit A O.Quoniam igitur A O eft 10c0 CE,
& CFefi30CE , erit AO ad CFvt1C00
ad 30.

Sumatur iantex N Q aliquota N P  fimilis al=
teri C E, nenipe etiam vna trigefima. Quoniain
exhyp. C E, N P equali numero in' AB,G M con-
tinentur,¢» C Eablataex ABquoties potuit , ab=
lata fuit milliessetiam N Pex G M anferri poterit
millies. Quia ergo torum ablatum G K ¢ft 1000
NE,¢& NQeit 30 NP,erit G Kad N Qvt 1000
ad 30,hoc eft vt A0 adC F. Quia yero C E ab-
lataex A B quoties potuit , reliquit O B, erit O B
aninus quam C E. Sed C E, nempe vna trigefima
CF , ¢ftmtinor pofitaquamD B. Ergo O B of
multo winoy quam D B. Ergo AO eft maior
quam A D. Ergo A O ad C F matorem rationeit
habet quam AD ad C F.. Sed ponebatur effe AD
ad CEvt G M ad NQ. Ergod O ad C F maio-
zem rationem babet, quam G M ad N-Q = hov ¢f
muley maiorem quam G K ad NQ. Quod
oft abfurdum , quia oftendi fupra A0 effe 4l
CFyt GKad N Q. Non pofunt igitur rationes
date ABadCF ¢ GMad NQ ¢ffe inequaless
ABquales igitur (i Quad erat domonftrandum.

Theoves
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Theorema §.

SI ant canﬁqumta {C E, .2 )ant Figaf.

confequentinm aliqua fimiles aligtios
te (ex: gredecima) inequali numero
in antecedentibus (A B, GM) conti-
neanturyrationes (A BadC F; &0 G M
ad N Q) innquales erunt , ¢rerit ila
maior , cuins confequentis aliguota fie-
priss continettr,

Contineatur C Edecima vnaipfins C Foin A B
nillies,Cr fit: 40 1000 C E; tum vero reficuun
OB erit minus quamvna CE. Deinde N F vna
decimaN Q. contineatur in G M tantum norgen<
ties nonagies (epties & fit GK , 997 NPj patet
refidpum K M. fore minusvna N P, ac proinde
1000 N P fore maiores quam G M. Sit ergo
G R, 1000 N P. Quoniath igitur A.O ¢ft 1000
€ E, ¢ GR,1ccoNP; CF wero,10CE, ¢
N Q, 10 NP; ent AOad CF ot GR ad JL\Q_‘
Ergo AB et ad C Finmaioti rationc, quamn G R
ad N Qs ac proinde in multo taiori. 5 quam G M
ad N Q. Quoderat demonfbrandum.

Habemus iam igitur indubitatum, facilli-
mumdue indicium , ex quo fationes &qua~
les, inzqualefque certo liceat difcernere.Et
poffemus ex iﬁo, omrics, que quidem axio-
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mata o fint, 1.§, propofitioncs, quaspet
multiplices Euclides demonftrat,multd ex<
peditius demonttrare , nifi magis ex viu dif
centium putaremus , illas e methodo, qua
in prima parte vfi fam {umus,proponeze.

TERTIA PARS,

" De proportionunm denominatoribusy
algorythmo,compofitionc.

I‘
Prapart’iomf.r Diwifro.

Rima dinifio off in rationalem & ivrationas

lem,vt dicttinn def. 4. vtraque diniditur in 14
fionems equalitatis ¢ inequalitatis.Ratio iniqia-
Litatis diidituy in yationens maioris inequalitatis,
que habet antecedens manss conequente;C in ras
tionem minorisinequalitatis e fiabesan tecedens
aminis confequente. .

Rationalis proportio inefhkitatis maioris ditie
ditur in quinque fbecies,qus [iritsmultiplex sfuper=
particularis, [uperpartiens , miltiplex fuperparti-
énlaris,mulriplex; (Aperpartiens.

Riitie multiplex eft quindo thaior Minorem alis
qories continet, vt bis, ter, quater . divitnrg,
atio duplastriplasquadroipliss

Ratio
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Ratio ﬁtPt‘rpd?rfﬂ‘dﬂm effsquando maier Minoe
gem continet feme!, & unam eiys partem aliquo-
tam : vtratiogad 2 5 vel6 ad 4 que dicitur
[efquialtera , quia maior wminovem continet [eme
O cins dimidinm : vatio4 ad 3, [ine 16 ad 12,
que dicstur [fefquitertiayquita maior 1RO COTi=
tinet (emel, & tertiam ciys partenn, & [ic deincepse

Ratio fupexpartiens eff , cun maior tinorens
continet [emel , ¢ pltires eists aliquotas, non confi=
cientes vnan aliquotaruy Talis eft ratio 8 ad 5
el 14 ad 10,quia 8 continet § Jemel , & infuper
3, hog eft ties quintas eiufdem numeri §,qus tamen

[imasdd [uinpt 2 non conficiunt vnam aliquotam ip=
Jous . Stmiliter 14 continet 10 femel & bis 2,
hoc eft duas quintas nitipers 10, qu.e tamen fimul
(impte (nempe 4. ) nan conficinnt vnam aliquo=
tam ipfius 1 0. Addityr porra, non conficientes
vnam aliquotam , quia liasefiet vatio fuper~
parrim_lam'.

Ratio multiplex fuperparticularis eft, cum ma=
ior mingrem aliquaties continet, & in fuper viail
eins aliquotam,vt vatio § ad 2,10 ad 4 &¢.

Ratioultiplex: fuperpartiens off , “cym malor
sisinorem aliquoties continet, & adhuc plures eises
aliquotas non conficient es ijats 41_!'%0#47?1,?1‘ Tde

tio § ad 3,164d6 &,

£ 1




66 Elementorum Geomietris
L) 5

De “Denominatore Propar«
tionis mtéom[z&._

Enominator proportions rationalis et qui

A diftinéte & clare exprimit habitudinen v-
#ius numeri ad alterum ;. [iwe quiita e habet ad
ymitaten, vt maior ad minoreim,ac proinde oStens
dit , quoties maioy minovem contineat, ¢ quoncs
minor contineatuir 4 maiore. Rationis 277 ad 9 dé=
nominator eff 3,quia 3 ita eft ad vnitarem, vt
274d 9, ac proinde ostendit quoties confequens i
antecedente continetur, nempe ter.

Cuinfcumque rationis denominator innenitur,
[imaior terminys dinzdattir per mingrems 5 nam
quotiens diuifionis erit denominator.Ratio ¢[t, quia
quatiensita cst ad vnitatem, vt digidendus addis
giforem;hoc eft.vt maior ad minovem.

Exempl.detur vatio 6o ad 6 .Dinide 60 perb;
guotiens 10 ¢ft denominator, Detor rtir[um yatio
6o ad16. dmifo 60 per 16 fir quatiens 3} hit
efl denominator.

I
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JIIL

De Denominatoribus Proportia-
num wrationalium.

Vi vationes irrationales fuerint reduéte ad
rationes commune confequens habentes, com-
snnis confequentis antecedentia , erunt vationtns
denominatores, ¢ cominung Confequens miunHs ag
locum explet vnatatis. :
Propertiouis illius irrationaliss[i fola fits exhi=
bert poteft denaminator.At fi dus fuering, vel plu=
ves proportiones irrationales ., alio quodam fenfte
earim denominatores poterunt exhiberis quinimi=
yuin oftendant,quomodo vna ratio ad alteram fe
habeat.1d quod egregic obferuanit P. Gregorius pt
S.Vincentio,operis [ui Geometrici | ih.8. def.2. Qui
vir. cum praclarifiizmis, & prope imnumeris inuents
Geotnetriam auxit; tuin inprimis libro 8. eiufdem
operis de proportionitatibasita (ripfit,vt nonant
de proportionalitatibus (iientiam condidifle cenfers

meritodebeat. Dats [int vationss ivrationales A, Figa7.

ad B,¢» C,ad D,quse resocenty ad rationes F H

G H,habentes commune confequens; H, fic vt ratio
F ad H [it par vationi Aad B, ¢ ratioC ad D pay
rationi G ad Hj commune confequens H munys ex=
plebit vnitatis, & antecedentia F, G erunt deno=
minatores rationym F ad H ¢» G ad H (hoo eft ra=
tionwin Aad B, ¢ C ad D, ) quia oftendunt quo-

L4 oo
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wodo vnavatio [efe habeat ad altevam, ficnt: enim
Feft adG,itaratio F Heft ad rathanem G H, hag
eft ratio A B adrationem C D,

IV.
Axiomata.

A X.t. Rationes (Fad H,¢» G da'H)wmmﬂ-
ne habentes confequens (H)eam inter (¢ pro-
portionem habent, quam antecedentia(F,G.) et
prop.2.P.Gregory a S.Vincl.8 .quadr.

Hoc efbvatio G , ad H , tanto maior eft ratione
Fad Hyquanto G wuor off quam F.

" Ax.2. Rationes (1ad'L ¢&'1ad M) commune
babentes antecedens , reciprocam inter fehabent
confequentium proportionem.eft propof.7 .P. Gregns
i 2 S.Vinclib.Squadr.

Hoc et ratiol ad Left ad vationem1 ad M, vt
reciproce et M wnﬁquem, ad car{ﬁqumf L : fiue
ratiol ad L tanto maior. off vatione ciuflem 1 ad
M, quantoL fuerit minor , quam M , ac proine
quanto M fuerit major quam I.

Ax.3. Rationes rationales eam inter [e vatio=
nen habent ,quut denomin 4tar.:'s Patet ex axiom.1 .

Denttir vatio 12 ad 3, & ratio 1§ ad G , qté-
v@indenominasores [Unt 4 d" 2y. Ex defin.? (=
nom.ratio 3224 3 eﬁ eadem cum ratione 4 al 1y
o ratip 15ad 6 [t eadgin ¢umratime 2y Al
Sed ratio 4 ad 1 eft ad rationem 23 ad 1, vt b 4
ost ad 25, Ergoetigmratio 12 ad 3 eft ad ratio-
new

e
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vigm 1§ ad 6, vt denomsinator 4 eft ad denominas

porem 2 3.

V.

Rationum rationalsum Adds- .
tia ¢o° Subtraltia.

Dditia perfuitur, :mr.ro;mm denomipato=

ves addantur. Ratio enim quam habet de-
nominatoruin [winma gd ynitatem 5 st ratinym
datarwin [umma qufita,

Dentay ratio 12.4d 3 & 15 ad 6,earum deno= Fig scs

gnimarores 4 ¢ 2% additi fibi matuofaciunt 6,,
‘Ratio 6} ad 1 eft par vationi x2 ad 3 & rationi
15 ad 6. Patet ex ax.3.¢ 3,

Subtraitio fit ablatione minoris denominatoris
a maiore,nam vatio refidui ad ynitatem , st ratio
qug remanet poft minorem rationem amaiori de
tractam. Patet ex axiom.1.cy 3,

Dentur vationes 12 ad 3,¢ ad 6. Harum
denominatores funt 4 ¢z 2%, Aufer minorem 23

a maiori 4 remanent ratio Jiad1, efteaque

remanet, vbi yvationem 1§ ad 6 feu 2% ad 1 des
traxeris ex yatione 12 ad 3.fen 4 ad 1. '

VI Rs
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V I'

Ratio num s rationalium
eAdditio ¢ Subtratho.
Ationes dats (A ad B¢ C ad D) reducantur

adrationes (Fad H& GadH ) habentes
commune confequens (H.) Antecedentia F & G:

fibi addita émr FG. RatioF Gad H eft fumma

vationum Fad H,¢» G ad H,* hoc eff vationtm
ad B¢y C ad D. Patet ex axin.1. Wit
Subtraétio perficitur-, fivationes date ad com-

snune confequens reducantuysac tum miius antes

cedens G auferatur a mgiori F; vatio enim vefidsi
ad H,eg e que vemanet poftquam rationem G al
H,feu C ad D (ubtraxeris 4 ratione F ad H; feu A
ad B. Patet ex X.axiont, :

VIIL

Rationum yationalium muliiplca-
| t10 €5 “Dunfio. '

DEnaminarares ratiopsme per inuicem miilti-
plicati dabunt denomivatorem rationis, qitt
ex: datarum vationum multiplicatione producitur.

Hoc ot ratio quam ad vnitatem haber niine-
yus éx denominatorum. multiplicatione producis,

Qé ea que fit ex rationum multiplicationg, Tattt
oy
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ex a%. 1 ¢ 3. Nam multiplicato rationtm £ft
wnins ad alveramm additiofepins repetita.Hauc ati=
tem perfici yepetita [epius antecedentium additio-
ne ( hoc est pryltipliatione ) pates ex 1air citatis
axin.1.00 3¢ . B
Sint date vationes 9 ad 3 & 20 ad 4 denai-
yinatores 3 & 5 malriplicati faciunt 15. Ratio
15 ad 1 effea;queex multiplicatione yarionym 9.
ad 3 (fen 34d 1) ¢ 20 44 4(feu §,adx) produ-
citur. -
Ditifig yationiim perficitur 5 fi denominator
smaioris dinidatuy per denorminatorem minovss. Na
vatio quotientis advnitatent , eft ea que habetuy
ex digifione rationis dats maioris per rationem mi=
novern.Patet ex 1 (5 3 axiomatc.Cum yationis per
vationem diuifio,fit (ubtractio vnins ab alrerd [~
pius repetita.

Fig.jze

VIIL

Multiplicatio rationtim irva-
tionalum.

DAr,c [int vationes Aad B, & C ad D,per ifl= gip g5

uicem multiplicande. Fiat vt A ad B,itaD
ad E. Ratio @ ad E cft ea, qug produsitur ex
anultiplicatione vationum A ad B¢ C ad D.

Hec operatio eft Gregory & SVincentio 5 1ib.8.
prop-7§- Sed eginnec ipfe, nec alins quifquatrs de=
monftrat.

; Hyne
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_ Hunc igitur in_modum demonftrabitur. Ratio
C ad E producitur ex multiplicatione yationuns
C ad D,& D ad E, vt patebit ex demonftratione
numeri 12,ab bis independente, Sed yationes C ad
D,¢7 D ad E per conft.funt rationes Cad D, & 4
ad B. Ergoratio Cad E ¢ft ea qus fit ex multiplis
catione rationum A gl B, ¢r Cad D, Q{ad evat
demonstran dum.

IX,
Diutfta vationum rrationalium.

Atafitvatio € ad Ediuidenda per rationen
AadB, Fiatvt A adByfic Cad D, Ratio
D ad E ¢ft quatiens. :

Nam ratio C ad D (hoc est per gonft, ratio 4
ad B) multiplicata per rationem D ad E product
rationem Cad E, vt patebit ex demonflratione
num.12, ab his independente. Ergo ratio D ab E
¢ff quotiens, qum multiplicata in disi[orem, qui off
patio A ad B,reftituat vationem C ad E,qus pro=
ponebatur dinidenda,

X.
De Compofitione rationuint,
eins Defintio.

Atig éx rationibus componi dicitur 5 ¢ Y=

& Nsionum quantitates (ho eft denaminatores)
; ! mter
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mter fe multiplicare aliquam effecerint #ationet.
£t definitio 54.6. Euclidis.

Denittir rationes quot cHImque qUATHIT desoini= Fig.34.

natores fint 2,3, 13. Multiplic denomiindtorem
> per 3 denoin. fit & denominator ratishis conppo=
fite exrationibus 5 quaruin denominatores (unt

“muliplicati: Hoc oft vatio 6 ad ¥ gft compafita

ex rationibus 6 ad 3, & 1% ad 4+ Quodfideno-
sminatorem 6 multiplices per denominatorein tei-
4 1 - ;i ', : e 0y 4 _,
tiuin 13, fit 74 denomnator vations compofite &%
tribus datis rationibus 5 quarumn dénominatores

funt 2,315

XL
Compofitio rationum non alind eff,
quam v ationum multiplcatio:€d |
FALI0 OMNIS €X z'yﬂem-mriomém
COmponitur,ex qUATUI multipli-
catione producith.

\_ A vt patet ex axiomatis 0. 4« &-ex nily o
ratio, que ex plurivm rationum multiplicas

tione producitny, ea eft 5 quam quantitas ex denos
miinatorum multiplicatione producta habet advni=
tatenn, fen confequens commupe. Atqui etian per
definEuclid.ratio, qus ex pluribus rationibus com<
ponitur,eaeft \quam qtantitas ex denominatortin

sltiplicatione produdta haber ad vnitarem [ei
confes
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confequens commune: Ergo ratioexfilem conipe-
nitur,ex quarins multiplicatione producitur.

Séholium.

V T nuimeri fequentis demonfRratio clarius pera
cipiatur', obferuandum oft multiplicari ac
dinidi magnizudines per intiicem , cum analogid
qiadam adnumeros. Quemadmoduin 1gitur mi=
smerus per numerum multiplicari dicitur 5 cun vt
et wnitas ad alterutram , ita veliquus fit ad alium
quempiam , qui productum dicitur;ita plane ma-
gnitudo per magnitudinem dicetur multiplicars,
cutn vt qu.epiam recta pro vairate affuiptafe hi-
bet ad alterutram datarum;ita véliqua fret ad alix
quam quartam, queprodutum vocabitur. Pai
modo qi;c’*’madmadmn nuymeys per numernii di=
widi dicitur 5 quando ve ynus eft ad alterum , i
yritas fit ad alium, qui quotiens nominatur ; it4
guogue magnitudo permagnitudinenm dicettir (1=

wiils, quando affumpta quantitate aliqua prd vni= |
tate, vt vna fe habet ad alterain , ita vnitasad

aliam, quz proinde dicetur quotiens.

Fiber Quintus. Pars 111.
X1P;
Sz ﬁzerﬁm quacunqgue ¢ gmmmg' 3
quantitates ; fey.mapuitudines,
feu numerif vatio prime ad vlti-
mham._componitur ex. vationsbus
wediarum. i

17§

N ntumerss denon[Tratym est a Theone, Extocios

& Vitellione. Qui in magnitudinibus dewonfira=
vets 1emo haitenws inuentus eft.. Vade Grezorins 4
S.Vincentio, magnus Geometra, libro 8.ad princi=
pitein {ecundtm , cenfet inter principia nsineran-
dum effesdonec alicui demonftratio occurrexit, qua
anter theoremata referri pofiit. :

Vunerfalem igitur huins vei demonfirationens
dare conabimur hunc i modum. '

Demonfiratur in magnitudinibus.

cunque A,B, C,D. Oftendendum ¢ft ratio-

uem A ad D componi ex vationibus A ad B ; Bad
C; C ad D.

Fiat vt B ad C, ita X ad B. Eruntq, rationes

A ad B: B ad Creducte ad vationes A ad B, X ad

B, habentes commune confequens B, a¢ proinde ra=

tionum denominatores funt A, X & confequens

commiune B3 miinns explet Onitatis,qus oft com= g Pes pg,

mune

At [int magnitudines quecunque ¢ quot- Figs3s.
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mune confequens re(peitu omniam demomunatorum
numericorum.

Itadue fi velimus magnitidines 4 , X per inui-
cem inultiplicare,oportebit b facere vt B unitas ef
ad X  ita Aad quartam Z , que erit productun |
smultiplications A per X, feu Xiper A ; plané ac f |
cupias inicem multiplicare pumeros R, S, fit vt !
vnitas ad vnum numerum S, ita alter R ad quars |
tum Vqui cff productum multiplicationss. i

Quoniam igithr quantitds Z eft productunt e !
sultzplicatione denowinatorim 4,X , ent ratiy |
¢ huins produdi 7 ad B vnitatem, fen communt ‘
confequens ,ex, qris producitnr ex multiplicatione
vationdm A 4d B; X ad B; provfus vt in vationnit |
nimericarum multaplicatione , niimero 7 oftendse
s enenivesin quafi denominatores inter f¢ i~
tiplicentur, ratio product ad vnitaten exdf, 4t
fit ex rationum myltiplicationes
" Atqui per conftriratio X ad B ¢5% yatio B 4G |
Ergoetiam ratio Z.4d B producitur ex ylti plica=
tione rationit Aad B;B ad C:Quia veroper confir.

vt Beft ad X,ita A St ad Z,etiom inuetfim Z al
Asvt X ad Bjhot oft per conftr. vt Bad C: Igitwr
permutando vt Z oft adByita A eft ad C: Sed iam §
oftenfum rationem Z ad. B produci ex mmilltiplics |
tiome vationum Aad B; Bad Ci Ergo etiam 14
A 4d Cproducituir ex multiplicatione yationim 4
ad B; (» B.ad C. Atqui nint.X1. oStenfurht eftraé |
siones componi ex djfdem. vationibiis 5 €x W !
wum multiplicatione producuniass - Ergo rdmij |

HY
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d C componstur ex rationibus A ad B, & B wd C.
Eodem modo demoniitrabitur vato A ad D

romponi ¢x rationibus A ad C, & CadD. Ers

o ratio A ad D componitur ek raiionious A 4d Bj

¢ BadC, & Cad Do Et fic deinceps in infini=

tum. Quod evat demonftiandmis

Deémenjtiatur in numeris.
Efiridé}?i prorfus demonftras P

A tionems valere in numers
am oftendam , vnde etians ves
ritas illiws,ac foliditas magss flaz
-ilieturs
Dati: [int tres nunici qii=
sumque exem'qr.8,4,3. Fiat vt -
4 o4 8,ita,1 ad 2,¢ vt 4 ad 3,fic 144 ) Ertink
sgitur rationes 8 ad 4 ¢r 2 ad 1, item. rationes 4
4d 3,8 1 ad § inter [exquales ; critg; ex «qto
a etiam ratio 8 ad 3 wqualis rationi 2. ad §.
 Fiat deindevt § ad1,ita v adf: ertintd;ra=
tiones 2 ad 1,¢ 1 ad } (hoc eff rationes§ ad 4
¢r4ad3 )reduie adduasrationes 2 ad 1 &
3 ad 1, habentes commune confequens vnitaten;
ac proinde 2 & § erunt B vationum 8 ail 4, & b Pater e
4 ad 3 denominatores. Multiplicentur iam pey hism-3-
inticem denominatores 2 & ¥, hoc eff fiat vt
Y ad §, ita2ad 8. Erunt § productum ex2
& § denominatoribus vationum 8 ad 4, & 4
ad 3 ; inter [e multiplivatiss Ergo ratio huins pro-
M dufti

B e N e
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- ducti’® ad veft eayc qus producitur ex multiplioss

“per const.vt 1eft ady s ita 2 eft ad § , erit etiam
inuerfim % ad2 vt ¥ ad 1. Sedrurfion per conft

tionerationum S ad 4, ¢ 4 ad 3:1am vero quia

4 funt ad 0t 1 ad 4o Ergo§ funt adz, vt 1
ad 3. Ergo permutando % funt ad 1vr2 ad,
Sed iam oftendi rationém § ad 1 effe eam qus pro=

ducitur ex multiplicatione rationum Bad4,& 4
ad 3. Ergoetiam ratio 2 ad}eft ea, queprodi- |

aituy ex multiplicatione rationum 8 ad 4 5 & 4

ad 3. Sed oftenfum eff fupra vationem 2 ad 3 pa-

yem effe vationi 8-ad 3. Ergo etiam vatio 8 ad 3
producitur ex multiplicatione rationum8 ad 4:¢ |
4 ad 3. Tgitur per num.X1.ratio, 8 ad3 exratioe !
nibus 8 ad 4 & 4ad 3 compofitaefte Quoderat |
demonfRrandums. -
8 Eodems modo demonftrabitur fi plu-

4 res dentur numeriquam tres rationem

3 8 ad 2§ componiex rationibus 8 ad tris

a5 (hociameft ex rationibus 3 ad 4, &4

73 ad3) & ex ratione 3 ad 25 : &7 rato-

nem 3 ad 73 componi ex vationibus 8

“ad 2§ (hoo iami eft ex rationidns 8 ad 454 4d3;

3ad25) Grratione 25 4d 7734 & ficin infii-

tum,

X11L
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XIIL

St dentur quotcunque rationes , eA sig 36,

4dB,C ad D,E ad F + Exhibebi-
tur ratio éx omnibus compofita.
SI fut vt A al B, ita quepiam G ad H; &
vt Cad D,ita H ad 1,00 vt E ad F, ita 1 ad

K : vatio enim G ad K erit compofita.ex tationis
bus G ad H.H ad 1,1 ad K, vt nuni .pt.eced devions

frrauimus,hac est per canflraex vationibus datis A ad

B,CadD,Ead F,

XI V-

Ratso ;zosz’ eﬂ -;eqm[z& rationi-

bus ex quibus componitur.

]Nrer duas quantitates G ,K 5 dlic quantitates pig gg,

interponanturs [iue ile [int continue proportio=
nales fiue non : ratio prime G ad yitima K non eft
Aqualis vationibus inteymedits G dd HyH ad 1,1 &l
K, licet ex iis fit compofitas Nam ex iis componi
idem eft, quod produci ex edrum multiplicatione
miatta, vt often(um oft num.X1. Cum igilrur ya<
t10 G ad K [it producta ex rationibws G ad H, H
4fi L,1 ad K inter fe multiplicatis, vt ex demonftras
tione num.12. patet,non poffint yationes G ad Hy
Had 1,1 ad K fisul fumpta x(ﬁzfﬁ efe rations :‘}{
2 /
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ad K, wifi cum per accidens rationn additio &' | NG AN Y /K AR L\
awultiplicatio eandemt effecerint vationem.Vt gitur o iy s B Lf_
ationibus dickis habeatur una equalis , eruntille ¢ f
[ibimutwo addendse,vt tradituy num.§, &6 : % |
qua additione proeniet ratio illis ommibus equalis;
qua fere fempers vt dixt,erit dister(a ab illa,qus ex
carsndem rationum compofitione, hoe eft multipls
gatione exfurgeta
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LIBER 'VI'.I

Fe AR Roportionuin doctrina libro quin=

A to vniser(im expofita, in fexto fie

S0 guris planis appligatur. Et [unt

SY 2 of que hoc libro traduntur aded

AN AN [citn negefaria, vt fineills arcang

Geometrig penstrare ;5 fructufy, fuanes Mathefeos

percipere nemo’pofiie. Ad propefitiones prope finn

gulas oporteret encomiym texere : tanta MmN
wtilitas eft. - :

DEFINITIONES,

1. Q Imiles figure funt,quae & fingulos an»
. Jgulosfingulis 2quales habent, & late-
ra, que wquahbus angulis cpponuntur, vel
?u:r: inter zquales angulos"cxi&unt,vel qu®
unt circa zqualesangulos ( Eodem ompia
recidunt)proportionalia,

vt m‘fmgu!a X, Z dicentur {imilia, ﬁan'gulm A g T

it aqualis angulo Fo angulus B,angulo L, & an= sab 4l 4,
gulus Cangulo 1 : arque infuper i A B fit ad F L,
VtBCud LI;¢»BCad-L1, vt CAad IF; &
C A ad IF,vt ABad F L;Comparando [emper 145
M3 tera

= e
e =
===
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tera equalibus angulis oppofita. Eodem mado alids
yum figurarum veclilmearum omnium [imilitudo
explicabityr.

2. Reciprocz figure funt , cumin vtras
que a;;tcccgcntcs & confequentesrationum
termini fuerint. '

Pt in' parallejogrammis X,Z,

fi AC [it ad CB,

pt FC  ad CL ;
antecedentia (unt A C ¢ EC, quornm invtris
que figyra vium est; & confequentia fint CB &
C L,quorsm fimiliser in quaque figura vium oft
parallclagramma proinde X,Z,reciproca dicunturs
Idem de aliss fignris intellige. o

3. Altitudo figure cft perpendicularis 3
vertice ad bafim dedu@a.Eft Euclidi 4.

Vt trianguli AB C dltitudo €St perpendicus
layis AQ, avertice cadens in bafim BC, vel intra
triangulum, vel extrain bafim pratractam. Bafis
autem ¢ vertex affumuntur ad libitum,

4o Similes arcus circylorym dicuntur,
qui eandem habent ad totas {uas circumfes
rentias rationem,

Ve fi ambo fipt fue circumferentia pars tertid,
vel quarta &6,

PROPOSITIQ PRIMA

™" Rianguls(4 BC,D E F) ¢ paralle-

A Jogramma (A0 PC,D L RF)que
ean-
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eandem habent altizudinem , fiue inter
eafdem exiftunt parallelas,eam inter [¢
proportionem habent, quam bafes (A Cs
D'E;)

Ab hoc theoremate dependet totus fex=
tus liber, 1tho quidquid vipiam de figuris
fiue planis, fiuc {olidis per proportiones de-
monftratum eft. Demonftrat illam Eucli-
des per muluplices , qua in primo {tatim
aditu huius libri tyrones pecturbant.  Aliam
igitur demonftrationem  dabimus facilli-
mam ex theor.§. partisfecund lib. 5. hunc:
i modum, '

Sumatur bafcos D F queeuis pars aliquo=
ta, ex. gr. D G vna tertia, & ducatur recta
G E, eritetiam triangulum D E G tertia
parstrianguli D EF,vt colligitur ex 38.11.
Quare re¢ta DG & triangulum D GE’
funt confequentium 4 fimiles aliquote. Au-2 Per defin.
feratur deinde D G ex bali AC quotics"'l"‘
poteft,puta fexies,ducanturque recte HB,
1B,K B,LB,M B, NB. Quoniam C H,
HI &c.zquales funt fingulz ipfi D G,ctiam
{ex triangula C BH , HBI &c. triangulo
DEG =qualia berunt fingula. Ergo quo- bPersslr,
tics D G continetur in antecedente A C,
toties triangulum D E G continctus
in antecedente AB C. Eodem difcurfu
M 4 often=




¢ Per 41.L1

&ig.3.

aFer1.0.6.

B'Pé_r 38.L1.
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oftendam quafcunque confequentium (bas
feos D F & trianguli D E F ) fimilesaliy
quotas in antecedentibus, ( bati AC &
wiangulo ABC, ) 2quali numero contines
ri.Ergo per theor.g.partis fecunde lib.g, vt
bafis A C ad bafim D F , ita triangulum
AB C ad triangulum D E F, Quod erat
demonftrandum, : &
Quoniam vero parallelogramma AP,
DR funt dupla ¢ tr'ia,nngérum ABC,
D E F,etiam illa eruntinter {6 v bales,
I, Corollarinm,
Riangula (AB C,FIL) & parallelo-
4 oramma, quales bafes (A G,F L) vel

eandem , habentia, eam inter {e ratjonem
habentquamaltitudines(B O,1Q.)

Elementorunt Geometrig

Fiant cnim Q.S, OR ®equales :Bquali’-nds, |

bafibus F L,A C. Erunt igitur etiam QS,
O.R inter fezquales. Duc ST, R B, Siin
wiangulis OBR , Q1 § accipiantur B O,

I Q_ganquﬁm bafes, erunt O R, S,eorum !

alticudines : quee cum fint 2quales ', erunt
triangula OB R, QL S inte fc, vt balcs
B 0,1 Q. Sed quia ex conftr. O R par cft
A C,& QS parF L triangula OB R,le

@quantur btriangulis AB C,F IL, Ergo |
etiam triangula A B C,F I L funtinter fevt |

BOad QL.

PR O-
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PROPOSITIO IE

SI ad vnum trianguli latws ( B C) du- Fig 4,
) Fa fuerit (F L) parallela, hae fecabut
prapartima!i&cr. laters , ( hoc et AF
eritad F B, vt AL ad L C.)

Etfirecta(F L) fecucrit latera (B 4,
C A) proportionaliier, erit ad reliquum
latus ( BC) parallela. |

Pats v. Ducantur B L, CF. Quoniam
F L ponitur parallela B.C., erupt triangula
F B L,L CF, eandem bafim F L habentia,
inter & fe 2qualia. Ergo criangulum X, ad aPer37 ke
'vt:'umqucczmdcm b habet rationem , hoc bPer 7.05
eft trianguli X eft ad triang .F B E,vt triane
gul. idem X cft ad triang. L CF, Sed
wriapgulum X eft ad triang.F B L, ve ¢ A F ¢ Perprec,
ad F B: & trianguli Xeft ad triang. L CF, -
vtdALad L C. Ergo o ctiam AF cft ad d Per eand;
FB vt AL ad L C. Quad crat demon= o Per 11.bse
ftrandum.

Pars 2.Vt A Feftad FBiita triangulu X
¢ cft ad triangulum F BL; & vt AL cftad e Per prae,
L C,ita ftriangulum X eft ad triang.L CF. £ Per eand.
Sed fam ponitur A Fad FByve A L eft ad
LG, Ergotriang X cft & ad triang.F BL, kPerar. L
vtidem X eft ad L CF, Ergog triangula g Perg. ke
‘FBL , LCF,.candem habentia batim,

: aaqu.m-
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iPer3g.L1. equantur. Ergo F L, BC i funt parallel,
Quod erat demonftrandum.

Corollayium.

Fig.§. SI ad vnum trianguli latus (B C ) dude
fuerint plures parallele (I O, F L,) erunt

omnia laterum fcgmenta, proportionalia.

Ducatur F Q parallela A C.Re&= F §,
oPerg4.li. § Q.xquantur ¢ L O,0 C. Sed BI cftad
bPer2.l6. JF vi4QS ad S F. Ergo ctiam B I eftad

IF,vt COad OL. '

PROPOSITIO IIL

Fig 6. S! recta (B F) angulum trianguli bi-
. MMfariam [ecans, ctiam fecet bafim
(A C.) habebunt bafis fegmenta (A F,
F C) eandem proportionem quam reli-
qualatera (A B, C B.)
Etfi bafeos partes (A F,FC) ean-
demrationem habuerint quam reliqus
" latera (A B, C B)reita (B F ) bafimfe-
cansy angulum oppofitum ( A B C) bife-
cabit,

Pars1. ProducC B, donec B L fit par

B A, & iunge A L. Quoniam in triangulo

a2eg.la. Zolatera LB, A Baquantur , anguli 4 quo-
quc L & O ®quales erunt. Quiaigitur ex-

; ternus
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ternus AB € duobus? internis L, O 2qua- bPer sv.li,
lis eft;angulus T, qui per hyp. i fiusABC :
dimidius eft , zquabiturangulo, L.' Ergo !
A L,F Bfunt ¢ parallele, Ergo in triangu- ZP; 19-£ ;
IbACLAF cffad FC, 4vtL B (hoceft @ 7222
AB)ad B C. Quod crat demonftrandum. '

Pars 2. Produciterum CB donec LB
fitpar A B. Quoniam pouitur vt AF eft
ad F C,ita A B (hoc eft L B) ¢flcad B G, oS
erunt A L,FBe parallelz. Ergo externus gp, oy o
Left par finterno, L, & alternus Qa:equahs
alterno Q. Sed quia L, B,AB @qualcs _ﬁmt, S
anguli o L. & O funt 2quales. Ergo ctiam ] oPer 5.0.ts
& Q zqualesfunt.bifcctus ergo it A B C.

Quod czat demonftrandum.

PROPOSITIO IV.

TRiangula [ibi mutuo equiangula,
funt fimilia ; hoceft, © etiam late~ oDefir.Lé,

3

 va equalibus angulis oppofita , habent
proportionalia,

N triangulis X,Z,angulus A fit par angu- Fig.7}
lo F,& angulus C angulo L , & angulus
Bangulo I. Dico ABefle ad FI, vtA c
adFL;&ACeflead FL,vtCBad L;
XCBeflecad LIyt BAad FL.
Dem, fiangulus F ponatur fupra fibi 2= Fig.7.é 8,
qualem A,latcra F I, F L, cadent fupra la- :
tera
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sFig.8. tera AB,AC. Etquia ¢ angulus externug
Sola. A IL per hypoth. parcft interno B, erunt

aPer29.l.1.41 L,B C patallele, Ergo¢BI eft ad I4, |

b Per2.l6.gr CLad L A, Ergoc componendo B A

¢Fori8ls. ot ad IF vt CAad L F. Quod fiangulus
L imponatur Angulo C,eodem modo ofté-
dimACecflead FLytBCadIL: &fi
angulus I, impo natur angulo B, oftendctur
pari modo, B C eflead IL, vt ABadF],
Liquetergo propoﬁtum.

Corollarsa.

Figs. L SI intriangulo ducatur vni lateri (B ()
paallela (L) erit triangulum LF I fi-
mile toti CF B;ac proinde C Feft ad L F,
veBCad L 1.
? Nam quia L. I, B C,parallele {unt,crunt
q Per ,_7"_ gexterniF I L,F L I,parcsintcmis R & C;
J.6. F verd vtrique triangulo eft communis,
Ergo funt ®quiangula.Ergolatcra CF,L¥
oppoﬁta :equalibus angulis B & FI1L,funt
k Fer prec, » proportionalialateribus B C, L I,qu ops
ponuntur communi angulo F.
Fig.9. " 2. 8i intriangulo parallelas A G Ld
{ecet tecka B E,abangulo oppofito B ducta,
{ecabit eas propqrrion;ﬂitcr.
by e i o Ndm pet corol.l.AFeft ad LI, ytF B
ad 1B; &F C quoquecftad I O,vtF B ad
ipur ity AB Ergo AF citad LT ytdFCad 10.

Igi?

Liber Sextuse 189
fgitur plrmutando AFcltad FC ¢ vt LI cPeras.lg.
ad 10. :

PROPOSITIO V.

SI duo triangula habuerint ovinia la- Fig.16,
terafibi mutso proporiionaliayetiam
[ibi mutuo aquiangula eruns.

Hoc eft , i AB fir d‘RF, vtAC
ad R Q; &vta Cad RQ, ficCBad
QF; & vt CBad QF, ficABad R F:
dico anpulos antecedentibus oppofitos &=

wari angulis , qui opponuntut confgquen=

tibus. Nimiram C ipfi |; B ipﬁ F; AipiO.

Ang. - Antecs Confeqs  Ang,

G0l A B S BidlodQ
Bl AQ RQ_ F
A CB QF O

Angulis A & C faczequales X & Z0 948 :
fatera coeantin N. Etiam igitur & B &N b, Pey eorol
@quales erunt. Quia ergo triangula P, Ts ¢ piga.lre
funt quiangula,erito AB ad R N,vt AC g perpraey
ad R Q.Sed ex hyp.etiam et ABadRF,
ficut ACad RQ. ErgoAB et ad R F,
vteadem A Bad R N. Ergo RN, RF

¢ zquantur. Pari modo oftendam @quari ¢ Per 9 Lgs

QN & Q.F . Triangula igitur T,S,fibi mu-

tuo funt zquilatera. Igitur angulil, ¥, O
&quans
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@quantur 4 angulis Z, N, X, ( hoc eft pet
conftr,)angulis C,B,A. Quod erat demons
ftrandum.

PROPOSITIO VI. /

dPers, 1.

SI duo triangula(P, S) habeant vnum
angulum (A ) equalem vni (0) &
fatera ( AB ,AC; RF,R 2)que
equales angulos continentsproportiona-
lia; triangula erunt fimilias

Angulis A,C fiant zquales X, 7,8 latera
e Per coroll.cocant in N. Igitur anguli quoque ¢ B &

Spr31-k1. N zquales erunt. Oftendam, vt in prace< |

denti , zquales effe R F, R N. EE vero

R Q_vtrifque triangulis S, T communis; |

Anguli quoqtic O & X 2quales funt, quia

zquantur ambo cidemi A ; X per cont. O

o Per 4.1t per hyp.Ergo etiam 1& F o ®quantur ipfis

Z & N. Trangulum igitur, S, ®quiangu-

lum eft triangulo T ; hoc eft per confls

d Per 4.1,6. triangulo P. Ergo S, 4 fimilia funt. Quod
' eratdemonftrandum.

_PROPOSITIO VIL

le villins off vfms,

PRO-
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PROPOSITIO VIIL

I N triangulo rectangulo perpendicula-
A5 (B C) abangulorectoin bafim du-
¢ta fecar triangulnm in paries toti, o
inter [e fimiles. :

In triangulis ABF,& L,angulus F com. Fig.

munis eft,anguli vero AB F, & X per hy-

pothcﬁm {unt re¢ti,adeoque ®quales. Ergo

reliqui A & O ctiam4 zqualeserunt.E1go a Per eorsll.
btriangula ABF & L fimilia funt. Eodem g 1.4
modo fimilia oftendam efle triangula AB F b Per 4.4.6,
&R, angulumque I, parem angulo F. Ex

quo iam patet ctiam R & L f{imilia effe

cum zqualesfintanguli I&F : O& A: v

& X. Quod erant demonftrandum, '

‘Corollaria.

Rimo B C eft media proportionalis in«
“ter AC,CF. :
Cum enim fint in triangulis R & L
zquang. I, F.. | =zquang. A. 'O
lat.opp. AG.C B! lat.opp. CB. CF.
Patet cA Ceflc ad CB,vt CBeftad C F. ¢ per 4.1.62
2.B F cft media proportionalisinter A F
& CF. Item A B cft media inter F A,

_&CA.,

Nam in triangulis AB F & L funt
quli
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@qu.ang. A B e X ®qu.ang. A, 0.

lat.opp. AF. BF. la_t.opp. BF.CF: .

ErgoAF ceft d ad BF;¥t BFad CF,
Similiter quia in triangulis AB F,& R,funt
zqu.ang. ABF. V |equ.ang. F. L |
lat.opp. AF. AB|lat.opp. AB.AC,

Erit rurfum A F ad A B,vt AB ad AG:

PROPOSITIO IX

d Fér eand.

Figaa. DAtam rectam (A B) dinidere [ecun- |
dwm datam proportionem ( FI |

ad 1L.)

Ducattr itifinita A Z. EX quafume AQ,,

QR zquales F LIL. Ex R ducR B.Huic
¢ex Q duc QC parallelam. Dico factum.
Patet exp.2.1.6.

PROPOSITIO X.

gig 1. Y YAtamrellam (4 B) J’Emf!:‘fe_"r‘ fecar
re,vt alteradata (A1) fuerit fééfa
(in F,C.) ;

E xtremitates {eéte & infe@tx iungat re-
&a I B, Huic ex punéisF, Cduc paralles
{45 reét fecande A B occurrentesin L, &
Q_Pico f&&um.

Patet ex corollario p.2.1.6.

Sr}w‘ .
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Scholium,

Ex hac propofitione difcemus vellam datam i Figry
quotsis equales partes fecare. Cum yelti fe-
canda A B, faciat quemuis angtltm recti qu.e-
piam infinitasex qua circino cape tot equales par«
tes A CsC EFLin quot fevare placnerit A B.Dyg
retam 1B,eiq, parallelas FL,C Q. Dico faitum.

Alitet idem & facilius efficiemus cum Mauro- Fig.14.
byco bunc in wiodum : Sit A B trifecanda. Dug ad
AB parallelam IX infinitam , fupravelinfra, Ex
1Xoft effinfra A Bicape vircino tres equales partes
10,9 R, R 85 que [imul majoves fint quam A B,
miores verofi1 X eft fupra. Perl ¢y Ayitem pey
S & B dnc rectas; que cancurrant in C. Ex C ad
QU R, duite redtedatam AB trifecabunt. Dew
manftratiopatet ex coroll.2. prop.4 -

Rutfun cum Maurolyco aliter idipfum ita ob= Fig.1ga
tinebintuss Sit quatvifecanda AB. Duc infinitam
A Xoeiq, parallelam B Z etiams infinitam. Ex bis
cape circino partes gquales A L,L 0,0 0, BV,
V 8,8 Ryin [ingulis nempe vna panciores, quans des
fiderentur in AB, tum refte ducantur L R, 08,
QV-Hz quatrifecabunt datam A B. > 2

Nam qtia per confbr. L O, R S parallelss & 2=
wqualesiungunt LR ¢r,0 S,etiam he erunt 2 pa- a Per y3.0.0.
rallele. Pari modoO S, QV funt parallele. Ergo
cdm A Q it fectu intres aqualespartesetiam erit

Alfeltabin ites xquales, ~ Simliter erit B C fe- b Per corol,

N dabrds.
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&ain tres aquales;totaigitur ABfeitaceftin quis

thor equales.
He due prases funt ﬁzcdmrcs Euclidea 5 quid

patciores ducends fiint parallel.

PROPOSITIO XL

tiam prapartiam[em inuentre.

parallclam F X infinitam, cuiin L occutrat
producta B C. Dico A Beft ad BC, vt
B€adCL.

¢Perz.l6."
dPer conflr. Sed A F eft 4 par B C.Ergo ABeftad BC,

poxtronahs que pctebfttutd
Aliter.

Tatuantar A B, BC ad angulim redu.
d?‘igr-;. S Iunge A C.ExCduacCX pbrpcndicu-
Tarem ad A C infinitam , cui inL occutrat

‘A B produéa;Dico A'B eftad BC,vt BC
ad B L.Patcrexcoroll.1. prop.8.

\ .
|
|

==

Scholium. =

Oterit verd proportio data noi Jaluns per tr&
terinings,fed etiam pey infinitos GontwHA:

aM

i - - -

¥ig.16. D Atvs duabus vectis (AB; BC) ters |

DucreEam AC. ExBA produ&a ace
cipe AF parem BC. Per F ad ACduc |

Nam ABeft ad AF,¢vtBCadC E.. ’f

vt B C ad C L,adeod; CL eft tertia pro~

|
|
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tota mﬁmmum proportionalinms términoram
fumma exhiberisPalchirrite hant rem; totungy
adeo Geometrice progreflionis negotium Gregorius
& Sincentio profecutns oft toto libyo 2 fuioperis,
Nos ingratiam fludioforam [iuccintansvei propoé
fire conftractionen, ac dbﬂ'wﬁm*wmm hit exhi=
bebimus. : -

Lemia 1,

I tatio minotis zmqmz(:mm LOAILR fémpcr Fig. 19

continuetut 5 venietwr ad quantitatem quamﬁ“m”a :
dati matoremp.

Sit LOad LT Ryt LR ad L Qé‘c Igitur a ine 4 Pay fchol.
iertendo, vt QLadR L, fi¢ RL ad O L, Ergo di-p.16 k.5
#idb QR ad RE, 9t R 0adOL: c‘y’pcrmm strU kg
¢QR ad ROwt RL ud OL: Sed R L. eff maior cPet 163i5.
qttam O L. Ergo etiam Q{E maioy quam RO:
Parimodo oftendam 10Q.¢ ffe maiorens quam & R
& fie deinceps.. Quoniam igitnr contimhanda ra
tionem L O ad LR, ad primam,L O , (émpn acces
dunt partes O R,R QL ¢ perperm crefcentes;
patet veniri ad quantitatem quanis data muios
rem.Quod erat demonftrandunt

Lemma 2.

SI ratio quactingite maioris m;eqmz!:mm AB i
ad CB ﬁ»mper Continuetur » ad quannmtem
venietur quasiis dati minorem:

Datafit LO qlhantumiss- parua. Fiatavt B Ca Pirs 6.
@4 B A;fic LG dd L RiPdterit d vatio L0 ad LR 4 peh fons. is
3 N 2 toties

18. %=
irague.




ePeras ls.
f.
gPersonfir.

£ Per16.1,

Fig19.

HPares ex
sorohXip.4.
1,6,
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Yoties continyari,ve aliquis terminus habeatur, pu~
ta L1maior quam AB. Qiotics vero continuata
tams eft vatio L O ad L R, per totidem terminos
C B,E B,F B contindetur vatio BB ad CB. Erit
& B minor quam O L, E

Nams ex const.patet 1 L,Q I,R L, O L gffe pro-
portionalesipfis A B,C B,E B,F B. Igituk ex aquo,
vtc1LadO Lfic AB ad F B:¢» permutindo € vt

AB. Ergo etiam data OL, st maior quam F B
Quod eras demonstrandams - '

" Problemna,

Ata [it vatio maioris insqualitatis AB ad
B C.. Oporteat hanc per ‘infinitos terminos
continuare,ds ommium [umman exhibere,
Erigantur perpendiculares A Ly B O 5 equales
datis A B,BC, ¢ per LO ducatsir recta concui=
vens cum A B C producti,in Z.Dico1. [ ex C e
g perpendicularem CQ 5 erit CQ tertiapropor=
sionalis. Q C transferin CE, ¢ ex I erige E R,
erit hec quarta. ER trarsfer in E F, o5 erige F 5;
erit hec quinta = atque ita ratio A B ad B C, hoc
¢ft 4L ad BO,perterminos AL, BO, CQ, ER,
¥'S &c,fine A B, C,CE,E F,F1 ¢re.in infinituns
C?uri;mabirm’,qnia quilibet terminus (vs ES)potes
7it auferri ex refiduo T Z; cttms enims L A (hoc 6k
AB) [it minor quam A Z yetiam F Serit b mi=
nor quam F Zs

Digo

1 Lad AB,fic O L adF B.Sed 1 L eft maior-§ qui
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Dito2. A 2 eft aqualis toti [ummz infinita=
21m proportionalitlins
v. Pars AZ et adB Z,utc A LadB Q ; hocc Peridem
¢ft vt AB ad EC : Igitur permutanlo,o 4B eft corok 5
ad A2t BC ad BZ. ErgoAZ eftalBZ dvt ;‘;‘:r‘“; i
BZadCZ. Sedvt AZeffalBZ,fic LAdad, pig s
OB,cr vt B Z ad'C Ziita O Bai Q C.Ergo ctiam R Ty,
LAcit ad OB, 'vi OB adQC. Eoders mado
dfiendam O Beffp’ al Q C, vt QC @dR E, & fic
deinceps in infiritum. T RS
3. Pars. Tt (mima infinitorums terminorum,
néque minor eft quam A Z,neque maior 5 Eigo @-
quialis. Noy cit maior 5 quiay cuns'iam oftenderinm
fupra , QC effe minorem qiam CZ 5 &@'RE
quun EZ , ¢& SF quam FZ , & fic
déinceps [ine termino 5 poterunt omnes terming
QC,RE,SF &c.fine fine confbirui inixtainuicen m
redta AZ 5 ficvt numquam punitum Z attinga-
tur Non evit etiam minot quam A Z % quia 1am
offendifupra A 2,BZ, C Z effe contine propor=
tionales,cr eodem modo idem oftenditur de reliquis
E Z,F Z (¢ Cumt igitur transferendo propor=
tionales Q C,E R,FS'¢#t.in C E;E F,FI, refidua
E ZE 2,1 Z ¢ro-femper [int continue proportiond-
l14, vt iam oftendimus , venietuy tandem ad refi=
duum e dato minus, ac proinde [ummma proportio-cPerlem.2.]
stalium [uperabit quantitatem ontnem,qus minor.
fit quam & Zyndeipf non potefteffe minor qua’
A Z- Quoniam igitur riec maioy eftnec minor,qua
A Z,eidem equalss erit.Quod evat demonftrandum.
' N 3 Yheoe
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Theorema., -
P_Rfﬁmm;}; termigorum differentia,prinus tey-
- Winus , (7 totq infinitapuin proportionalinmg
fumina, funt continge proportiondles.
Fig.1s. In_ fuperiort: figura ducatur O X parallels ad
e A Z, Igitur L X erit differentia primi‘termini A Ly
feu AB; & fecundi BO, feu B €. Quonigin X0
est payallda ad AZ. Evit LX ad X O; vtfL 4 ad
AZ, Sed XO ot AB,¢r LAetiam off AB. Ergo
LX differentia, eft ad A B primum teyminum., vt
A B primys terminus. ad A Z: totam (wmmanis
Qupd erat demenflrandum. e
Fig.20. " Idem vninerfaliter & brewtfiime demonfbrabie
' Ty in omini genere quantitatis hune in modum,
Sint continue proportionales quactnque (etiain ni
mieri)A Z, BZ, C Z (¢, que transferantur o
nesip priinam 4 Z. Erantigitur A B,BC, CE,
EF ¢re.proportionalinm differentie,qus vna cuim
poftrema quantitate1 Z, equaturprime A Z.Quid
vero), i propovtionales ninfiiRtym contintentur,
poftrema quantitas per lem.2.eqane(cit,patet i
Jenitarym proportionalinm differentias xquari prie
me 4 Z. Deinde,qus eft 4 Z ad B Z, vt BZ al
C Z,& fis deinceps,erit digidendo A B ad B Z, vt
P Peaconl. BC 4d C 2. p conuertends vt A B primadiffe-
$28L5e yutia ad A Zprimam qiantitatem , ita B C [es
ctinda differentiz ad B Z quantitatem fecundam,
& fic deinceps, Ergo vt AB prima diffeventia ad
' ' ; AZ

£Per coroll.
3p-44.6.
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tem,q ita oimies differentiz qPertzd.g.
(hoc eft 0t iam oftends 5 prima quants mf Z) ad

amnes quantitates s hoc oft ad totaim jumman

drfinitarum quantitatim. Quad erat deﬁmnﬂr.an;—-.

dums - .

A z-pﬁmdm' quantita

PROPQOSITIO XII,

Atis tribus reftis (A By BC, 4 F) Figss
quartamproporiionalem inyense, - .

Difponantur date rect vt figuramo=
{trat, & duc re¢tam B F : cui-parallela fiat
C Z infinita. Ipfi C Z occutrat AF produ-
Gain L. - .

Dico AB eftad BC, vt AF ad F L
vt patetex p.z.huius. ErgoF L eft quarta
propartionalis quafita.

Scholium.

Pichre Bettinus nofter in (o Erario Mathemas
‘tice philofophie.Ex 3§ 1.3+ & 14 hilins, que
ab ha¢ non dependet, datis tribus quartant, o da_-
tis duabus tertiam proportionalens exhibet, hing in
modum, ‘
Si tres dentup vete; fecunda CB & tertia BD pigas,
ponantur in divecbum, quas priina B 4, mﬂgat‘in
B fw’z quotis angulo. Per punita C, 4, D defcribe
 circulum, cub 4 BpvimaocourratinZ, BZ ¢t avyr 5.1 44

quarta praportionalise
% -' N 4 Cittp

= —

—
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bParssdy.  Cum ewim rectangula A B Z,CBD b equalis
fintserit ABad BC, vt BDad BZ per 14, b«
s, queab hacyvt dixi non dependet.

Si dentur dugrects AB,B C ; fecunde B C ap=
ponatur in divectum BD aqualis B C.Dein ipfam
C B in Btangat prima AB fith quouis angulo,
Tumreliquavt {ipra. Eric B Z tert ia praporio-
nalis quefita.

Demonftratio [imilis eft , cum enim retanguly
ABZ, CBD fint equalia , evit ABad B Cut

"BD(hoceft pr B C)adBZ,

'‘PROPOSITION'XTIL

DAti: duabusretis (AC, CB) me-
diam proportionalem inuenire.

Fig.ag,

Tota compofita A B bifeceturin O, &
centro O defcribatur circulus per A & B,ex
C crige perpendicularem CF , occuiren-
tem peripheriz in F.
Dico A Ceft ad CF,vtCF ad CB.
. Ducanturenim AF, BF, triangulum
aPer 31.1.3. 8 A F B re@angulum cft, & & re@o angulo
ducta eft perpendicularis F C in bafim, Et-

bPercorol. goACcﬂ: ad C F,vc b CFadC B,

1.p.8.46. -

Corollarinm.
l l Inc patet fi ex quouis petipheriz pun-
&o (F ) dudafitad diametrum pez-
pendi-
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dieularis ( F C ) cam effe mediam pro=
ggt:tionalcm inter diametri fegmenta (A G,

CB.) _
Scholium.

,

Te locus ommino exigit , vt df r{tm!'fm m;_*dirs
Hprpporrimm!iﬁm inter i.z'wf datas inuenien~
dis etiam bresiter dicamus aliquid. In huius pro
Blematis [olutionent,Platonss _bormru Jomnes Gre=
tis Geometre funmo fludio mcu'éucmnr. Ab Ez;-
tocio in comment i Archim.varij vecenfentuy [ub~
tilifim: modi Platonisy Archite ]__‘armmy,Mcn;;b-_-_
i, Emn;‘Hn.:."is,Pbilmz'u_ Byﬂmr:g,lff’ronu, Apoll glg .
Perge ;'Nicamcdsz, Diottis, Spori, Pappt : qui us
alios deinde addiderunt,Verners, P.(.;regor‘m.s 4 Sa
Vincentio,Renatus Cartefins. Ex otunibus vifum eft
tres adferre reliquis faciliores.

Modus Platonss.

Porteat inter datas A B,B C,duas medias in- Figag.
ueinire. :
Ponantur A B,B C,ad reclum angulum ¢ pro-
ducantuy infinite verfus X & Z. Accipiantur dein-
de due worims(iva Claudius Richavdws nofter;Plase
enim vnicanormi vtitur , [ed a cuins lateri D E a‘?t ds ¥ig
inferta fit vegula mobilis per D E) & wnins nor=1%e:
s angulus D applicetur vecte B Xie lege,vt & la=
sus vnumtranfeat per A,¢o ad punctum E,in guo
Latus altevum fecabit reitam B Z,applicata }orma
({27} o
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fecundayanfeat per.C.Dico B D,B E duas effe me®
dids inter datas A By BC . hoc eft vr A Best 4
BD,fic efe B D ad B E,¢> BE.ad B C.

Demonftratio patet ex coroll.1.p.8. .6. Nam
A DE reangulum triangulum eft, & ab angillo
vectoin bafim perpendicularis cadit D B, Ergo per
dictum corollvt A B ¢d B D, fic BD ad BE: Et
ob eandem canfum 5 vt B D, ad B E, [ic B E ad
B G. Inter datasigitur A B, B C reperts [uns.dug
medie B D,B E.Quod evat faciendym, Hic mody,
mter omnes intellectu facillimus eft.

Modus Philonis Byfanty.

_’DV; date A B,B Ciungantur ad rectum ans

gulumstum perficiatur rectangulum ABCD
&7 producantur D 4,D C inﬁniré,ducanmréj dia=
metri B D,AC, e fecantes in E. Centro E per §
ducatyr circulus,qui,quad angulus A B Creétus fit,

b Patet ex tranfibith per 4 & C.Tum regula fic applicerity

g1.l.3. ad punctum B, vt intercepte B G,OF, fint squa=
lés. Dico A-F,G C effe duas medias inter data; A B
B C;hoc eft vt A BeSt ad AT fic AT efc ad G Gy
& GCad CB.

Deinonft.Quia G B,0 Fyc equantur.etiam O G,

cPer conflr.
' ~BF aquales erumt. Eigo equalia funt reftangula
& Pay corollQ G By BF.0,hoc g{; rcc},z;.zga!,; dD G C, DFs
1p.36.L3. Exgo eff vt GD ad D Fy¢ ficreciproge AF ad GG

ePeris.  .Sed GDeft ad DE, Syt B Aad AT. Eigo vt BA
ue ab hac :

G pon d"~.--g_¢ ad A F, GG:.A Fest ad GC, Rarfar quia ian
€ Peccoral. 1 Qﬁmdi AF !ﬂe “‘d GGt B A ‘:’ﬂ ddﬁ-‘f",'t"/_i?m
1*;‘.6- i
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pAad AF,vtGDad DF hoc eft vt G C ad
C'B; érit quoque AFad GC,vt GCeft ad C Be
Omenes igitur quatusy B4, AF, GC, CE, funt
(iinue proportionales;a proinde inter datas A B,
BCinfient funt dus medig.Quod ert Jaciendunn.
" Hi do mpdi-quamsis fint ingeniofi & facilessta=
mew;quia debita norme, & veguls applicatio, nor
ifi tentando fit,Geometvics non Junt,

Modns Cartefii.

| : s . 7.1 8,
Avetny infrumentm buiufmodis Duigvegule Figa

aperiri pofiint &' clandi circa Y His nferte fint
plares noving inter fe connexs in B,C, D,E,F,G,¢4
lege vt dum reguleT X, T Z aperiunmr 3 .m?rml
B Cimpellat normam C D inregule Y Z, O nor=
mia CD impellat normam D E in regula TX &
D Eimpeliat E Fy¢ B'F impeliat F G¢y fic dein=
ceps : Dumver regule ¥ X & T Z clagdunturs
ommnia punéta B, C,D, E; F, G, incidant tm Vnum
idemdy, punctum A.Hog inStrumentointer duds da-
tas nan folim dus, [ed etiam quatuor & fex; imo
quotuis wedie reperientur. Quod neque pex fectio=
nies conicas, neque per moilos vilos ab auctoribus fues
pradiét inuentos abtineri poteft
. Pro. duabus mediis opus eft novims tribus  pra
pedivs 4,normis §,& fic deinceps
Minor datarum transferatur in regulam T X
& fit X Bymaior iuvegulam alteram T Z:, & fit
Y E, Applicetur norma prima ad prnétumB; ibi-
g s dersgs
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demg. firmetur,(> aperiantur vegule,donec norme
rertieLitus trgnfeat per E. DicoTC, Y D, efe
duts medias inter datas T B, Y E;hoc ¢t Y B efiead
YCvtYCeffad Y D, YD ad Y E.

Demonftratio manifefta est ex covoll,2.p.8.1.6.
Nam ex naturainftrumentiin trigono T C D ay=
gulus ad Crectuseft, ab eoq, cadit CB perpendicu~
laris in bafimY Do Ergo per dictum coroll.ut ¥ B
¢t adY C/fic Y.Ceft ad Y D.Rurfum , quiain tri«
gono Y D E angulys ad D reituseff 5 ab eod, cadit
perpendicularis D C inbafim TE, erit vt I C ad
YD,fic Y DadY E. SuntigiturY B,Y C,X-D/T'E
quatuor continye proportionales. Inter datas igi=
turY B, Y E inuente (unt due wedie ¥ C, T D.
Quoderar fuciendum.

Siinter datas Y B,Y G,petantur 4 tmedie, apevi
vegulas donec norms quintelatus F G tranfeat per
G. EruntY C, Y D, Y E, Y F quatuor medig inter
T'B,Y G.Demonftratio patet ex eod.corell.

Hig modus, quaimuis organum [it Platonico ilio
operofius,plane eximius eft, rum quia nilil perficit
tentando , tum quia ad 4 & 65imu quotcunque
medizsfe extendit. ’

Per dttaymedias perficitur problema Deliacun,
cubi nimiram duplicatio 5 & corpora quecunque

oVidefchl. in dataproportione © anugentur, vel minuuntur,

P 18.Laxe guemadinodrs idipfum in figuris planis efficitur
P Vide eorol. o poy yizam mediam. Hancviam primus’ aperuit

3:4:20 46, Hippocrates, Guam vt finaularem ¢ vnicam,oni=
mis Geomtetrarum pofteritas amplexa eff. 5

i j R O.

)
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| PROPOSITIO XIV.

'PAm/!flagmmma aqualia (X ,Z) qua Figay.30.

vnum angulum(C)vni (0) habent &~
walem , etiam latera circa aguales an-
gulos habent reciproca: (hoceff LAC
¢ft ad C B,vt F 02d0L.)
Et filatera fic habent reciproca, pa-
rallelogramma unt aqualia.

1. Pars. TL & S B produétz concur=
rant in Q. Parallelogrammum X cft ad :
par‘cil. R,vtACsad C B:& Zeftad b 1%, a Per1, L6a
vt EOad OL. Scd quiaper hyp. X & Z bFer eand,
xqualiafunt, Xeftcad R, vt Z cftad R.cpers. Loy,
Ergoctim ACeftad CB , o vt F Oad o ker1nis,
OL. Quod erat demonftrandum.

Dem.2. pars. Vt A C ad CB, ficd X ek 4 per1.t6.
ad R,& vt FOadOL, ficeZ ad R. Scd ¢ 2er sand.
dam per hyp. ACeftadCB ,.vt FOad
OL. ErgoXecftadR o vt Z eft ad R.o Perarlg.
ErgoX & Z @qualia 4 funt. q Per 9.L5

PROPOSITIO XV.
}E&alz’a triangala (A CL, F CB) pig.3132:

“Hque voum angulum (C) vni (0)
&qualem habent 5 ctiam lateracirca -
RAWeR. | qguales
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guales angulos habent recipraca,(fyar eff
ACefad CB,vtFOadOL.)-
Et filatera fic habent reciproca;tiban-
 gulafunt aqualia. |

Ducatuir reGaL. B ;. reliqua demonftra.
tio cadem que pracedentis. '

Covollarium.

TAm parallelogramma, quam triangula,
" & qua reciprocant bales & altitudines
funtzqualia: Et ¢ conuerfo.

Patet ex duabus precedentibus.’

PROPOSITIO XVL
Iq‘:mmar reiie (A B, FI,I & a8e)
fuerint proportionales (hor eff i A B

Big.33.

fitadF Lvt IL ad BC.) Rellangubim |

(X) fubextremis (A B, BC )2quale oft
rectangulo (Z) fub mediis F I,T L. )
Et fi reclang. [ub extrems aquatur
vectangilo [ub mediss , crunt illa qus-
* thor reCte proportionales. |

r.Pars. Inre@angulisX & 7., circares |

€os angulos, ac proinde @quales B, per

hyp. eft AB ad F I, vt reciproce IL ad |

2Pir140.6.CB. Eigos X&7Z &qualia {uﬁt.-'(iqp&
crat demonftrandum, \
2. Patsi

Lo~ Liber Sextuse. 207
» Pars. Quoriiam X & Z fam. poriuntur
&qualia; Ergo b circa 2quales angulos B & bPer eand
Vet AB 2d F I, vereciproce’ I L ad BC.
Quod erat demontrandum.

PROPOSITIO XVIL

1 tresreite (AB, F L, B C) fuerint Eig:3 42
pra’partimales, rs’o?a,;;gt:lum [wb ex-
tremis (A B,B C) equale erit quadrate
medig(F L.) '
Et fi veéiangnlum [ub extrems aqua-
tur guadrato media , erunrtres ille ve-
il proportionales.

1.Pars. Mediz F Laccipiatur par ©.Quo-
siam igitur per hyp.A Beftad F L, vt EL
ad B C,eftque O par F L.Erit quoque AB :
ad F L, vt O ad B C. Ergo o reGang. fub o Per peac:
extremis A B, B C equatur re&angulo fub
‘medijs FL & O,hoc eft quadrato F L.
».Pars, Demonftratur fimiliter ex fecun-

da parte pracedentis,

Covollarinm.

EX hac & ex 13. patet, fi incirculofit fig.2 67
AF C perpendicularis diametro , rectan< .

gulum A € B zquale effe quadrato F C.

PR O
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PROPOSITIO XVIIL,
Figsyfe SVper datarecta (RS) dato polygono
(B2) fimile fimiliterg, pofitum de

[eribere.

Polygonum datum B Q refolue in triana

s Per23.l. pula.Superdatarecta R S fac 4 angulos R,

O zquales angulis B,A. Coibit laterain X,

Super XS fac angulos V, I &qualesangulis
T,C.Coibuntlatera in Z.Dico fatum.

Nam quia anguliR,O 2quanturangaulis

bPercorol. B, A,ctiam E , K6 2quales crunt: & quia

9.p-3rbl. eriame V equatur T, totus E V toti KT

‘;ﬁ"‘::ﬁ:' qualis erit. Similiter quia 4 finguli O, I

7 O @quantur fingulis A & C, totiOI, AC

, zqualeserunt. EtquiaeV &I, 2quantur

roee) T8 C, ctiam Z& Q_xquales ffur?t.Poiy-

9.pgrdr. gonaigiturR 7, B Qﬁ]bi mutuo Equiln-

gula funt. Reliquum eft vt oftendatur et

jam latera effe proportionalia. R S cftad

oPers 6. BFgvtSXad FL : & rurfum 8 Xeftad |

E Pereand. F L,b vt S ZadF Q;Erg.:) cxEquo iRS
iPer2shs.cftad S Z,vt B F ad F Q.&c.

PROPOSITIO X1X

Fig.36.37. Riangnlorum (X , Z) fimiliwm pro-
poriio eff duplicata proportionss la:

serum (A C,F I) aqualibws angulis [ub-
senforum.

Hoc |

. Liber Sextus, | - 209
- Hocéft; G ¢ fiat vt ACad FEficF Tad aPerur 26,
tertiam A Q ;triang. X efbad triang. Zy v .
AC prima-ad tertiam propoitionalem
AQ:. Vide defin. 1ol il wiles 3% 2w
uoniam»trian_gula__X,?- (untdimilia, crit
B Aad LLsvt AC ad I E.Sed per confies b puy 4,06,
vt A Cad DE,fic I Fad A Q. Eigoetiam
BAetad LI, cwvtI Fad AQ. Ergo.iac Perrlg.
triangulis QB A & Z , latera cicca angulos .
A, I, qui per defin. triangulorymifimilim
equales exitbune, funt reciproca. Equantur -\ -
igitur 4 Q BA & Z..Arqui trigngulum Xt ad d Per1g.L6s
QB A eft veebafis A Gad balinA Q. Er= ¢ Per1.L6,
go ctiam Xeftad Z,vt AC ad AQ: Quod
erat demonftrandany. i\ s pesilont ULy
. PROPOSITYQ XX\ Wh #evs
S Imilia polygona (A-B:C:DE\ F G H Fig48:.
LK) dinidantur (1) in'fitnilia tyiam=
gula (P, S & 9, T, ‘&' R\'V) Rlimero
equalia: (2)¢5 totts proportionalia: (3)
& polygonorum proportio duplicataest
proportionss laserum (4 B F G ) i}i‘k_qﬁ
equales angulos(B, G ¢ B4 E, G FK}).
t'x\iﬂm&iﬂm.'- OGN DN S

1. Pars. 'QLoniam péi}rgo_ a Irl.li.‘[t‘ ﬁmi: 2 Per defis
lia,erunt 4 fibi mutuo :Equiangul'a,cruntcj uc L6+
bini binis qualesanguliB AE, GF K, &

o B,G,
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v BiG,&BCDGHL&CDEHIK, &
L EXK. Quiaigir AB et ad BC, bt FG
s ad G I%ng‘u_li_ciuc B& G =quales {untyfis
¢ Por 6. 1,6, milia ¢ funt triangula P,S. Similiter demons
firabitur fimilia effe R & V. Deinde quia
totiB C D,G H18 abli BC A, G HF
Zduales fumt ,-etiam reliqui A€ D, FHI
#quales cruht,  Eodeni modo _eﬁéndag

o1, ®quari A D C,F IH.Ergo 4 teftirsC A

;!Pp;:?:g te?tio H F I 2qualis cft. Quare ¢etiam Q&
e Per 4.1 6. T'ttiangula fimilia funt. Liquetergo 1.Pars;
1L Parsa., Quioniam fimilia {funtP & S, ra
I‘F}r’p‘y’ké > fio P ad § duplicata cft f rationis C A :zld
" HF. Sed ob eandem caufant etiam ratio
Qad T duplicataeft (ritionis L& Aa:xd HF,
Per34. ErgoPeft adSvtgQad T Eodem mo-
%j 5 dogoﬁcmfa'm vt Qeft ad Tita R ¢ffead V.
i Perfa.dust Ergo vt § vim atitecedens P eft ad voum

conﬁ:qu‘cns Is?,im_omni'a'-antcc‘cdcntia 0 (&

R fimul fumpta,ad omsia confequentiad,
T,V fimul fumpta , Foceft polygonum ad
polygonum., Quod erat alteruih,

k Porprac. 3.Pars.Ratio P ad Seft * duplicataras |
: tionis A B 2d F'G. Sed ratio polygon ad |

]$OIngnun1 eff eadem cum tatione P ad §,

vtiam offendi. Ergo etiam ratio polygoni |

ad polygonum cft duplicata rationis AB
" 4d G F.Quod erat tertiume L 2.

Curolz

Liber Sextias,” "t

s i
Corollaria.
&s Mues figurz ordinate feu regulas
res,vt ®qtilatera triangula,quadras
ta,péntagoma &c, {unt inter {ein ratione
duplicatalaterum, Omhes epim ordinatz
funt fimiles inter fe, vt patet ex def.1.6. REs
2: Sifiguratum quarumiis fimilium la- #3338
tera A B,F G inter quales angulos pofita,
firit nota, etiam proportio figurarum inno-
refcet. Sitexigr.A B 2 ped,& F G 6 pedn;

“fiar ¥t 2 ad'biita 6 ad alitm numerum
-nempe 18.Figuraminor cftad maiorem ; ¥t

2 ad18,feu ve t ad 9. Inueniturautém ters
tius proportionalis numerus,fi fecundus das
totum multiplicetur per {eipfum, & produs
€us per ptimum diuidatur, S

. 3. Ex eadem propofitione clicitur me-
thodus: praclara, figuram quamuis re&ili= .
heam angendi vel minuendiin rationie data:

~wtfi velim pentdgoni,cuitislatus eft A B , a- Fig.35:

lind fagere quintuplum. Inter termines ras :

tionisdatz AB,B C,imigni m medidm pro-m Per 3.

portionalem B X fuper hac conftrue # pen- Le. g

tagonum {imile dato: Hoe eritquintaplum f:" =

dati, Ly
Nam pet 20 ﬁehtaéoi}dtﬁ A B.ecftad fi=
bifimile B X, vt A B prima ad B C tertiami
Poito cimetiani circulorum proportic
fit duplicata proportiotiis diametrorum;(¥t
O 2 often-
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oftendetur p.2.1.12, Hec praxis ad circulos
quoque pertinebit. g
PR OP.OSITIO X X1} |
Igurz (<A, B) que eidem (C) fimiles
= funt,etiam fibimutno fimiles (unt.’

Patct ex defin.i 6,cx axiom.2., 1. & pros
polirLs. |

Fig. 40.

PROPOSITIO XXII
Iquatnor ant plures recte(FI,L 2:¢
YO R, SV) proportionales fuerint , -
‘gurafimiles, fimiliterq, ab iis defcripre
(4,B,¢> E,K) proportsonales,crunt,
Ez € conuer[o.

¥ig.40.85
4L

i

a Per1g. & 1 Demonftratio prima partis patet ex 34
20..6, s.Quoniamenim 4 ratibnzps-Aad‘Bl& Ead
K {unt duplicate rationum Flad L Q. &
O R ad § V,ex hypothefi 2qualinm; ctiam
ipﬁe aquales erunt, figes
Pars 2.patet ex 35. L.

PROPOSITIO XXIIL

Quiangula parallelogramma ( X,
Z)inter (¢ ratignem habent com-
pofitam ex rationibus laterwm (A4 Cad
{ _ 73 " Hoc

i
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Hocelt,i fat C B ad Ot L Cad C F;
X eft ad Z,vt AC ad O. Vide qu de-
monftrauimus l.§.parte 3.num. 12, :
Concugrant- 1 Li 58 Bin Q. Parallelo- |
rammum X eft & ad parallelogrammum b Perv.l6.
Rvt ACad CB:&Reftad Z,e vt L Ce Per eand.
ad CF (hoceftvtC Bad O.) Ergo dex dPer2adga
zquo X eftad Z; vt A Cad O. Quod.erat

demonftrandum.
Corollaria.

" Tloc & ex 34.1.1. patet primo. Trian- Figeats
gula quz vnum angulum(ad C)zqua-
lem habent , rationem habere compoﬁtam
ex rationibuste@arum A Cad CB, &L C
ad C F zqualem angulum continentiuni.
Patet m‘c&anguﬁ ,acproinde & patal-
lelogramma quacunque, rationem inter {e
habere compofitam ex rationibus bafis ad
bafim & altitudinisad altitudinem. Neque
aliter de triangulis ratiociaberis. §lon
Patet 3. Quo modo triangulorum ac Fig 42. '
parallelogrammorum  proportio. exhiberi
poffit. Sunto parallclogramma, X & Z,&
cotum bafes A C,C B,altitudines C L,CF. _
fiateyt C L -altitudo ad altitadinem. C F, ePer 1e.l6.
ita bafium alteraC B ad O. parallelogram=

mum Xeft ad parallelogram. 7 vt AC el
ad O,

.03

PR O-
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'pR()pQSI'IIQ XXIV.: |

IP{_, omniparallelograrmmeo (S F) qug |
Acirca ( AB) diametrum ﬁ;m paralle- '

]

bgramma (CL,01) & toti & iper [
pmiliafang. .~~~
* Per 27.1.2quales funt anguli C,§,& L,
F.Per candem E cft par Lhoc eft per cane
dé ipfi A;Bverd & toti S F,& parti C L co-

muynis ¢ft.Ipitur totum S F & pars C Lz« |
t quiangula funt. Rcli?uum cft, vt ctiam law |
tera Zqualibus angulis opgoﬁm habeant |

propottionalia,
~ Quoniam in triangulisB C E,B 8§ A, cft
C Eparallclaad § A, erite B Cad CE, w
¢Percoval. BS 2d SA: & CE eftad EB,vteS A
‘ rﬁ,‘t:‘zm af! A'B: Quiahv.cru in tn'angulis quoque
P ELB,AF B,E Left parallelaad AF , ciit
i Paridem EBad E®L,ytiABad A F. Ergo ex ®quo
evol. ~ fCEeltad EL,yt SAad AF. Igitur
§Per2als ICL & totum S F fimilia funt. Eodem
: f’; defn rodo oftendam OI efle fimile toti S F.
: 5,'.,;._,.6_ Ergon C L& O {unt etiam fimilia intet

7 fe. Que erant demonftranda,

PROPOSITIQ XXV.

Fig.46. POlygo.’mm datum (A) in alind dato
* (B) fimile tranfmutare,
. Sine

Liber Sextuss <+~ 2A§
‘sine polygonum gonflitwere. gquale
dato A,¢5 fimile alsers dato B.

" Super C Flatere polygoni B, cui fimile - -
Pctimﬁ,ﬁm re@angulum Q 8 zquale B.Der j, 44

inde fuper F S fach reétangulum R zquale bEersands’

A. Manifeftumeft CE & F. I c_ﬂ}:‘m dire,
&um. Inter C F,F I inucni emediam pros
portionalemF L, Supex hac facd polygos dFer 18,0.6,
num fimile dato B. erit hoc etiam zquale
dato A. iy G

Nam gum per conftr fint tres proportios
nales C F,F L,F I, polygonum Beft ag_ljlf- B
mile {ibi polygonum fuper F I factum, ¢ ¥t ?6 ;’; Ljie,ﬁ;a,
CF adFI; hoceft i vt Qad Ra Igitur
permutandovt polygonum Beftad Q, it3j pgyy .6,
polygonum fuper ¥ L eft ad R Scd per
conftr.polygonum B 2quatyr Q. Ergoctr

cPer13.l:6.

~ jam polygonum {uper F L, fimile ipi B,

quatur R;hoc eft per conftruct.dato A, Fas
¢ym eft igitur quod petebatur,

PROPOSITLO XXVIL
PAréﬂelagrdmma fimilia (BD , F N}

habentia angulum communcm (4)
givcacandem diametrum exiftant,”

Ducreas A E,C E,fi ilc[?aé AE Cefle Fig.4 4.

diametrym conimunem parallclogrammos
P4 WD
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rum B D, & F Nj ipfius B D diameter efto
retaaliaA GC fecans FEin G/, & duc
parallelam G H. Parallelogramma  igitur
FH, B'D exiftent circa communem  dia=

ML 1 :’;’”!' metrum A G C, ac proinde 4 erunt fimilia
i b perdifin, Ergo vt B Aad AD36 ficF Aad A H. Sed
. etam'vt BAad A D,fic F Aad AN, cum

I ;|I 11,6, ;
I8 BD,F N fimilia fint per hyp.' ‘Ergo F A

il ' cﬂ:-adAH,vtFAagA N. 'Quod cft ab«
it furdum. -

I PROPOS. XXVIL XXVIIL XXIX,
i i'} TTro:gibm‘ faceffunt negotinm , ¢
Ll 1’! | S pullins fere funt vfus.
| ,l‘-' ' PROPOSITIO XXX.

LR
Ml ! i Fig.45. D Atam reitam (A B) itafecare, vt
o 2014 (A B) fit.ad vnum [egmentim
el B (AC,)ficut idem fegmentum el ad rels-
I(h |‘, | guum (C B )
' Hoc eft (vtloquuntur Geometre)lincam
extrema ac media ratione fecare.
LRty || Perir. 2.itafeca A Bin C, vtre@angu-
T 1 Jum fub A B,C B,fit 2quale quadrato A C.
I Dico factum, {
. Eritenimperiz,vt A Bad AC,ficAC
2d.C B. a2

Hurus

- Liber Sextuse - 217
Huins (etionis vis admirabilis eft in corporuims
reqularium, inferiptione & comparatione.

PROROSITIO XX XL

I % lateribus trianguli rectanguli Fig-47+

(A'C'B)figura [imiles quecingue de-
_{Eribanmr , £Yit ea gue opponitur recto
angulo duabus fimmlyelignis ( L,R,) &~
qualis.

Propofitio igitur 47.1.1.hic redditur vni-
nerlalis.
Ab angulo reéto C' demittatut perpen=
dicularis C O. Quoniam AB , B C, B o
{unta tres proporttionales, erit F ad ﬁb‘l {1- 2 Pe; a}o;o&.
milem R , 6 vt A B primaad B O tertiam. lﬁ;r; 0%
Rutfum quoniam ¢B A,A C,A O, funtpro- ;"o o
ortionales,ctit F ad fibifimilem,L,vt4 BA ge06 1 ¢.
rima ad A O tertiam. Quiaigitur cft F ad cper covol.
R,viABadBO,&Fad, L, vtlA{B ad 281
A O, eritquoque F ad R & L fioul fump- o
tas,vt ¢ A% ac? B O,A Q fimul fumptas.Sed i'::gf‘ﬁ”‘
AB duabus BO, A O aqualiseft. Ergo p,, .14
etiam F,duabus R & L zqualis erit. Quo
erat demonftrandum.

Corollaysum.

EX hac propofitione facilé dabitur quot=
cunque figuris fimilibus retilineis qui«
bufcunque
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bufcunque vna omnibus 2qualis & fimifis,

eadem protfusmethodosqua probli.cholijt

poft 47.1.1. exhibetur datis quotlibet quas
dratis voum' 2quale. In ‘demeonitratione
tantum pro 47.l.r.citetur 3116,

PROPOSITIO XXXIL

fo habet wfum, pec quidquam ha-
bet notabile. RN

PROPOSITIO XX XIIL

Fig; 4. IN aqualibus cirenlis s vel eodem 5 an-
gnls, fiue ad contra (vt 4 B C,F 0D)
[iue ad peripheriam(vt AR C, F § D)
eam inter [e yationem habent,quam ar-
suws(AKCy FGD) quibus infiftunt.

Idem intellige de fectoribus,

Quod attinet ad angyloscentri & fecto-
res,demonftrabitur eadem prorfus modo,
quo prop.1. huius libri demonftratum eft
triangula ®que altaefle vt bafes. Tantum
vbi ifthic citatyr prop.38.L.1. hic citetpr 29
lib.3. 2

Quoniam verd ad peripheriam anguli R

gPersoly. &S dimidij 4 fynt angulorum ad centrym
A B C,F O D,quod de his oftenfum ¢ft;, lis
quebit etiam de illis, :

Corol-

inde etiam arcus BK C,I G L, {imiles

Liber Sextuss 29

Corollarsa,
. A Ngulus centri (B A C)elt ad qua- Fig 43,

tuor rectos, vt arcus B Ccyi infi-
ftit,ad totam circumferentian. |
Nam vt B A C eft ad re¢tum B A Fita
per hanc 33 arcug B C ad jluri.drantcm BF,
Etgoangulus BAC cftad g tectos , vtars
cus B C eft ad 4 quadrantes, hoc cit ad tos
tam peripheriam,
" 2. Inzqualium circulorum arcus I L,
B C, quizquales fubtendunt angulos , fiué
ad centrave IAL , & BA C, fiucad perie
plicriém, funt {imiles. 4
Nam arcus I L eft ad {fuam peripheriam,
byeangulusIA L , hoc eft vt B A'GC, ad 4 brer coroll;
re¢tos ; &arcus B Ceft ad fuam periphe- 1. !
1iam,¢ vtidemangulus B A C ad 4 rectos. cFPer idem
ErgoI L eft ad fuam peripheriam ; vtBC corol.
ad fuam. Ergo 4 funt fimiles arcus 1L d Per defip
& B C. : 4.4.€,
3. Duz femidiametri (AB,A C) 4 con-
centricis periphetijs , arcusauferunt {imiles
1L,B C.Patct ex’coroll.2.
4. Scgmenta(BK C,IOL) queangus
los capiunt 2quales(K,0,) fimilia funt. °
- Nam per coroll.2.arcusB C,I L, ac pros
%

ELEs
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ELEMENTORV M

GEOMETRIA |

LIBER VNDECIMYVS;

NOBIS SEPTIMYVS,

@ Ex libris primis {ubinngit Euclides
o Elementa numerorum tribus [es

quentibses [eptimo, ockato ¢ nono

7% comprehenfa 5 quibus etiam dect-
: N A q:mr:mrr!ms mcommen=
ﬁ;m&ah&m ad itingits Nos 4 planis immediare trin-
fimus ad [olida. De numenis feor[am tractaturi. Id,
opinordifcentibus commodius evit, i elementa Geo-
metrie nulli alia traltatione interrupta , [l
. emnia habeantur Nibilominus euns citabinnms pro
. pofitiones huius & [equentis librt, eos ni (eptimuns
¢ octauum, [ed vndecimum ¢ duodecimum ap-
pellabimus, e, [t ab ordine Euclideo vli, recepto
difcedamus , propofitionson §tatio implivatior red=
datnr.
Hic liber duas quodaminods partes compleiti- |
tur. In prmm raciunty fundamenta, quibus ﬁ}-
Lidorutm, hoc ol corporum doctrina vninerfanitityr.

Altera parallelepipedorum affectiones proponuntur.

D E-

’1 7
I."‘Jf Jl‘i'_'

"9. _.ZI:.'
54 LBER DVODECIMV.}

xg 1 \\7




oo Liber Videcimmse

DEFINITIONES.

3 SOlidmn fiué corpus eft,quod longitu=
dinem, latitudinem & profundiratei
.h,abct-. ; . %
». Solidi extremuncft firperficies.
3.Linea reta (A B)cftad planum( C ©) rig.r.lag
Tecta fiue pcrpcndicularis , cumad rectastabulé s
omnes lineas (C A) in plano (€ C) ductas,
aquibus i tangicur, angulos rectos facit
BAC,BAC,) _ '
4. Planumad planum rectwm fine pes- 78
jpendiculare eft , cum omnes re¢te linez
(L Q, )que communi planorum fectioni
(X R ) perpendiculares ducuntur in plano-
yumynosrecke fant alteri plano (ABCQy)
5. Sircctalinea (O L)planoinfiftat non Fig-s«
ad reGtosangulos; & a fublimi cius puncto
(L.)ad planum ducatur perpendicularis L P
jungaturque P O ; angulus L O P dicitur
inclinatio linez O L ad planumr: * -
6. Si'pl-.mum‘-( R E) plano (L Q). nor Fig.43
infiftat perpendiculariter , alterius ad alte-
rum inclinatio eftacutus angulus (A B: C,).
-qui-continetur & reckis lincis, (A B & B C)
que in vtrogue plang,ad communcm fe«
¢&ionem (O E)ducuntur perpendicularess
7. Planum ad planum fimiliter inclina-
tum dlcuur » atque altcrum ad alterum,
: quando
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quando dici inclinationum _anguii Iﬁin}. .

®quales.

8. Parallela planafunt, qu®in omnem
partem producta zqualibus femper inter:
uallis di[{’ant.

g. Similes figurz folide reiline2 {unt;
qua fimilibus planis continentur,multitudi.
ne equalibus. __ _

10. Angulus folidus reéilineus eft, qu
‘pluribus, qua ducbus planisangulis (B A G;
C A O,0 A B) nonineodem exiftentibus
plano , fed ad voum punctum conftitutis,
‘€ontinctur.

1. Aquales {olidianguli funt, qui initra
inuicem pofiti congruunt: _

Quemadmodum angulus planiis €St mclinatio
linearun ; itafolidus angulus est inclinatio fuperfi
cierum.De vtraque igitur codem modo raticcinans
dim erit.Confule (cholinm post prop. 16..2:

\12. Prilmaeft figura folida,planis com-
prehenfa ; quorumaduerfiduo (OFE,
A C B) funt parallela,2qualia & fimilia.

13. Parallelepipedum eft folidum fex

quadrilateris;ex aduierfo patallelis compre- |

henfum. _ _

14. Sifex pland exaduerfo parallela fint
quadrata;{olidumiis comprehenfuny,cubus
erit; '

PRO-

o Tiber Vndecimiiss 123

PROPOSITIO PRIMA. .

R.Ec't‘.e lines p;'f.-’f vna («AC)nequit Fig--
effe in fubieclo plane (U E) altera
(€ Bextra planum.

Perfeclartitn eft ex definitione plani, &
finee re@z vide defin. 5.8 q.dars -

PROPOSITIO 1L
Mne tyiangulum i Uno eff plano, Figaes -
[ecantesin

Etdus I?’i‘?ﬁdﬁ wniuo
eodem plano funt:

Prima pars per fe clara eft, cum triangu~
Tum nihil fit aliud , quam plana fuperficies;
tribus reis comprehenfas Ex quo ctiam
patet parsaltera. IR

PROPOSITIO 1IL
Si duo plana. (A B,C D) [¢ mutuo fe- i, -

cant; (E F) communiseorim [eitio
é:/?feﬁd _Zi”flﬂ :

~Patet ex definitione plani. Licebit tameni
. {ic demonftrare: fi EF {e@io communis
| nonefb re@alines ; ducatirinplang C Dyetie
| 2etaE OF; & inplano BA re&a E QF.
| = “dua

‘. .
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du igitur rede EO F , EQF claudent |
fpacium.Quod éft abfurdum.’ |

PROPOSITIO 1IV. '

Irecta (B A) duabus rectis (C AX, |

F AS) fe mutno [ecantibus, perpen-
dicularss exiftat , etiam plano periplas |
ducto perpendiculars erit,

Sinegas, aliaircda B Q_plano rectarum |

_ A C,AF fit perpendicularis, Tunge AQ, |
& huic inplano F A C duc perpendicula |

rem QO. Hzc producta, neeeffatio feca-

o Calligi-  bite aliquam reGatum CA X wEAS vl
surex [chol. ytramaque , vbicunque tandem fuerit pun-

poft 31.ls

aPar47.01.  eritquadBO. =& 4 quad.B A0

&um, Q. fecet ergo CAXin, O, lunga= |
turque B O.Quoniam ergd angulusB AQ |
pcrql'-yp.rc&us cft. '

i 1% ] ) 'Ci_u,.l‘duézﬂ. s
fed quia BQ ponitir re@a plano FAC, |

b Per defin. ac proinde ¥ rectum facir cum ‘A Quabgu

3.bLar.

cPer47.
b1

o Pervandy  guadiA O, &40

quad. BA. ¢ & quadBQT |

. quad.A Q.
Etquia angulus, A Q O, per.conft. redts
cft; [ § '

quad:0Q 1|
quad. A Q.} |
; Enpl

Iber Vndetimus. 25%

'Ergo ’quad.B O. & quad.B Q_‘ !

quad.O Q
Ergoquad.B Omaiuscft B Q & 0 (.hac

proinde dangulus BQ O reétus non eft.d Parer oz
ErgoBQ non cftrecta ¢ plano C AF, Li-eddem.
‘quet ergo quaf{itum.

Scholium.

Ex eo quod ponehatur BQ effe recta M.no
F A C, directe ot demonftratum BQ non effe
pectum plano ¥ A C: ac proinde ex eo quod nega=
vetur aflertio theoremmtis, eadem affertio directd
probatacft. Haetdemonfhratio quoad fubfkantiam
eft Toannis Crermans.

PROPOSITIO V.

Itres recta (B A,C A, F A)eidem Figas.

reite (A R) adidem punctum ( A)
fint perpendicnlares s tresille erunt in
vio plano.

o Sit enim, fi fieri poteft earum vnaB A ini
alioplanoR O, quod fecet L Q_planum

| duarumreliquarum C A, J' A, recta A O,

Quoniam R A per hyp. petpendiculariter
i11ﬁf"cit duabusC A, ] E ,Pplano L Qrecta
a fmt.Ergo. cum AO re@Gum facit b angu-
lumR AO. Sed ctiam ex hyp. angulus

P R AB b,

defin.3. L1,
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R AB re@us eft. Ergo anguli, RAB & |
R A O =zquales funt. Quod eft abfurdum, ||

PROPOSITIO VI |

Liber Videcimus, -
PROPOSITIO VIL

Eéfa (EF) fecans reétas (A4 B, C D) Figs:
pofisas in codem plano , in wno eff
el ipfis plano.
Pottulari poterat. Qui voletfic demort=

firet. .
Planum tectarum A B, CD fecetalind

237"

i ==

—

- —

||
Fig14» Lmﬂe recte (_A B , C D) que eidem |
plano (E F) funt perpendicnlares,in-
zer [e [unt parallele.

Poftulari poterat vt per fe notumlicebit §

tamen fic demonftrare.
Iun&i BD, facinplanoF E lineam
DG normaléad BD & parem B A,iungan-

turg; D A,GA,GB.Re&e BD,D G zqua- |

a Per conflr. tur BD,# BA; & anguli BD G,6 DB Asut
b Per defin. ye&i. Ergo AD,B G ¢ funt 2quales.Igitut

- planum per punéea E.F.fi iam E F non cft

i plano AB, C D, non ctitE F commu- !
nis fc&io.Sic ergo E GF.Etgo E G Facft § P ¥
linea reca. Duzigitur re@z E F, EGF b,
concluduntfpacium.Quod eft abfurdum. '

Corollarium.

3dite  riangula A B G,G D A fibimutuo zquils-
G ge L tera funt,ac proinde anguliAB G, ADG
equales. Scd AB G ercétuseft. Quatede
AD G re&us.Sunt vero & BD G ex co-
fir.& C D G definit.3.re&i. Ergo G Dad
tres’CD,AD, BD,re@actt. ErgoC D
3 Per prac. cum A D,B D eftinvno plano,fed etiam
4. ABcum A DsBD ¢in vno planoeft-Ergo &
A B,C D.funt invno plano. Ergo cum an- S
p Per defin. guli ABD,C D B,fint p rechi, cruntAB, |
AT C D g panllclz. Quod erat, demonttrane

qPerz9. (4
i1, ¢rde- L

fina36.4m

HInc fequitur i E F fecat parallelas

. AAB,C D, incodem efle cum ipfis
plano;omnes enim parallele & funt in vno b Per defin.
plano. 36k

PRIOPQSITION VIEL::

Iparallelorum (A4 B,C D)vna (A B) Figas:
plano‘( EF) fit reita o ettam altera
(C D) eidem plano erit recta.

b oterat poftulari. Si demonftratio qua-
ritur,fere fimilis ea eft demonftrationi pro=

PRO-| pofitionisé.
:] : Pa

|

¢ Per defin,
3.d.11.

o Pera.

PR O-
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PROPOSITIO IX.
R Efte (A B,EF)quafunt eidemye- |
¢t (C D) parallele, licet non in eo-
dem cum illaplano, etiam [unt inter [
parallela. .

Quamuis poftulari poflet, licebit tamen |
fic demonftrare. :
In plano parallelarum A B, CD, duc
G K normalemad C D. Item in plano pa-
tallelarum E F, C D, duc H K normalem
aPw 4111 2d C D.Ergo aCK reéta eft plano GKH.'
Ergocum A G,E H fint pamllclx adCK
bPer8. L1 ernnt A G,E H é re@z plano G KH.Eg0 |
ePer6l1i.AG,E Hefunt parallc 2. Qlod erat dee
monftrandum.

PROPOSITIO X.

: ol

I duareite (A C, BC) [int parallels
duabus retis D F, E F, licet non fint |
in eodem planosaqnales angnlos(C o F)

comprehendunt. |

Fig17,

Fiant CA,CBz L_lalcsF D, FE, &du-
cantur DE, AB,DA,FC, EB. C.um
A C , F D fint parallele & @quales, etiam |

aPer3pda AD,CFE 4 patallele {unt & aiq_ualcs.Sill;;H‘ |
¢ ‘ _

l‘.

-]

ﬁ&_er Vindecimus, 229

Litet oftendam BE , C F efle patallelas &

zquales. Ergoctiam AD, BE, funt b pa= bpey prac.
rallele & cquales. Aquantur d crgo A B, cPer axio,x.
D E.Cum igitur triangula B AC, EDF dPerj3;z.b1,
{ibi mutuo fint zquilatera , an ouliC& F

¢ zquales erunt, Quod erat demontftrandu, e Perg.Lr,

PROPOSITIO XL

D planum datuip (A B) a dato Figis,
extraillud punito (C) perpendics-
larem ducere.

Contftr.in plano A B,duc quamuis DF,
ad quam ex - C perpepdicularem defcribe
C E. Ad candem per E,in plano A B per=
pendicularem duc AEM. Tumad AM
ex.C rcrpcndicularcm demitte C G.Dicg
CG plano A B re@am effc.

Per G ponatur H G parallelaad D F.

Per conft.D E re@®a eftad CE,& E M.
Ergo D E re@aacft plano C E M : adeo~ aPer 4 L1z
que & ¢ H G.Ergo ¢C G recta cftad HG, b8l
Sed & C Gex conft,reGaeft ad E M, Er- % f”deﬁ”'
8o CG 4 re&acft plano AB. Quod crat fg 1;;.4.&1;.
propofitum. ’

PROPOSITIO XII,

X dq'z_a'ptam' (EF) pméi‘o(A}rec?am Fig1ge
~1d datum planum erigere, L
P3 A
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A quouis extra planum EF pun&o D,
aPerpras, facDBadplanums EF ream,fun&aque
B A,duc A C parallelam D B.Dico faGum,

Demonttratio patet ex 8. .‘

Scholinm. ]

ducigur dato plano,finorma OKN ad datum |
punitum applicetur. :

PROPOSITIOXIIL

#ig.20. Lfmx ex eodem puncte duéle (D C,
E C) nequennt ambe ad idem pla-
num (A B) efferecia.

Aliasenim per 6 forent parallele, Quod
; fieri non portett. |

PROPOSITIO XIV.

(F G,L2) perpendicularis efl , plana
erunt parallela.

r
f
|

I Sumatur in planorum alterutra FG, |

| quaduis punctum C , ex quo ducatur CE

1 parallela ad A B, occurrens plano L Q_in

11 aParg.lyr. E. Erit CE etiam 4 re&a plano vtrique

i 4 F G,L Q. Quare fi jungantur rectz A G,

| b Perdefin. BE, cruntanguli A, B 6 redi. Ergo AC,

il i 3-Lar, BE funte p:u‘aﬂclaa. Ergo A CEB p:irdl-

i 1 ‘ cPerzg . [elogrammumeft 5 acproinde CE, quam

jam
|

|

PRA&ECE' per datum punctum perpendicalaris i

Figa. SI eadem reita (A B) ad duo plana |

Tiber Vndeaniis. 231

iam oftendivrrique plano efle perpendicu-
larem,2quatur 4 A B.Eodem modo often-
dam omnes vtrique plano pcrpcudicularc:s
effe quales. Ergo plana ¢ funt parallela.

dPerg4.l.1.

¢ Per defin.

Quod crat demonftrandum. g.hax.
PROPOSITIO XV.
I vecte dug Jé mutuovangentes(B A, it

C A) ad duas alias (e mutuo tangen-
tes (E D, E D) fint paralleleetiam pla-
na peripfas ducta erunt parallela.

Ex A ducatur A G re@a ad pland E'F,

onanturque G H, G I, parallelz ad D E,
B F. Erunthe 4 parallele etiam ad A B, aPer g.l11.
AC. Cum igitur anguli IGA, H G A,
fint# rect,erunt etiame C A G, BAG re-
&i. ErgoG A , que ad planum E F eft re- EP;I’,I;7J ;e
&a,ctiam re@a d cft plano B C.Ergo plana gpey 4.0 11
¢ B C,E F funt parallela.Quod erac demon- ¢ er prec.
ftrandum.

PROPOSITIO XVL

b Perdefin.

YLanum (EH F G) fecans parallels Fig.»3.

plana (A B, C D) ininfacit feitio-
ves(E H\G F) parallelas.

. Sinon : cum fint in eodem plano fecans

te 5 conuenient o alicubt in I. Quatg cun o Per [ehol?
P 4 tote poft yubt.
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gPertlu.toteHEL FG I fint4in planis A B,C D,

‘productis,ctiam hac conuenient in 1.Quod |
eft ablurdum contra definitionem 8. huius, §

PROPOSITIO XVIL

Fig14. Pﬂmd’da planarectas lineas (BD ¢ |

. HG) proportionaliter [ecant.

Ducantur in planis P Q, T V re&=BH

D G ,item B G occurrens planoR S in F,
wnganturgae F G, F 1. Planum trianguli

B G D fecans parallela plana,facit fectiones

aPerprac. CF,DGa pal‘al[clas.Ergo et BCadCD,
bPerzlb.vt 4 BF ad F G. Rurfum triangulum
BH G fecans parallcla plana facit, lectio-

¢ Per prac, n€s ¢ B HLF I parallelas. Ergo eft HI ad
dPer2. ,6.1G, vtd BF ad F-G; hoceft ( quod iam
oftendi) vt B C ad C D.Quod erat demons

ftrandum,
PROPQOSITIO XVIIL

Bigas. S! recta linea (FE) [it ad planum
(4 B) recta, omnia, que per ipfam

ducuntur plainasfint eidens plano (4 B)

redla. '

Duc¢tum fit per F E planum aliquod GC §

faciens cum A B fecionem C D. In hoc
ducantur H K normales ad C D f{eéionem
comle
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gommunem, Cum igitur etiam FE, re&a oPer byp,
fitad C D;erunt K Ha paraliclead F E..?}‘f‘f"—i-
Sed F E ponitur redaplano AB. Ergo & o0 .
HK re@= b funt plano AD. Ergo G C b pers. L1,
i)lanumf plano A B re¢tum etl. ¢ Perdefin,
' 4.4t
PROPOSITIO XIX,

SY duo plana (M F, G D ) fé Jecantia, Fig.26e
D fiut ambg recla cidem plano (A B :)

exit etiain communis illornnsectio(KL)

recta plano (A B.)

Quoniam planum MF ponitur re¢tum
plano A B ; ex defi4. patet ex puncto L
poffein plano MF duci re¢tam perpendi=
cularem planp A B , eam nemp¢ qu ex
eflct in pimt) MF pcrpcndicuﬁnjis ad com=
munem {e&ionem E F, Similiter,quia pla-
num G D ponitur perpendicularc ad A B,
ex def.4.patet in plano G D pofle duciex
pun&o L perpendicularem plano A B, Sed 3
ex puncto L tantii 4 vna poteft duci per~aPer 13.13%
pendicularis plano A B. Ergo necefle eft,
vtrecta que ex L perpendicularis eft plano
A B, exiftat in vtroque plano M F & G D,
ac proinde fit ipfa planorum MF & GD
communis fectio L K. Quod erat demon-
ftrandum,

PRO-




oPer conflr.

aPerg L1,

aPer20.l1.

bPer confir,
¢ Peragl.y,
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PROPOSITIO XX.

S Langilus (olidus(A) tribus planis an-

gulis(B 4 C,C A D,D A B) contine-
turshorum duo quilibet religuo funt ma-
zores,

b Sitres plani funt 2quales, patet affertio,
inzquales, maximusetto B AD. Hicnihi-
lominus minor eft duobus reliquis. Ex
maximo enim BAD abfcinde BA E pa-
rem B A C fantque zquales A C,A E. Per
E ducatur recta occurrensipfis AB,AD in
B & D; iunganturque B C,D C.Quoniam
anguli 2B A E,B A C zquales funt,& late«
raB A,A E,zqualia lateribus B A, A C, et-
iam bafes B E,B C, zquales # crunt. Quo-
niam verd B C, CD ¢ maiores funt quom
B D,ablatis 2qualibus BE, B C, remanet
C D maior quam E D.Sed lateraE A, A D,
@quantur lateribus # C A,A D. Ergo an-
gulus ¢ C A D maior eft quam E A D.Cum
igitur BA C par fit oftenfus BAE. Erunt
duo fimul BAC , CA D maiores tote
B AD. Quod crat demonftrandum.

PR O«

I
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PROPOSITIO XX
Lans anguls,folidum angulvin quem-
cunque componentes , quatuor vectss

ﬁmr minoyes.

Eftofolidus angulus_ﬁ,phnis angul.:stﬂ-
lum componentibus (ibtendantur recta
BC,CD,DE, EF, FBinvno plano cx=
iftentes.Quo facto conftituitur pyramis,cu=
ius bafis cft polygonum B C D EF, vertex
A , tordue cinéta triangulis G, H,‘I)K)L!
quot plani.anguli compoount {olidum f’(i:.
Jam vero quia duo anguli AB F, AB

amaiores funt vio FBC , & duo ACB, 3 perpracd

A C D maiores vno BC D & fic deinceps,
erunt triangulorum G.H,L, I‘?,L, circa ba-

* fim anguli fimul fumpti omnibus ﬁr_nul an=
ulis bafeos B,C,D,E,F maiorcs.Scd angu-

i bafeos vna cum quatuor rectis faciunt bis

tot rectos,b quot funt latera, {tue qQUO LHIAN=|, pyy ¢heop.
ula. Etgo omnes triangulorum ctrca ba=s. fchol. pefd
fim anguli , vna cum quatuor re@is confi-32.l.1

ciuntamplius quam bis tot rectos,quot gunt
triangula. Sed ijdem anguli circa l_)a 1M,
vna cum angulis qui componunt fohdt_xm_,
componunt bis¢ tot retos quot {funt trian-

«f,ula. Liquet ergo angulos {olidum angu-$2+4t

um A componentes quatuor rectiseflc mi-
notes.Quod crat demonftrandum.

Fig.28,

Cﬂfﬁf-ﬂ
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Corollarinm.

X hac & precedenti fatis colligitut €&
tribus angulis planis,, rectis quatuor mi~
notibus , quorum duo quilibet reliquo fint
maiorc's,fjid um angulum conftitui Poﬂ'c,

Scholinm.

EX hac eadem propofitione demonstratur celebré
theorematres tantum figure plang ordinate,
& equales , corpus continere pofiunt , nimirm
aqujlateya trianqula vel 4 vel8 , vel 20 5 Quas
drata 6 ; pentagona 12. Ac proipde quinqguctan=
tum [unt ordinata,fen regelaria corpora.Pyramss,
qite 4, Tetraedrum quad8 | Icofagdrum quod 20
equilateris triangulis contmetur 5 Cubus , qui 6
quadratis,Dodecaedrum quod 12 gqualibus pentas
gomss ordinatis compyehenditur. Porro corpus ori-
natwin dicetur, quod planss oydinatis ¢ equalibus
gontinetur.

Demonft. Ex duobys equilateris trignguls non
poteft conflitur angulus folidus , ad boy enim faltem
fequiruntur tres. _ |
" A tribus triangulis aqilateris in yuum punctun:
goenntibus , poteft conflittii angalus (olidus pyrami-
dis; ex quator , angulu folidus oltaidri ; ex quin-
que 5 angulus (olidus Toofaedri , cum gquilaters
vrianguli anguli tm 3,tum 4,tam s, fint 4. é-
disminores,pt colligizar ex corollario 12.p.32. L.1-

Quoniant
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Quoniwitt vero tres angili pentagonici b funt b Cu‘!igjmﬂ
4 rectis inores, potcrint tria pentagona in ynuii "‘l.l “2’: ;
punitum coeuntia conflitucre [alidum angulum, P
nempe Dodecaedrt. :

Atyibus quadratis in vauns punckin coeuntibus
effici folidum angulum cubisper [t pater. Atquesta
quinque exfurgunt regularia torpera.

prater hec nulla efe alia fic oftenditurs

Sexe anguli trianguli aquilareri conficiunt 4 ve-

Ehos.viius enim facit dias o tertias vettizac proinde o Per corol.
fex: talesefficie st 1 terti v rectishoe ot rectos 4. Ef~13p33. 18-
00, & [ix quilateris triangulis mon poterit effici fo-

lidus angulus,multo minus apluribus.

A quatuar quadyatis, non pofie conflitui [olidum
anguluniv,ac multo minus a pluribus per [epatet.

Anguli pentagonici 4[int 4 veltis marores, fin= _
gali enimefficiunt 6 quintas € recti. Ergo A qua~e Percoroks
ttior pent agonis nequit fieri angulus [olédus , multop-11- loae
minus 4 pluribus. |

Nec [ané ex aliis figuris quibuflibet ordinatis
conflitui poterit (olidus angulus. Tresanguli hexa-
gonici £ funt 4 rectis aquales , vnus enim facie 4 € Ber corol.
tertias recbisac proinde tresfaciunt 12 tertias recti vpi5. bae
hoceft 4. veftos. Ergoex tribus hexagonss nequit
conflitui (olidus angulus,snnltd mims a pluribus.

Cum vero tres anguli bexagonici fint 4 rectis
aquales.tres anguli figur arum quarumiibet hexas
gono maiorum,vt [eptagoni,ocbagoni,&re. 4redlis

saiores erunt.Quare manifestum eft reliquas figu=
745 ordinatas, omnes efie ineptas vt [olidum angu-
lums
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{um conflitnant, adeod, preter iam dicta §, nillg
ordinata corpora dari poffe. '

PROPOSILTILO XXH. XXl
A Dmodum prolixe [unt ac molefie

niunt.

PROPOSITIO XXIV.

Fig.ag. Lana parallelepipedum continentis
(1.) funt parallelogramma, (2) que
ex adyer(o,funt fimilia ¢ (3 ) equalia.

1. Pars. Planum AF fecans plana BD,

?IP:' 6. F Hex defin.i3. parallela facit 4 fetioncs

b Per eand, B A, F E parallelas. Rurfum planum A F

{ecans plana AH,B G per defin.13.paralle-

la,facit ¢ fectiones A E B F parallelas. Ergo

B E F A parallclogrammum cft. Simili ar-

gumento reliqua parallelepipedi plana funt
parallelogramma.

‘ 2.Pars. Quoniam ex prima parte patet
ePer1o. A BB C parallelas eflc E F.F G,erunt can-
L., guli AB C,E F G pates, Quare cum & la«

teraalternis fint paria,fimilia funt parallelo-

tyromibus 5 & fere vfu nonve- .

" Liber Vadecimus. 23y

PROPOSITIO XXV.

_SI pam/[c[epipedam ( GFDI) antFig3o

quoduis prifma plano (N P ) [ecetur
aduerfis planis’ parallels 5 cris vt bafis
(DC PO)adbafim(OPF E)itafolidum
(G P) adolidum (20 F.)

Demonftrabitur codem modo; quo 1.6.

" Corollayinm.

Prifina fe@um plano aductfis planis pa~
rallelo, fe@ionem habetfimilem & &qua-
lem planisaduerfis.

PROPOSIT. XXVLXXVIL .
N 0# [unt necefSaria.

"PROPOSITIO XXVIIL

PLam;m per aduer[orum planoram pig 1.
diametros( A C,E G)tranfiens , pa-
rallelepipedum [ecat induo aqualiaprif~

mata.

Quoniam 4 B G , BE funt parallclo- 3pe 24
gramma; C G,A E @quidiftat cidem B F. L1,
Ergo & b inter {c funt patallcle,ac proinde bpey 9,018
mvoo funt plano. Ergore@x A C,EG
¢in

gramma aduerfa B D, F H. Eodem modo
probzttur de czteris oppofitis.
2. Pars patet ex prima parte,& 4.vel 8.1

PR O«
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aPer 7,411, ¢ in vno funt plano : Tam vero plantim per
illas du&um {ecare parallelepipedii in duo

priﬁnata équa]ia. Sic oftendo. Intelligatur |

prifma AE G C D H fupra planum
foum EACG itaconftitui, vtanguliD,
H vergant ad angulos B , F. Manifeftum’eft
tum adhuc fore inter parallela plana BA

DC,F EHG. Tum vero necefle eft ; vt |

D cadatinB,& H inF. Cadat enim D ex-
tra B,{i fieri poteft, in, N, Angulus BAC
zquatur4angulo D C A.Sed D C A 2qua-
turNAC (cft enim vnus idemque angu-
lus.) ErgoB AC & N A C zquales funt:
quod cft abfurdum.Ergo D inciditin B, &
e Perax.7. patidecaufaH ein F. Ergo prifma AE G
CDH conguit prifmati ACGEFB

ac proinde ¢ 2qualia {unt,

PR OPOSIT. XXIX. & XXX.
PAml!eZep:}wda (EEAGKIMCE
- FEBHLOMI ) qug eandem ha-
bent bafim ( EFIM) c& sltitudinem
eandem , ac proinde exiftunt inte? pa-

rallelaplana (E F I M;G A 0 L) aqualis |

[funt.

Vel enim exiftunt inter lateralia pardlles
fa plana EA OM,&F G L1vel non.Efto
brimum. Ex 24.huius,& 8.J:1.patet triangte
T AEBCM Qitem G FH , K1 L fib

mutud |
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miitiio £quilatera & zquiangula effe. Qua-
re vtin preecedenti,oftendam prifmata CM
OLIK,AEBHFG fibi mutuo impo-
fita conigruere , ac proinde s =qualia eflc. 2 Per axid.
Quare addito communi folido ' E B HK7-
CMI, tota parallelepipeda FE AGKI
MC , FEBHLOMI wqualia crupts
Quod eratden . -
Sit deinde parallelepipedutn F X QE Fig:32s

MIPR non inter eadem lateralia plana

atallela exiftens cum parallelepipedo F E
AGK CMI Quoniam ex hypothefi
GK, AC,R P, QX funt in vno plano ad
bafim E F I M parallelo, R P, QX fecent
GKin L&H;ACverdinO &35, iun=
‘gantur jue E B,M O,F H,1 L; facile often-
{u eft plana folidum FEBHL OMI co=
tinentia parallelogramma effe ex aduerfo
zquidiftantia, adeoque {olidum iilud ¢ eflc c Per deffa,
parallelepipedum, Sed huic per primam 13.Li1
partem parallelepipeda F X Q_E NP IPR,
&FEAGK CM [ funt zqualia. Ergo
etlam funt ¢qualia inter fc.Qy_od erat dema

Scholinm,

A& propofitio fimilis et propofitiani 3 5.1ib.Ts
~ Laffirmat enim de (olidis , quod illa de planis.
Quare fimilis etiams erit reliquorsin cafiium de-

Q PR O-

wonfiratios




bPer1s.
‘ell.

cPer3s.l1.
dPeray.
[SEE
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PROPOSITIO XXX .

PAm[le!epipedd [uper ¢gr;a!z'6m 5:{/3— ..
L bus( A0 & EG) & imeadem alti- |

tudine (S) funt aqualra,

Habeant pamllclcpipcda primd latesa
ad bafes normalia.Ad latus F G productum
fiat Paraliclogrammum G M KH zquake
ac fimile parallelogrammo A O, petfectos

' queparallclogramo G MPR,retzP M, |

R G occurrant ipfi KH in Q&L. Iam
verd intelligantur fuper G K, G Q.GP,

conttitui parallelepipedasquorum laterafint |

ad bafes re@a , altitudo autem ommnium COm
ounisfit, S. folidumE G S eft ad folidum
G P S,vtE G ad G P; hoceft (quia EG,
A O per hyp.®quantur ). vt AQad GP;
hoc eft per conftr.vtGK ad G P hoccft
vt¢G Q ad GP; hocelt 4yt folidu G QS
eft ad idem folidum G P S. Quoniam igi-
tur {olida E G S & G Q8 candem habent
sationem ad folidum GP' S, erit folidum

oPero Ls. E G So zqualc G Q Sshoc eft (olido e GK

ePsrry.
L,

£ Per conflr.
3 Patet ex
29.0,11.5m9

s fr.

S; hoceft(quia bales G K, A O funtfequas

Jes &cfimilés) folido 5 A O S. Quod etat |

propofitumn.Per taruims difeutfuns folids accipitie
tur reita. :
Hubeant deinde para llclepipeda data
j EGS

)

— =
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EGS,AOSlateraad bales EG & AO
obliqua.Fiant fuper E G .AO parallelepi-
peda, quorum latera fint ad bafes re@a in
altit_udinc S,hzc 2qualia erunt obliquis per
29.aut 30. Quarc cum parallclepipeda re=
&a per primam partem fint paria inter ‘fe,
crunt & obliqua ®qualia. Quod erat de-
monf{trandum. ,

"PROPOSITIO XXXIL

Pff rallelepipeda guanis A’qzr} alta, [unt Fig.34.
inter. fe vt fmﬁs.

© Balisfint G O,& A fuper C O fic pa-
raﬂcflogmmrnllln OE pnripﬁ A. ' B L
“ Super BC, O'E intelligantur erigi pa- -

_mllclepupeda i alttudine K: hze igitur

pattcs crunt vnius parallelepipedi B E K.
Ergo a}_)ar;ﬂlclepipcdum O E K eft ad pa-a Per1s.
tallelepipedum B € K vt bafis O E ad ba- L1t

finB C; hoc 6 cft vt bafis A ad bafim B C. bper confle.

Sed quia bafes OE & A funtzquales, pa-
rgllclcplpcda OEK & AK ¢ ®quualia funt. ¢ Per prac.
Ergo ctiam parallelepipedum ' A K eft ad
parallelepipedum B CK , vt bafis'A ad ba=

fim B C.Quod erat demonftrandun.

Scho=

Q2.
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Scholiums
Vod hie de parallelepipedis aﬁmﬁ:tm cﬁ- 5 e

F monffrabituy in libro 12 de pyramidibus

-9-de canis &' cylindris prop. 11
PROPOSITIO XXXIIL
Fig.55 Imilia parallelepipeda(H A,e» CH)

1 9.b.11. adeoque AB ad BCleft vt EB ad B O;
i i) :"P‘"d'ﬁ’?‘ & vt F Bad BG,ficEBadB O. I?‘ﬁlpfl‘
11 « Pivannd, = anguli ¢ planorum zequales funt. Collox

centur. fic igitur {olida A H,C M vt zqua=
lesanguliC B O,AB E fint oppofiti,& la<
tera A B, C Bindirectuny 5 tum vero etiany
dpasex 9EB, O B indire¢tum erunt. Cogitentut
ys.ly,  iam fuper planis BQ& E C fadtafolidasfic
vt folida K B,H A, fint ynum p:tral-lclcpipc-
dum, & K B, P O faciant ynum fimikitet

it 1
N ue parallelepipedum conficiant. Solidum
l il ePirss. H Aeft ad folidum KBs vt AE ad BR;
il | dar. hoceftvtfAB ad B C; hoc eft(vt per hyp-
i fPer1.l.6, oftendifupra) vt EB ad BO,; hoc eft vt

& _
RR B Praand. ;2 Cad BQghoc s vt folidum idem KB
I lagé

prop6; de quibuflibet prifmatis it corollario ¥. pof

1 ‘| unt in :ripiicam" ratione laterum
Il | il homologorum ( A BB by} |

I.If _ Sint p'arallcle' ipedaA H , CM fimilia,

| g Per defin. Ergo omnia iPE)rum plana fimilia & ﬁmt_;

parallclc;;_ipedhm,& P O,CM ynum quo- |

Liber Visdecims, 245

ad flidum P O. Continuant ergo candem
sationem tria folida H A,K B,P O.Iam ve-
10 folidum K B eft ad folidym P O,vtk ba=k Pereand.
GisB R ad bafimB Q ; hoc cftvt {E B ad 1 Per 1.LS,
B O; hoceftve »F Bad B G, hoc eft, nyt Oftends
lanum F C ad planum B S;hoc eft vt idcm‘g“(J paaes
: R b¥Ps
orurfus ©lidum P O ad C M folidt. Qua- o par 14,6,
mior ergo folida H A,K B,P O, C M, {unt o Perzs.
continu¢ proportionilia. Ergo ratio primi F11.
H A ad quartun C M eft ¢ triplicata ratio- P Per define
nis primi H A ad K B fecundum ; hoceft wi,i’:;
rationisg A E ad BR; hoc eft rationis ho- ;q i1, 2

‘mologorum laterum A B ad B C.Quod erat« £or .16,
de¢monftrandum. '

Scholium.

Vod hic de parallelepipedis oStenfum eft in =

& bro 12 demonSirabitur de pyramidibus pro=
pof.8.de quibuflibet prifinatibus,coroll.2. poft p.9e
de conis & cylindris p.x2.de [pharis p.18. i

PROPOSITIO XXXIV.
SI parallelepipeda equalia funt ( B M, £ig.36.
CK, ) reciprocat bafes & altitudines
'(ha.c eft, bafis A Meft ad bafim F K, v¢
reciproce altitudo F C ad altitudinen
4B) - s
Etfi reciprocant bafes ¢ altizndines,

fg!gzlﬁa [unt.
Q3 r.Rars
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1.Pars. Sintprimo latera ad bafes re@a,

Siiam folidorum B M,C K altitudines fint |,

pares,res patet.
Sialtitudines fint inequales,a maiori F C

"abfcinde FE parem B A:& per E duc pla- |

nuni E L ad FK parallelum, Bafis AM
eft ad bafim F K, vt {olidum é B M ad {o-
lidum E K;hoc eft (quod ex hyp.paria fint
{olida BM,CK) vt folidumC K-ad EK
; Solidum; hoceftvt ¢C Gad E G; hoc eft
3‘1’,‘"! 1. vt4 CFad EF; hoceft ex conftr. vt C F
""" reciproce ad B A.Quod erat demonft.
Sint dcinde latera ad bafes,obliqua. Eri«
gantur fuper ijff{dem bafibus in altitudine
cadem parallelepipeda rea. Erunt hisob-

b Per3a.
bt

cPeray.

¢ Per29.¢> liqua ¢ parallelepipeda &qualiu.%m‘e cum |

yo.lat.  haxcper r.partem reciprocent bafes & alti<

tudines,etiam illa reciprocabunt.Qued erat
demonftrandum. - |
2.Pars. Sint altitudines inequales,latera- |
que ad bafes reta , & ex maiori C F ipfi |
BA fume paremEF. Solidum B M eftad
gPerza Lt folidum E K,vt A Mad F K ; hoceftex
# hyp.vt CFad BA; hoc eft ex conftr. vt
gPert.lé. 8F ad E F; hoc eft vty C G ad E G;hoe
iPeras.  eft vt folidumé CK ad folidum idem EK.
Lz, Ergo folidaBM & CK candem habent
ranonem ad E K. Ergo funt paria. Quod

erat demonfirandum,

Coral-
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Corollaria.

Ve do parallclcpipcdis demonftrata
funt Prop29.30.31.32:23. 34, ctiam
conueniunt primatis triangularibus , que
fant dimidia parallelepipeda , vt patetex
28 Igitur ' ! i
. ¥ Priﬁnamtriangul.lm a:qut"alta funt vt F'8:37¢
baﬁ:s AgBa , 3 - 2
2. Si fimila fuerint,eorum proportio tri=
plicata eft gropottionis laterum 2qualibus
angulisoppfitorum.
o = P -~ - '
- 4. Sizqualia funt , reciprocant bafesi&
altitndines; & fi reciprocant bafes & altitus
di ngs,mqu:lia {unt. '

Scholiums.

Vod lc propof-34 oftenfum cft de parallele-

pipeds,demonStrabitur in librox2 dé pyra
midibus p. de prifinatis quibufcanque coroll. 3.
post.p.g.deonis & eylindris.pex §.

PROPOSITIO XXXV.
V Aldesrolixa,feruir [equents , quam
ineila demonftrabimus.

PRO’OSITIO XXXVL

Arallezpipedum (D H) ex tribus ve- Fig.ss.
_ 3:4 proortionalibus( 4,B,C) faltum

' o ‘Q 4 £qua-
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;?qtmmr parallelepipedo (IN) faéts &
wedid (B) & aquiangulopripri.

Parallelepipedi D H, balis F D, habeas |

fatus E F 2quale A,& latusilterum E D 2-
quale C : latus vero EG bafiinfiftens,
equale mediz , B, Erit panllclepipedum
D H fadum ex tribus rectis AB, C. Paral«
lelepipedi deinde,I Nstria latqa L X, I X,
X M (ac proinde omnia reliqu) fint qua.
lia mediz B;& angulus {olidusX fit 2qualis
angulo folido E. Erit paralleleppedum IN
factum ex media B,& priori zquangulum,
Dico etiam efle zquale, 3
Cum enim per hyp. & conftr. fit vt FE
adL X, itareciproc¢ I X ad DE, erunt
a Per14. abalesDF,IL zquales. Iam qiia anguli
i6. {olidi ad E & X funt 2quales], fponantur
b Per defin. j1ye1a inuicem, £ congruent &ob@qu.“tlim.\
Wi e re@atum E G,X M, pun&aM, G, co-
incident. Quare vna erit veriufqui folidi als
titudo, perpendiculatis nempe 3 pnétisM,
G,iam congrucntibus,iu pi;murmaﬁ:os de-
¢Perr.an, mifla. Sohda ¢ igitur DH, 1B -af:qualiﬂ
funt. Quod erat demonftrandyn,

Scholium,

X Ic porra obfernabimus,id quod 1agnsm bas
Rbet vfum , ex tribus lineis qumodocunque
mier [& dultis,cinfdem magnitudinis \lidum gignie
. A B Co
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ABC, CAB. BCA,

1 2 .
nfeemate hic appofito dug prime littere de=

fignant bafim;tertia dltitudinein. Coruparemus

prizmum cuns [ecundo.

Bafis A B eff adbafim C A per 2.6, ¥t I latus
ad C latus: boc eft reciproge vt B altitudp ad C al=
titudinem Ergo per 34. o o

ABC. x. CAB. .

Eodem moda offeudes primum vertia, G verviur

fecundo efle <qualia,

- PROPOSITIO XXXVIL

Availelepipeda fimilia, ﬁwiliterg; P
® liness proportionalibus defcripta; et-
dam ipfa funt proportionalia: & ¢ con=
uerfo.

Patetex 34.1.5.Rationes enim parallele=
pipedorum per 33. huius erunt duplicatz
rationum ex hyp. mqualipm , quas habent
lincz. ;

Conuerfa patetex 35.1.5. . ‘

Propofitio vera eft de quibufcunque {i-
milibus corporibus,que patebit 1.1 2.dupli-
catam habere latcrum sationepu. | 2,

PR O.
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PR OPOS.XXXVIIL & XXXIX,
|

Nlbé[ continent memorabile, ¢ vix
vllins funt vfus.

PROPOSITIO XL.

SI [fuerint duo prifmata triangularie

aqualss altitudinis (ABFGOC ¢
1K LPX2) quorumvnum bafim ha-
beat parallelogrammam ( OB ) duplam
bafeos altcrins (1K L) que triangulafit;
prifmata erunt aqualia.

Nam fi perficiantur parallelepipeda KR
& C H,ernt hzc a:quaﬁa a ob bafium C A,
MK & altitudinum zqualitatem,Ergo ct
iam prifmata ipforum ¢ dimidia @qualia
erunt.Quod erat demonftrandum.

Scholium.

E X hatenus demonfiratis babetur dimenfio
prifmatum triangularinm , ¢ quadrangulés
vium, [eu parallelepipedorum, [i nimirum dltitudo
ducatur in bafimyvr fi aititudo fit 10 pedum,bafi
vero pedum quadratorum 100, ( menfurabitur
autem bafis per fchol.p.36.vel 41.l.1.) multiplics
10 per YO0, prouenitnt 1000 pedes cubici pro

[diditate prifimatis dati
: Ds
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Denonftratio facilis eit. Nam quemadmodum
vechangulumsita & parallelopipednm rectum pros
ducitur ex altitudine ducba in bafim. Ergo etiant
quoduss parallelepipeduin. producitur ex .-zfrzmdnt_e
in bafim ducbas cum per 31 2quale it pavallelepi-
pedo recko fuper eadem bafi ad eandem dtitudinens

gonflituto. :
Deinde cum totum parallelepipcdum produca-

sur exaltitudine in totam bafims femifss parals
lelepiped; (hoc eft prifma rriangulare per 28 ) pro-
ducetur ex altituding ducka in dimidiam bafim,
sriangulum nempe I LK

ELES
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ELEMENTORVM
GEOMETRIA

LIBER DVODECIMVS;
KOBIS QCTAVVS.

% Vodin libris pracedentibus hattee

8 1145 proftare conati fumus,vt Man

\ thematum elementa ad facilios

A\l vem ac brestiorem methodum res

¥ yocavemms ; id inprimis praftane
dum eriz i oc libro dugdecimo,cuius doctrina cum
maxime [it necefiaria , demonftrationes ades fimt
prolixe , vt tyrmes in defperationem pleruinguc

conijciant Huic incommiodo ita mederi propofitum |

nobis eft ;.. vt tamen a vigore Geametrice (£
[rrationis non recedamus. Quod vtriin. fumus afie-
sutileftor intelliget , fi bec noftra cum Enclidgs
prolixitase contylenit.

DEFINITIONES,

1, ]DYramis eft folidum ( Z L) triangylis
(ALC,CLF,FLBB L A) com-
rehenfumab yno plano(Z)ad vnum pun-

&Gum (L) conftitutis. ' '
. Planum Z bafis dicitur, & effe poteft yel
teiangulum, vel quadrangulum, yel qu&:lxis
12
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alia figntra 3 ex cuius lateribus {ingulis trian-
gula furgunt , in vnurm puncbum L, quo
vertex dicitut,cdéuntibus. &
vt trianguliiinter recilineas fignras :r:l.fmﬁ,z'm .
pyramtis inter [olidas privia & fmplicifima eff. ’
3. Si extraplanum alicuius c:rcul’!(C L) Fig2
dcceptuni fuent punctum (A)abeoque du-
catur redta infinita (A F) tangens circuluny
in C;qu puncto (A) manente fixo, circa
peripheriam circuli conuertatur , donec 1
cum locums (A C F) redeatyvide mouet:
ceeperar; {uperficics a re@alinea (AG F)
deferipra,dicitur conicaiupethcies, corpus
verd quod hac fuperficic. & circulo (C L)
continetur,conus vocatur. 1580
Vertex coni eft A.
Bafis coni cft circulus C L. /
Axis coni eft re¢a(A B)ex vertice ad
bafeos centrum ductas
Fatusconi eft reta (A C) a vertice ad
bafeos circumferentiam duca , quam cffe
totam in coni fuperficie ; ex cius-gcncﬁ eft
manifeftum. - :
Conus s rectus eft, cum axis (A B) eft g,
bafi rectus.
 Conus b fcalenus , feu obliquus eft; b Zigigs
cim axis(A B) non cft ad bafim rectus.
Fit etiam conus rectus 4 triangulo rectangulo
(C B A)circavnum lutus perpendiculare (4 B) in
orbemn ductovide Fig.2s - ' :

3. Si
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3. Sicircaduos circulos zquales &' pas
rallelos (CL, OQ) re@a linea infinita
(C OF) conuertatur, donec in locum re-
deat, vnde moueri caepit, fic vt mota fibi
ipfi femper parallela maneat ; fuperficiesi
recta (C O F) defcripta dicitur cylindrica
fuperficies : corpus vero qued hac fuperfis
cie & binis circulis continetur , cylindrus
vocatur.

Bales cylindrifunt circuli (C L,0Q)
Axis cylindrieft recta (A B) bafium
centra connectens.
Latuscylindrieftrea (O C) in cy
lind:i fuperficic vtramque bafim tangess.
- Rectus cylindrus eft cum axis ad ba-
fes reGus cft.
Scalenus cylindrus dicitur , cum axis
ad bafes non cft reus.

Fit etiam cylindrus reltus 2 rectangulo (0'C
B A) circa vinums latus (B A4) inorbein duncto vide
Fig.4.

& 4 Similes coni& cylindri funt,quorum
axes(AK,Z O) & bafium diametri (BF,
QR) funt proportionales.

5. Sphera cft {olidum comprehenfum
vna fuperficie,ad quam omnes recte linez
aquodam punéto intra iplam pofito dudt,
funt zquales. '

Pun@umillud centrum dicitut.
$phare diameter eft reéa per cen=
frum
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trum duéta ad foperficiem ytrimque’ per=
tingens.

Generatur fphera fi {emicircrlus circa Fig 6s

diametrum(A F)immotam conucr L:?_F‘u‘l‘.
6. Magnitudines figut@ alicin 1CHPET,
atit circumfcriptae, fiuc figurd minores vc;
maiotes, in figuram definere dicuntur, cund
ab ca tandem differre poflunt quanuitate
mifori quacungue dath, feu quantumuis
3
pnrua.. e s ;
Itaque [i ea,qne fignre alictii s_fnﬁ {’ebrmmr )&
e tandem deficiant defectn mmnort quocinqhic
dato,infiripts dicentur infiguram defmere: Et fiea
qus alicui figure ciroum [cribuntur 5 excedant eam
tandein excefiu minori quiocunque dato, dicentor
rurfutns circumfcripta definere . figtrant.

PROPOSITIO PRIMA.

P olygonoram fimilinm circnlo infcrip-
torum proportio eft duplicata propor=
tionis diametroram (A F,1 C.)

Ducanid A0 B F; IR, L CrQuia  por lofins

polygona ponuntur fimilia , zquales erunt r./.6.

anguli © BALR LI, & latera OB, BA,

.proportionalia lateribus R L,L I. Ergo o S _
triangulis O A B,R I L, anguli O & R - b Per 6. !.6-._

quantur, Ergo etatmBF A& L CI,qui,
ij{demarcubus B A , LI ; infittunt, {unt
; ¢ ae'qua- :

L]
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cPeranhs. € @quales.Angulivero FBA, CLI in [
d Perji. micirculisfunt 4re@i , ac proinde 2quales.
3. ; Ergo reliqui B AF,L I Ce zquantur.Guos
;;’ ‘;”1 ‘;‘:’;" * niam igitur tria'n[gula F AB,CI L fibi my-
Fper 4.6, tuoquiangula funt,eruntf fimilia, eritque

B AadLI, vt AFadIC. Iam quiapet

hyp-polygona funt fimilia , erit proportio
iPrrao.l6. eorum duplicata“ i proportionis laterum

B A,LL1; hoceft vt iam oftendi duplicata

proportionis diametrorum A F, I C. Quod -

erat demonftrandums

: Corollayium.

Fig.6.¢h 7. POIygonoFum fimilium ci‘x’cuio_inférip'tdl
rum ambitus funt inter fe,vt diametri.’

Cum oftenfumiam fic A Beflead L1,

vtAF adIC , ¢tiam OB,erit adR L, vt

A F ad I C,&ficde cteris lateribus. Ergo

per 12.5.omnia {imal latera , ad (imul om*

nia,hoc eft ambitus ad ambitum funt vtAF
adI C.

Lemnma.

Figs. Pc')lygona circilo infcripta ift circulu
definunt.

Infcribe quadratumt ACBD.' Cum
8Per fehol. hocdimidium fit quadrati a circulo con
pof6.¢r 7- {cripti, erit maius dimidio circiili. Quare f
£.4. hoc auferatur € circulo; auferetur plus gua

dimidium. Deinde fingtlis arcubus bifect
n
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in E,K, I,H, infcribe oftogonum : &inE
tangat F G,cui B C,D A occurrant in G &
F : erit CF parallelogrammum, cuius cum
dimidium fit triangulum 6 C B A, crit hog BPér 411
plus quam dimidium fegmienti CE A.Eo-
dem modo fingula triangula AK D, DIB
&e.fingulorum fegmentornm plus funt qua
dimidia. Ergo omniatriangula omnium {ci
gmentotum plus quam dimidia funr. Hzc
ergo fiex illis,hoc eft ex refiduo circuli au-
feras, plus quam dimidium auferetur. Pari
argumento {1 inferibantur circtilo polygona
duplo {femper plurium laterum oftendam ¢
refiduo arcult femper auferri phis quam
dimidium.Ergo refiduum erit tandem ¢ mi= PArerex
nus quocun?iuc dzfto,_ ac _roin'dq pqugona ;‘:}’M !;a "
infcripta tandem 4 circulo deficient quan- | ¢
titate minori , datd quacunque, hoc eftin
circulume definent. Quod erat demonftrs o ey defin,

i ] B : ﬁ.i.ll.
PROPOSITIO 1L

Ircalorm prafiartt’o eft a’:zplz'rdfd
Proportionis diametiorum.

Polygonorum fimilium circtilo fine fine Fig:6. & 7.
infcriptorim  proportio femper duplicata
a cft proportionis diametrorum. Atqui po- 4 pyy; 11y,
ygona circuloin infinitum infCriptas in Cit= b pep legm,
culum & definunt.Ergo per pori{ma yniuets
fale fequiens ; etiam circulorum proportio;
R duplie
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Quod erat demonftrandum.

Porifma vninerfale.

'SI ea queduabus figuris (A, B inferibuntar, i

femper babent inferipta 5 eandem habent & fi

qurss
R Sitratio X ad 7 , ca
A B XZ, qum infCripta  femper
C ‘F habent inter fe. Siergo

negas rationem figurara
A,B,eandem effe cum ratione X ad 7, qui
femper habent ea, que figuris infcribuntur,

- Z. Ergo alia quadam quantitas R minot
quam figura A, eritad figuram B, vt Xad
Z.Quonam infcripta per hyp. definunt n
fiouras A & B, eruntaliqua figuris A& B

a Po defin. i:ﬁéripta , que ab ipfis deficiant 4 minori

é.b1a. quantitate,quam R cficiat A figura B.Smt

8Psr8.Ls. C cft ad B in maiori, quam R ad B; hoc
eft(vt ponebatur)quam X ad Z, hoc eft pet
il hyp.quam idem Cad F. Quoniam igitur G
| i eftad B in maiori proportione,quam ad F,
I cPar16.h,g. crit B figura minore fibi infcripto ¥;totum
fira parte. Eodem modo oﬁcngctur rationé

Bad A,non pofl effe maiarem ratione Z ad
) x Ef"

duplicata eft proportionis’ diametrorum, |

ipfas definant 5 quam proportionemns inter fe |

fitratio A ad B primo maior ratione X ad |

ea,C & F.Ergo C erit maiusquam R.Ergo |
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X.Ergo ratio A ad B zqualis eft rationi, X
ad Z.Quod erat demonftrandums,

PROPOSIT. IIL & IV.

Vnt Prolixe ¢ difficiles tyronibus,

nec alinm habent vfum quini vt

per eas demonfiretur quinia, quam ros

 fineillis mult 0 facilins demonfirabimus,

Lemmata ad Pi§,

| ' I

QI dus pyramides triangulares fecentuy plams Fig.s,

\ IO SE,RX Z) aid bafes (4 BC,1QV" ) paralle-

1i,q10¢ dinidant lazera (C F, QL, ) proportionali=

ter (inE & 2¢)erunt (QSE 5 RX Z ) interfe

vtbafs( ACB,1QV.)

. Quoniam parallelaplana O SE , AB C

{ccantur aplanis B F C,A F B,A F C,eriit

{fe&iones communes S E,BC, & O §,AB,

& OE,ACs4 pamllel:e.E_rgo anguli O § E, @

ABC&SOEBAC, &OES, ACB, |0 %

bini & bini,mqualcs 6 {unt. Qtlarc_ {cQones b per 10.

OS E,AB Cefunt fimiles. Eodema modo L11.

fimiles efle oftendi fe@iones R X 7,1 VQ, © Per 4.6

Ergo fatio feionis ABC ad OS Eeft

duplicata drationis laterum BCad S E; & d Per 19

% fatio ﬁ?&iOHiS IVQadRX7Z dupiicata cftL6-
tationis VQad X Z. Atqui rationes B C’

4dSE, &V Qad X7 funt cedem (cft -

i : Ka ‘"« etim 7

I
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e Per :Ia;d; enimB CadSE,vt ¢ C FadE F;hoc cft

1p.4.46:  per hyp.vt QL ad ZL;hoe feft vt V Qad

fﬂi o idem 3 7 ) ErgoratioAB C, ad O S E eadem

il oft i cum ratione 1V Q:ad R X Z, Quod
erat propofitant.

I L

Figio: Pmmsrﬁ' (Z C A F) triangilam habenti bgs

[im, prifmatain infinitum infcripta s definsnt
in ip[am pyramidem.

Diuidatur [atus pyramidis ini aliquot -
quales partes A BBG,GF,&perB, G fi
&is fe@ionibus G DN & BE P baft
7 A C parallelis;inferipta intelligantur py-
ramidi prifmata triangularia BE P MAOQ,
& G D NK B @. His deinde extra py:a-
midem continuatis , intelligantur pyramidi
effe circifcripta prifmataC1B AP X GB,
N HEG. Exceflus circumferiptorum fi

pra infcripta funt folida IM, X K, HG, |

quee fimul fumpta zquantur prifmatl CI
oPwr1§. B A :nam HGcfto zquale D B, ac proir-
L. de H G oum XK zquatur PX G B, hoc cft
# M E B A.Ergo tria H G,X K,] Maqui-

P P” .‘”d‘ . : i
turtoti C I B A. Atqut i AFin plurcs finc

2 Collig.¢% fine partes 2quales diuidatur , ac proindé
prifmatum numerus in infinitum multipli-
gekol. poft.  cetur, A B fier 4 quauis data minor. Ergo
1.6 ctiam b priﬁna C 1 B A fiet quouis dato mi«

Lemaa.

b Patetex

agdar,  us Ergo prifimagum  circumferiptorum

¢multo-
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(multociuc magis pyramidis ZCAF,que
pars eft prifmatum fbi circumicriptorum. )
Exceflus {fupra infCripta prifmata, fict quo=
uisdato minor. Ergo infcripta prifmatain
pyramidcm ¢ tanden definunt. Q{od arat © Perdefin.
demonftrandum. i 6./11.

PRQPOSITIO V.

.PTramz'de;' tisangulares eque altg, Fign

4 eam inter J¢ proportionem babent,
quam bafes ((A2DRESX.)

Pyramidum altitudines equales referant

{atera A P,E Z,quibusin quot placuetit, ®-

uales partes, fed 2qué multas VITINQUe,
diuifts, fadtifque per divifionum puncta fea
&ionibusad bafes parallelis; intelligantur v-
trique pyramidi infetipta effe prifmata tri~
gona zque multa & #qucalta.la verd quia
prifmata L A,TE funt zque alta,erit prifma
LA ad prifma I E,vt # bafisLODB ad bafim a Per corol.
INK hoc eft 6 vt bafis QR A ad bafim SXE, 12.34. L1t
Eodem modo oftendam fingula prj aata b Perlem1.
yramidi QP A R infcripta, cfle ad 1néu-
1a inferiptapyramidi , SZEX , vt balis
QAR adbafim § EX. Ergo etiam ¢fi-¢ Periz,lg,
_ ;_1'1111 omnia funt ad omnia, vt bafis ad ba-
fim:Quarc cum ea tandem definant 4 ih ip- dEjvienit:
fas pyramides ; ctiamipfe er t bafcs. e
; ctiamipfe crunte vt bafes. o iuer/,
Q,U,-,Od erat demonftrandums. poftp.aliz.
R 3 PR O.
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PROPOSITIO VI

A\

X« inter(erationem habent,quam bafes

(A B,CF0.)

R efoluantur bafes in triangula A, B, C,
F, O ; pyramides vero totz in pyramides
triangulares. Pyramis A X eft ad pyrami-

aPerprec. dem O Z,yt# A ad O;& pyramis 6 B X cft i
b Per eand. .3 pyramidem O Z;vtB ad 0. Etgo pyra-
mides fimul A X,BX (hocefttora A B X |
funtad pyramidem O Z,vt A,B ¢ ﬁmul‘\&d |
O. Eodem difcurfu pyramis ABX eft ad |
d Per prac.pyramidem FZ , vtdABeft adF: Et |
¢ Pereand. AR Xeftad C Z, vte A Beft ad C. Ergo [

c Perz24.
bs.

£ Por eand. ABX feft ad tresfimul @4, F Z,CZ,
hoc eft ad totam pyramidem OF C Z, yt
ABad OFC. Quod erat demonftrandi

PROPQSITIO VIL
.O,Mm& pyramis teviia pars eft prif-

“mates habentis eandem bafim &
» altizndinem.

Sit prim¢ pyramis trigona B GAC, In
eadem bafi & altitudine ¢i prifmate B A C
FE O,ducantur BF,AQ,AF, Triangléa

\ BFCs

Fig14,

-k

|

Figts. ¢» Pl’mmidesgzmmnque equealie , eam |
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BEC.BF O funt # paria. Ergo pyramisaPer 34.

BFCA pyramidi BOFA ¢ &zqualls eft. i;!l;lrj i

Ob candem caufam pyramis O E AF par 3

eft pyramidi OBAF , hoc eft pyramidi

BOF A, {unt enim czdem pyramidcs, 1%1-

aretamBF CA, &OEAF zquales

{unt. Omnes igitur tres B FC A, OQOEAF,

OBAF, fiue BOFA funt pares. Ergo

¢res fimul ynius BF € A triple funt. Atqut

tresille conftituunt prifina B A CFEOQO.

Illud ergo pyramidis B FCA , hoc eft Ok

¢B G AC, tiplum eft. Quod erat demon. % T

ftrandum. Figiiss
Sitdcinde pyramis quauis candem ha~ *

bens bafim & alttudinem cum prifmate

A E F Hdu&islineisBC.BO,BE& NI,

N G, NH, refoluc prifma in triangularia

prifmata , & pyramidem in trigonas pyra-

mides. Quo facto patet demonitratio ex

ptimaparce. Nam fingule pattes prifma-

tis triple erunt fingularum partium pyra-

midis. Ac proinde totum prifma totius py=

ramidis triplum eft. Quod crat demon-
ftrandum.

PROPOSITIO VIIIL

Sfmt'lz:rzm pyramidum [0 A C B, K HFig16.
IN ) proportio eft triplicata etus,
qua habent homologa latera(4 B,HN )
R 4 Sint
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Sint primo trigone; perfekis parallelo
grammis A M & HQ . fuper his conftitue
patallelepipeda A'G,HL, in altitudine y=
ramidum; qu# cym pyramides fint fimiles,

2 Defmg. etiam patet fimilia 4 effe. Ducitur am E F,

dar, R P,& per E F,C B,item perR P, INfe. |

bPeras.  cabuntur b parallelepipeda in duo prifimata
Jyr1. ®qualia:{ingula horum ¢ tripla funt pyrami.
eferprac. Jum O A CB,&KHIN. Vtraque erga
fimul ; hoceft tota parallelepipeda, A G,
H L fextupla funt pyramidum. Pyramides
ergo parallelepipedis {)ropo'rtionalcs {funt,
dPer33, Sed horum ratiod triplicata eft rationis la-
du, terum AB, H N. Ergo& illarum. Quod
erat demonftrandum. :

o0d fi pyramides fimiles fucrint poli-
gona,refoluantur in triangulares A R,BR,
¢Ex20.60 C R, &OK,EK, FK. Facilé ¢ oftendes
5:-1.6.& ex etiam A R ipfi OK,& BRipli EK,& CR
Aefin.g bt jpfi F K cinﬁmilcs. Ergo per1.partem ra-
tio pyramidum A R , O K eff 11 plicata ra-

tions IM adP Z : & ratio pyramidum

B R & E K triplicata eft ratiopis M X ad

S Z; hoc eft denuo perhyp.rationisI M ad

P Z : &ratio pyramidum CR, FK cft

triplicata rationis X Qad ST, hac eft rus-

fum IM2d P Z. Cum ergo ratio fingula-

rumad fingulas {it triplicata rationis I M
cPerraly. ad P Z , etiam ratio ¢ omnium ad omnes
(hoceft ratio totius pyramidis AB CR ad

totam

Fig.17.
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totam O E FK) triplicata erit rationis I M
ad P Z.Quod erat demonftrandum.

PROPOSITICO IX,

E%a_!e: pyramides reciprocant ba- 5 R
£ fes, & altitudues : ¢ que recipro- 15.
cant,[nut ggunles.

r.Pars. Sint primd pyramides trigonfe .
BAC O.H K N L: perfectis parallclggra—
mis B E,H R fuper his fint parallclcpipcda
B F, HD. Erunt hzc (vt oftendimus in 8)
pyramidum ex hyp.zqualium {extupla, ac
proinde ®qualia inter fe. Sunt verd horum
parallelepipedorum altitudines H K, B A,
cezdem, que pyramidum : bafesvero B E,
HR duplz ¢ funt bafium pyramidsfhum oPer 3 4«
B O, HN Lacproindeijs proportiona- lxe s
les.Cum igitur ob parallelepipedori @quas
litatem , fit ve B Ead H R, itaa reciprocCaPer 34
HK ad BA, etiam erityt bafis B C O ad l11.
baimH N L,ita reciproce altitudo HK a-d
altitudinem B A.Quod erat demonftrandi.
Quod fi pyramides habeant bafes poly=
gonas , retentis ij{dem altitudinibus redu-
cantur ad trigonas eruntque h illis @qua-
lesper6, Sed pyramides fic redudte per
iam demonttrata reciprocant bafes & alti
tudines, Ergo ctiam pyramides data poly=
gon®
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gone. reciprocant bafes & altitudincs,
Quod erat demonttrandum.

2.Pars. Quoniam iam poniturefle BCO
ad HN Lyt H K ad B A,eritquoque BE
ad H R,vt H K ad B A.Ergo parallelepipe-
daB F,H P & funt ®qualia , ergo & fexte
cotum partes , nempe pyramides B ACO,
HKNL. Quoderat demonftrandum,

Corollaria.

Va de pyramidibus dem onftrata fuat

p.6,8,9, etiam conueniunt quibufcun-
que prifmatis;cum hac tripla ¢ fint pyrami-
dum eandem bafim & altitudinem haben-
vum.Jgitur

1. Prifmatum @que altorum cadem cft
proportio, qu bafium. Id enim oftenfum
cft de pyramidibus p.6.

2. Similium pri{matum proportio clbri-
plicata proportionis homologomm laterun.
1d enim oftenfumeft de pyram.p.3.

3. Aqualia prifingta reciprocant baes
& altitudines , & que reciprocant {unt -
qualia. Id enim de pyraniidibus oftendie
tur p.9.

Mirum eft hee a) Euclide pretermifia , cu
f_mcipzm [, quee de folidis recilineis trads pof-

Unts

» 8cholium,

Liber Duodecimss ;6_7

Scholium,

X hackenus dempftratis elicierar dimenfio quos
S vumgunque prifmatum ac pyravidumt.
Prifimatis foliditas producitur ex altitudine in

bafim duéta 5 pyramidis pero ex teriia altituding

parteductain bafim,

Ve fi prifmatis altitudo fit §.pedumn , bafis vero
25 .pedumn quadratorupn,muiciplica 2 §-per §pro=
senitnt 12§ pedes cubici pro foliditate _Prrﬁ!mf 18
| Efto enim prifina polygopum A H.El baft AE Fig.1s.v |
intelligatur equale effe triangulum B AC, fiperq; 14- ;
& }"'?’fﬁ-‘lﬁf BE ané fdf_“m ac AH. Erunt¢B E., cPercorol.Xe
A H 2qualia prifmata. Sed BE prifina 4 prodaci-P d“}f'd'
MR i _ . er [ehol,
tur exaltitudine(ua in bafim B 4 C,ho¢ {{ﬂ} AE. saol i
Eigo etiam prifma A H fit ex altitudine us > G4% ¢ poy confirs
altisudini prifmatis B E CqHlis PORITUY o irba=
fim 4 E.
Hincvero & ex 7 patet demonfiratio partis
fecunds. 4 ] _
iy Lemma ad P.10.
JDYramides & prifmata , que conis & ¢y~
4 lindris ininfinitum in{cribuntur , in co®
nos & cylindros definunt. :
Demonftratur vt lemma propoﬁtionis 2,
.adminiculo propofitionis 6 & corollarij 1o
poft p.g;fivtiftic plana circulo infcripta,ita
. hic pyramides & prifmata,que foper planis
illis tanquam bafibusconfiftunt , a cono &
¢ylindro auferantur.
PRO-
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PROPOSITIO X,

O Mnys conus tertia pars eft cylindri
™" eandem bafim ¢ altitudinem ha-
benyis,

Bafi C L intelligatur in{cribi polygond
regulare ?otcunquc laterum, & fuper illo
tanquam bafi,cono quidem pytamis; cylin.

~ dro uté prifma infcribi.Erit pyramis a ter.

tiapars prifmatis. Et fi rurfum indcribatur
circulo polygonum latetum duplo plurium,
{up?:rjuc co inferibatur cono pyramis &
cylindro prifima ; itetum erit pyramistertia

pats prifinatis ; - Atque hoc {emper eueniet,
B Per lem. Quare cum pyramides in copum, ptifmata
prec. in cylindrum definant’, ‘etiam ¢ conys tertia

c per porif. T ' _
in pars cy._h_nd_rl cn_t.,Quoc}l erat dclm_onﬂr_.

diz> PROPOSITIQ XI.

Fig-20. & C Onorum aqué altorum (B AF,
¢ N QX R) proportio cadem eft ;s qua

———

= e

==

i

bafium(C L,S E.) Iden accidit cylindra

2qué altis,

gr::f;i;z'funr,d vt bafes. Atquie pyramides tandem

ante 10. in conos definunt.Ergo ctiam fcon funtvt
i12. ifes.Cum vero cylindri conorum eandem

£ Per porif. cum ipfis bafim & altitudinen habentium
wnis, : fnt

Pyramides tonis :eqqé altis inferipte |
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fint tripli , ctfamiipfi crunt, vt bafes. Quod
erat demonftrandum. HET
Corollayium.
EOdcm modo’ demonfirabitur etiam
rifmata & cylindros zque alta efle in=
ter E:vt bafes, imd quélibet corpora cylins
driformia zqué alta hoe ¢ft gz producun~
tar ex quibufcunque phnistn eandem alti=
tudinem ducis,e(fe inter fe vt bafes. Eodem
modo de pyramidibus & cono &qué altsy
& conicis quibuﬁ:unqu’c ratfocinares.

PROPOSITIO XIL

CO‘namm [imilinm B A F ¢ 9 Z R) Fig/ros &
proportro eff triplicata proportionss 11
diametrorum (B F ¢ QR) quafunt in
bafibus.1dem cylindrss fimitibus accidit.

Similium conorum bafibus infcribe poly<
%ona ordinata , que proinde fimilia erunts
>yramides fuper his polygonis infcripte
conis,ctiam fimiles funt; quod facil¢ often-
ditur. Ergo earum proportio eft triplicata apes 8.1.147
s proportionis laterum B L , QE; hoc eft b Ede-
& proportionis diametrorum B F,QR.Qua- morf. ints
re cum pyramidese in conos definant, ct= R
iam conorum proportio 4 eft triplicata pro- Rtk
portionis diametrorum B L,QE.Quod erat /11, i
demonftrandum. ' d Per porif,

De ynin,
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De cylindris patet theorema cum fine
tripli conorum.

PROPOSITLIO XIIL
Big 21,
' Jibus (B 2,C 1) parallelo 5 erit pars
(B L)adpartem ( K1) Ut axis fegmentil
(4 0)ad feamentumaxss(OF.)
Demonftratur vt prima fexti. :
 Theorema eodem modo verum cft de
rupcrﬁcic.
PROPOSITIO XIV.
Ylindri (AR ¢ C1)bafibus(M 9,
e U H)equalibus,[unt inter fe vt al-
Zitudines(L Z,8 F.)Idemconts accidit.
Abfcinde ab alciori cylindro AR cylina
drum A O,altitudinis L E eiufdem ci S Fe
aPerirlaz-Toitareylindri A O, CI & zquales funt,
¢ Cum igitar cylindrus A O fitad cylindra
Perprac. AR, vi¢ LEadLZ, etiam € I erivad
AR, vtLEad L 'Z, hoc cft (quia L'E &
cPerconfer. § F ¢ equantir)ve § Fad L Z. Quod erat
- démonftrandum.

Fig 13.¢
14

Corallarium,

' gﬁcofcma etiam verum eft de priﬁna-*

o M - ’ Ll R -
| tis, itemduic de pyramidibus, & dema-
* fratio plané fimilis.Sed de prifmatis ex co
ml.h

I¢ylindrus\BI)fecetnr plano(RE)ba-
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rol.1.p.9 .12 2¢l.1.eiulgue coroll. . De
pyramidi‘ous ex hoc,& ex.7.Laz.
PROPOSITIO XV. =
Quales cylindri (A R, }f} recs- Fig.14. &
procant,bafes & z{lt,%t,*rdaffes;'(’jﬂ fi 25
yeciprocant aquales [unt. Idem conis

accidsz.
Demonftratur vt P.34.libexs, fed pro 32
& 2¢ ifthic ciratis, hic adhibebitur prop.1x,
& 13,lib.12.
Seholium.
~ yiss mibil attulerie Enclides de ratione coimpo=
fita in corporibus 5 eam breniter hoc loco de=
anonfirabimus. : .
1. Cylindrus ad cylindrum, & prifima ad prif«
g, vationem habent compofitam ex yationibus ba=
fium & aleitudinam.

Stunto iytindri F D¢ A R.Ab altiori AR (rzam Fig. 5. &

in aque altisves per fe patet)abftinde A O aqueal-1 4.

tum ac F D.Sit etiamvt bafis VT ad bafim MQ,

ita EN ad X,¢r vt altitudo N D,fen B O, ad alti=
tudinem BRita X ad Z.Oportet igitur offendere

éylindrum F D effe ad cylindram AR, vt FN eft

ad Z.Cylindrus FD eft ad ojlindrum 4 O,ve2 ba=a Perir.

fis V T ad bafim M Q hoc eff b vt FN ad X.oylin= 112 '

drus autem 4.0 et adcylindrum A Ryt ¢ B O ad E;’::l‘: ?f::
B Rshoc eft vt X ad . Igitur ex ¢ aquo Oylindrus fp o0g,
F Deft ad@lindrum A R,vt FN ad Z. e

De prifmatis ves eodem modo demonffmbz'rt}', L.
ed
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fed ex: coroliario 1.p.9. & coroll.p.1 4.
2.Etian conus ad couum & pyramis ad pyra-

wmiden rationem babent compoficant ex rationibs |

bafis ad bafim,¢r dltitudinis ad dltitudinem.

Sxnt enim < cylindrarum ac prifinatums partes

tertig.
PROPOSITIO XVI. XVIIL
H Ae propfitiones orninm prolixiff.
me non alium Vfum habent , quam
vt demonflretur P8, quam nos alid fa-
ciliori vid demonfErabimus.
Lemma ad P18,

( :I‘Hndri hemifpherio infcripti in hemifpherium |

deftnunt.

Sit P Z Y maximus hemifpherij femiciz
culus , fitque radius A Z perpendicularis
diametro P Y. Seca A Zinaliquot&quales
partes AM,M N,N Z; du&ilgue per diui-
{ionum pucta M, N, perpendicularibus,&cs
Infcribantur {emicirculo re@angula OB
R K,E DHS, quibus deinde extra circu-
lum continuatis, femicirculo circumfcripta
intelligantur rectanoulaF T Y P,L.VBO,
QXDE. Eruntdue omnia 2que alta, ex+
ceflus aurem circumcriptord fupra infcri-
ptafuntplana ¥ K,L §,X E,V H, T R,qug
fimul fumpta coficiunt recangulii F T YP:
Mam quia X Exquatur D§ . crunt‘g. I-SI’

Ay

. Liber Diodecininss 73
¥ H,X E figul, zqualiare&angulo LB;htc
£t OR. (&gre'"% adijcias vtrimque plana
F K, T R,erit fimul omnia FK. LS, X E,
VH,T R zqualia -_ra&a‘;:jg;ﬂo ETYP. Si
jam intelligatur femicirculus cinitectangi
lis circa taditim immotum A 7%, circumagi,
infcriptd re@angula E H', 'O R prodicent
:y_lindrbs-hclr\if%h#rib infcripto's,&,rc&ah'é
guld giqctjmfs';riptq producent cyhndmshc-
mifpherio citcum/criptos; fibi mutuo infi=
ftentes; & ficut re€tangiilotiim ;ii’cﬂmﬁ:ri-:s
ptorum exceflus, fupra infcripta réan gila
erat reétanpulum F 'Y, ita etiam eylindrotd
citcum{Ctiptorum exceflus fupra inferiptos
eric cylindmis'd re@tangtlo FY genitus:
Arqui huius cylindri alticudo fiet quanisdas
ta minor , ddeodue etiamipfe quoutsdato’
b éuadet minot , fi radioin plutes fine fine bPazéted

F irtes ditiifo retangulorum, indedie & cys1isbtas .
indrorum numerus fine fine muluplicetuts =~
Efgo cylindrorum circumfEriptorum, rhulé

toque magis ipfitis hemilpherij , quod cy-

lindrortim circum{ctiptorum pars eft, ex=

eeflus fupra infcriptos cylindros flet tand&

quotiis dato minor. Etgo cylindti hemifs.
phétio in infinitum: i,nér-ipt_i tandem defi= :
hunt ¢ ifi Hemilphfitim; Quod cratde-, p,, 760
monfttandum, 7 : O lesi ok

. 0 (3>




Elewnentornm Geametris
‘Corollayinm.

E (:_)‘dé'h) modo demioftrabitur cylind_ﬁé, '

" conojcanoidi,{pheroidi 8cs infCriptos,
in ipfadefinere, e e
' PROPOSITIO XVIIL
\ Plrararum proportio. eff triplicata
> proportionis diamctrqrmp{b’ K,RZ)

v
Figa7,

; R,gd.qu B,Y R in qulﬁt flacucrit ®quas |

lespastes . fed @que multas , dinifis, dus
&ilque:iper divibionum:, pun&a perpendis
cularibus &c. Intelligantur maximis {phe-
rarum femicirculis,infcripta effe reGangula

2qué multa,que circa radiosimmotos A B, |

Y R circumadta , infcribant vtrique hemis
{phario cylindros 2que multos , fibi inui«
- o cem fiftentes. Quia K Coeftad CF,wt

o Peveovoll. ; . : :
pa7.s. CFadCB,Eritratioc KCad CB duplis
a Per defin, cataa rationisK C ad C F,hoc eft rationis
w.lg.  F Cad C B.Similitereritratio Z Ead ER,
duplicata rationis X E ad E R. Sed pet
conftr.et K CadC B,vt Z E ad E R.. Er=

bPer35.ls. oo etiam 6 F C cftad B Cve X E ad ER.
Sed BCcftad C O per conftr.ve R Ead
;P‘; ‘;" I E S.Igitur ex 2quoc FCeft ad C O, ¥t
“df7: X Ead E S.Cylindri igitur 4F L,X Q_fi-

4.083, i 5 . i eft
ePey 13, iles funt,ac proinde eorum ptoportio ¢

Lz, triplicata ¢ proportionis diametrorum F WI', |
XV, |

¢

. Laber Duodecmtise . \275.

X V. feu femidiametrorum F CX E, que
funt in bafibus. Sed proportio FCad XE
cadem eft cum proportione quz eft intet
diametros {pheerarum BK,R Z(nam vt jan
oftendi F C cft ad X E,vt C O ad E S;hoc
et vtBKadR Z , iplarum C O, ES per
conftr.zqué multiplices.) Ergo tatio cyline
drorum F L,X Q eft triplicata rationis dias
metrorum BK,R Z. Eodem modo dema=
firabimus fingulos cylindros hemifpheria
vni infcriptos,ad cylindros fingulos infcrip=
tos alteti hemilpherio rationemyhabere trie
plicatam rationis diamettorum BK , R Z.
Ergo ctiam ratio ﬁmulomln iun 5 ad omnes
il ¢ teiplicata eft rations diametrorum iPer1s. Zg,
BK,R Z. Quare cum aggregata cylindro<

* yum tandem in hemifpharia # definant,hes k Per fem,

mifphatiorum quoque,ac proindc & {phxepraced.
rarum ratio triplicata erit » tationis diame« @ Lerporifa
trorum.Quod erat demonftrandums o
“f Corollarinm.,
NOt& igitur proportione diamettorumy
ctiam ﬁ)haerarum roportio innotelcit,
vt fi minoris diameter Et vnius pc'aié,'fimibé
tis 10,cotinuetur ratio 1 ad 10 per quatuor
terminos,1,10,100,1000 vt 1 ad 1000 quar=
tum terminu , ita {phara minot ad matorés
Conorum,Cylindrorum »fphzere dimen-
fia dabitur libre feq. ex Archimede.
: S 2 Schas
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Eletvientoruni Geometris
Scbd'!iﬂm;

@\ Versadinaditn fimiles plans figure per miex

NG diam proportionalem ynam ;ita corpora fis |
#Hilid non nifi pey medias duas, in proportione data

arigent sy vel dimintinntur, |
Dt a [it (pliera vel cubs,vel aliud corpus gitods
Sunque, cuins rading fiue latus fit A Data item [

praportio quecunque, Aad B vt dupla. Oporteast

¢xhibere torpus, &5 duplum dati & fimile.

Inter termiinas rationis date A & B; invtenians |

fur dus mediz proportionales X, Z vt docuimus i

[eholio poft 131.6. [phera cuiss radinsest X, fiut |

corpus dato fimile, factum [uper laterfe X, erit it

' plum dati, | _
" Nam corpora fimilia quortim vadi , feulaters

S5 fumt' A & X, rationent inter [e hajent triplicaim
¢ Corol.z. ¥ yationis A &d X, bio eft,candem,b quant A habet
ad B. :

Atque bot eff celebratifmm illud problens;
quod Deliacum a Deliaco Apolling laclum eﬂ,qubﬂf
i lue (euiffima Athenas populante confultus refpor
difiet, peftens ceffaturam[f eins ava,qua cubica erat;
duplicaretur dta Valerins Maximus |84
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T.A.Clcz\fE”F

ESOCIETATE IESY

SELECTA EX -
ARCHIMEDE {l
THEOREMATA. i
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WE Vamuss in Matheinaiics difcipli=

&< iy complures [uinim & admira=

P\ biles @iyt extiterunt: prima tame

Sy glovia cominuni quodan confenfie

ol N Archimedi  Syracufano delara

gft.Sed ilium plures landant, quans legant; admi-
rantur plures,quam intelligant.Caufie,opinors funt
exemplariam moles, & varitas,fermonis ex Graco
tranflati obfcuritas noniulla, demonfirationes pro=
lixsg & ardug.Putaui igitur ex ffudiofs inuentutis
ofi futserum, fi elementis iam illuStratis, hac ame
felelta ex Archimede theoremata s &r vid multd
faciliori ac breuiovi demonftrata ubnecterem. Selegt
porroea,qus & admivationis plus, ¢ viilitatis ha=
bentviamd, in demaftrando eam tenuivt [pereris,
eum 5 qui dementa perceperit; hec ﬁrmmi Geomg=
tre preclarifiimainuenta negotio haud magno af<
fecuturum. Sub finem adiedtis tredecim propofitio=
siibws, Archimedss de cylindro & [phe ra doctrinam
ampliorem facio,atque inter cetera demon ftro fef=
quialtevam proportionem in tribus corporibuss
[pherascylindro,¢y equilatero conosvtroque [phe-
v.¢ Circum(eriptocontinuari.Varia infuper jpa rfinmy
inter quse propofitio 12,7 covallatia prop.14-pre=
dptiafunt 5 ¢& [cholia omnia adieci. Frucre iftis,
quifquis Geownet vi candidatus es; & quantim ex
4 Euclide
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?uctidg profeceris , in Avchimede experire. Cumg,
n joer_sm:;m'pu!cberrimarum can:gmp!jrione de=
fei te, enehid; furfum perfenferis, mentem ab ine
fn_m b{fie rebus feliciter iam aunlfam agtolle et
iam 4!:;;:;_.-,- atque dirige . ad veritatem P}imbi
aterna, immenfam,qie Deus et cuiss neffabin
Evifione nos futures aliquanda eternuns béé’ré
FWOQ ngt i T -I R Gl i |

Thearemata felefta ex Archimede, 28
‘DEFINITIONES

Seu vocum gonnullarum explicatioy

e Cro circulus B E CG; cnius Fig. 23.
}

2 centrum A diameter B s
N guan ad ;rectos angulos fe-
B 2 cet recta E G non per cen-
e uum yidelicet in B, “kx
centro autem cducantur fadij AE, A G.
His p(')ﬁ'tis. g
" 1. Se&or fphere eft,qui a feore circu=
a5 A E C G feu A EBGicirca diametium
B C in orbem a&o;producitur,
" 2. Segmentum feu portio {phzre , cft
queg 4 circylari {egmento ECG,fecu EBG,
circa eandem digmetrum B C in orbem
a&o, deferibitur.
" 3. Portionis fphzricg(E B G)vertex eft
diametri immobilis extremitasB :Bafis eft

circulus A re@&i EG defcriptus : Axis eft

diametyi pars B D inter verticem LR A
centrum bafeos intercepta, .

" 4. Cum f{pharicz portiopis aut corpo-
tis ei inferipti , aut coni fuperficiem nomi-
no,femper intelligo abfque bafi;& dum cy-

tal 5. e

Ai"?bimc

lindri fuperficiem dico intelligo fimilites

abfque bafibus ; nifi adiungatut (tof4) tunc
enimaccipiuntur & bafes. |
! i Rur

=
S ————
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282 Theoremat felects

Rurfum cum de cylindris vel conisago, '

non alios intclligo quam rectos.
wAxtomara,

3 PQIygoni circulo infcripti ambitus mis
nor cft circuli peripheria. '

2. Polygoni circulo circumfcripti ambis
tus circuli peripheria maior eft. :

3. Quod fi polygonum circulo infcrip
tum circa diametrum (A E ) vna cum cir-
culo circumagatur , erit corporis a polygo=
no geniti fuper ficies minor {phaerz 11[1‘p¢rﬁ-
cic. Et f1 polygonum circulo circum{cripti
circadiametrumyna_cum circulo circumas
gatur,critcorpotis 4 pb}ygono geniti fuper
ficies maior fuperficic {phare. 2

4. Similiter ambitus polygoni infcripti
fegmento circulari (D AF ) minoreft peti-
pheria {fegmenti(D A F.) Et fi polygonum
{fegmento infcriptum vna cum {cgmetito,
circa fegmenti axem ( A O) circumagatuf,
erit corlporis a polygono_geniti {uperhcies
minor fuperficic portionis (pherice(D AF-’)'

§-Superficics prifmatis cylindro infcripti
minor eft cylindri fuperficie; circumicript
yerd maior.

6. Et fupcrficies pyramidis cono in
{cripte minor eft coni {nperficie ; civcums
fciipte autem maior.

PR O-
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. Ex Arclhimede.
"PROPOSITIO PRIMA.

DAm-ﬁm' figure quacungue, [eu pla-
"nefen folide A, B. Sint antem
magnitudines alia [empey atque a.z’z.f,
que figuyas datas A ac B [emper minis

ac mingis excedendo, inspfas? definant, : Defin. fiy
tl:.

& tamienfemperinter [e aquales fint.
Dico etiam figurdsy A & B aquales
qﬁig, S L4 :
~ Sinon, alterutra }
maiorért ¢ fiterga A,
A maior. quam B .- >
exceflu X.- Per hypothefim dantur magnis
tudines, E, F inter fc 2quales , quz cxce-
dant figuras A,B exceflu minoti, quam X,
quo A ponitur fuperare B, ' Ergo F minof
fﬂ: qua A, Sed F per hypatheiim eft 2quas
is E. Ergo etiam E mindor ¢ft quam 4;
uod eft abfurdym; cumper hyp. E exce-
at A. Eodem modo oftendam B non pr;
fc effc maiorem quam A. Ergo cum neu-
tra fic maior altera , zquales etunt, Quod
crat demonftrandum,

RS o
B. X,

PR O-
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.PROPQSITIO 11,
DAM fint figure A & By fintantin

“magnitudings. alie: [emper atque
alie, que i figuris. datis femper minis
ac minys deficiendoin ipfas b dgﬁna&:
[ fé{nper i;gter_[i“ aquales fine., :
-Dico etiam. figuras datas Ay Begns

Vo a4
O R

Sinon, alterutra minop
¢tit. Eito igityr A minor
quam B defety Z. Per
I;ypothcﬁm dati poflunt magnpitudincs O,
P,inter {epquales, que deficiant & figuris
gia_t_.‘:g A & B defeétu minori quam Z, qm
Por‘uturA deficerc 3 B, Ergo P maior eft
quam A. _Sc P per hypothcﬁ'l_l't eft 2qua-
115 Q. Ergo etiam O maior c{}'quafnx A,
ggod repugnat hypothefi , qui ftatuitur O
minorquam A, Eodem moedo oftendam
B non effe minorem quém A. Quare cum
neutra (it minor alterd,2quales erunt.Quod

eratdemonttrandym,
PRQPQOSITIO TIL"

ﬁ%_ﬁ.xf!:z’t@l polyzonorums cirewlo civ-
+ Xcamfcriptorum _, e infcriptornm,
pai de-

B archimedes 28¢
definiit incircal peripheriam.Similirer
¢ polygonz ipfa'sn cirenlum definunts

Si iimiramyarcubus{ife finie bilectisiplu= Fig r.2ab é.
tafempera¢ phura latera girculo circums- ex Arckiths
{cribantur & infcriban vur: w5

;. Pars. Intelligantir circdllo inferipta
& circumfcripta polygona ordinatasfiac vt
traditur p12.14. fivie-ve in hac figura , per=
inde erit.Manifeftumcft'a F 1 cftead EC 2 Ber corols
(hoc eft & totm ambitum circum{criprum L }f""l‘f_'i"
+d torum ambitum inferiprum) ve T Aceft ad i
C A. Atqui-1€ exceflus recte T A fupra
C A fit tandem quachinque data minor , 12
plura femper ac plurd #ny infinitum latera
circumfcribi & inferibt mteltigamus.. Exgo
etiam exceflus ambitus citctimfcripti fupra
ambitum, infcriptum tandeni” fiet quouis
datominot. Ergo multo ¢ magis exceflus ¢ Patases
ambitus circit{cripti fupra periphetiathi fiet 4724
qu‘ocunfﬁue dato minor. - Similiter,quia iam
oftendi defe@um ambitus inferipti ab am-=
bitu circumfcripto fieri qtiouis dato mino=
fem,multd o magis defe&usin{cripti ambi- o Pateref
tusa pcﬁpheriﬁ fiet quouis dato mmor. Am= axio.l.
bitus igitur tam inferipti quam confcriptiin
peripheriam d defimint. Quod erat pti= d Defin.b:
mum.Hze vlteritis demonttrare oper® pres Lis.
tiumnon eft,cum fatisfint manifefta. . 5

2. Pars, Quia iam oftenfum cft cx:_c[l
A0k




ePer 2z,
d.6.
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fum lateris F T fupra latus E C. fieri tana |

dem quouis dato minorem(eft enim F I ad
E C,vtI Aad C A) ctiam exceflus quadra
ti F L{upra quadratum E C fiet quouis da-
to minor.Sed vt quadratum F I ad quadra«
tum E C, ita¢ polygonum citcum{criptum
ad polygonum infetiptum. Exgo etiam ex-
ceflus polygoni circum{Cripti fupra infcris
ptum tandem fiet dato minor.. Irgo multo
magis exceflus polygoni circum{ctipti fue
pra circulum tandem fict dato minor; ac
proinde & polygoni infcripti defetus 3
circulo, dato miner aliquando erit. Igitut
polygona circulo: tam infcripta quam cits
cumicripta in circulum s definunt. Quod
erat alterums.

PROPOSITIO IV.]

Pofygam:m o ordinatum circnlo cone

Jeriptum (F I N T R) aquaty trian-
gulo s cusus bafls eff ambiins polygoni,
altitudo vero circuliyadiiy:

Et polygonnsn: ordinatum circulo in-
[eriptum aquatnr tviangulo, cusus bafis
eft po lygontan[cripts ambitusybafis vero
perpendicalares (A Q) in latws vanm
ex centre dutta,

1. Pats,

|

Ex Archimede. 287

v. Pars. Radiug A B ad conta&um du~
&us # cft perpendicularis ad tangentem
IF. Quarc fidudis reéis AF, AL AN
&e.polygonum refoluaturin triangula, erit
radius A B- communis omnium  altitudo;
adcocjué triangula ipfa liquet cife qualia.
Ergo ttiangulum bafim habens parem fum-
me laterum F LIN, N T &c. altitudinem
vero A B,equabicur iﬂ‘is b omnibus, hoc eft
toti polygono circumfcripto.

2. Pars. Simili feré ratiocinio conclu-
detur.

PROPOSITIO V.

( Ircnlus eff aqualis triangulo , cuins Fig»

~ bafis eft peripheria circults altitudo
antem [emidiameter,
Polygona ordinata circulo citcumfcria

pta , & triangula bafes: habentia ambitum
polygoni, altitudinem vero radium circuli,

femper funt s zqualia. Atqui polygona cit=a Per prar.,

culo in infinitum circumfcripta,in circulum

b definunt : fimilicerque triangula( vt mox bPer 3. bue
ins..

oftendam ) que pro bafi habent ambitum
polygoni circum{cripti,pro altitudine vero
radium AB,tandem dcﬁﬁunt in triangulum
pro baf habens peripheriam, pro altitudine

radium A B. Ergo ¢ circulus,& triangulum cPer 15w,

b Patet ex,
1.4.64

pro bafi habens peripheriam, pro alticudine i,

Fadiuny A B,zqualia fun,

Quod




8445,
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Quod atitem  triangula fith ambitu pos |
lygoni, & radio,de fihant in triangulum fub

peripherid & radio,fic oftendo. Triangils
{ub ambitu circtim{ctipti Polygonidt radig

AB funt ad triangtilum  fub peripheria & |
i Per1.1.6; radic A B,vt s bafis ad bafim;nemp¢ ¥t ams |
bitus polygoni ad peripheriam;cum altitus |

ditem habeant communem. Sed anibitus

K Per 3. bu- polygoni in peripheriam & definit: Ergo &

trianguladefinet in ttianguligm;
i _ Corollaria. :
I. EX hac & 41: Lt.patet rectangulint

{ub rddio & dimidiz circumferentia

effe 2quale circulo:fub radio & totd cir~ |
cumferentia efle duplum: {ub tota diame< |

tro & tota circumferentia efle qu’adru’piurﬂ
circuli.

Fig s lib.g. 2+ Circuluseft ad quadrattim fibi inferis

24b.3.

ptum vt circumferentia dimidia (C D EPad .

diametrum;ad quadratum verd circumicrié

prum, vt quarta circumferentiz pars ad dias '

tiettum, : . ol
Nam re@angulum fubC D E& radig

d Per corot, CAfeu CF (hocd eft ipfe circulus ) cft ad

}Hud.

re@angulum G F C E nimirum ubF 6 |
& CF; (hoc cft ad quadratim infcriptumt |
& Pirs.l6. BCDE) vt e CDE dimidia circumfereny

tiaeft ad F G feu C E diametrum ; quo
erat primum ; 4c proinde circillus eft ad
dupltict

By Avchimede. 289
duplury re@angiili G ECE ( hoc-cft ad
F H quadratum circum{Criptum)ve CD B
ad duplam diametrum CE, fulevtquas
drans C D ad didmetrum C E, |

PROPOSITIO VL
Ireuls circuniferentia diametrim
comtinet minks quam icr G vnant
feotimam ([en 33 ) plws vero guam tef.
l’.’f 7% _
Ad huitis theotematis detaontrationem

aTiumit Archimedes polygona ordinata, al<
terum citculo circum{criptim , inferiptum

altertim , vtrimque 96 laterum: Deinde

oftendit 96 latera circulo circum{ctipta cons

. tinere diametrum minus dliam ter & < - ac

proinde circumferentiam quz ipfis minor
eit,etiam continere diametrym minus qua

ter 8 £, Latera veto 96 circumfetentie ina
{cripta (ac proinde & circumferentiam qug -

ipfis maior eft ) amplius continere diame=

- trum quam ter & 52. Porrolongior cft hua

fus rei demoftratio qua vt hoc loco adferti

debeat.Quod fi ad polygona phirim adhue

laterim Geometricum ratiociniuni velimus

extendere,limitesiam ftatutos arctate pote=

rimus, magis magifque fine termino , atque: -

ita propius in infinttum ad veraim propors
tioncm
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tionem accedere. Praeftitumeft hoca L.
1?0]ph0 Ceulen, Grimbergero, Metio, Stiel-
Yio, alijfque. Proportiones precipuas hade.
nus inuentas hic fubiicio. - ey -

Prima cft Archimedis huiu{modi

Diametet 7
Circumfcr.22-maior vera,
Diameter 71
Circumf. 22 3 minor vera

Rationes22-ad 7,8& 223 ad 71. Siad
eommune confequens reducantur(quod fig
codem modo, quo frackiones reuocantur
ad eundem denominataté ) rationes oricns
tur 1562 ad 497 &1 561 ad 497. :

Pofitaigitur diametro partium 497
crit circumferentia maior verd 1562
& circumferentia miinor verd 1561

Vtraque igitur d vera differt quant
tate minoti , quam fit ;yy pars diametri
Quod fi rationes7 ad 22, & 71 ad 223 e
ducantnr ad commune confcquens, prouc-
nient rationes 1 §6x ad 4906 , & 1562 ad
4906.

* Pofita igitur circiiferentia partium 49064
ent diameter muof verd 1§65,
diameter maior vera 1562,

Vitraque igitur 4 verd diametro differt
quantitate minoti , quamfit pdrs ;s Ci*
cumferenti. : :

* Proporsio tradita 4 Mictio eft Archi-

% A medza

Ex Archomnede, * %91

medz4 multd accuratior. Tuxta hane eft
Diameter 113,
Circumf. 355.

Inter omnes ‘paruis numeris canftantes
nulla verz propinquior:ex hac enim pofita
diametro 10,000, 000, proucnit circumfe=
rentia 31,415,929.qua 2 verd folini penes
notam pritham 9 differt exceflu paulo ma=
iore,quam fint duz particulz decimillionce
fimaz diametri.

Scd vraque multo exaior eft getina
illa Ludolphi a Ceulen:prioris tetmini con=
ftanc notis 21,pofteriotis vero notis 36s

Diametet
1000066000000600000000
citcumf. maiot vera
3141592653§8979323847
circumf.minor vera
_3141592653§8979323846

Differentia vtriu{quie circumferentiz oft
patticula vhq diametri dehominata 4 nue
mero , qui conftat vnitate & 20 ciftis , ac

“proinde tam h®c quamiilla 3 vera citcums

fc_r_entiﬁ differt minori quantitate quam fit
diametri particula di®a, videlicet centics
millionefics millionefies millionefima
Diamieter ]
. -E00000000066000C00600TEE0
CO00000000 :
Circumf, maier verd,

T 2 Frda
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.. 3141§92653589793238462643 5%
7 327950289
: Cir’cumf.mipor vera.
31415926535897932 3846264338
327950288.

Diffetentia vtriuflque circumferentiz,irs
ter quam vera exiftit, eft diametri particula
vna,denominata a numero,qui conftat yni-
tate & 3 ¢ ciftis, que particula-ad diameeri
minorem habet ptoportionem,quam arenus

ta. vnaad orbemterr®. Non enim conftat |

orbis terr# tot arenulis, quot continentur
particul talesin diametro. .

- Fruftra igitur it vlterius progredi. Pro-
grediere niiilomimis vltra irt infinitum , {i
ratiocinium Geometricum , cuius methos
dum expeditam tfadit Snellius , placucrit
continuare.

- Scholium.,

Roportionis sam tradite frutus cxinis, funt hi
qus fequuntur. '

. . 5 . " « A
Inuentio Diametre ex fif‘fﬂfﬂﬁﬂﬂ!ﬂ.

Aiorem tevininym wnius ¢ proportionibus iam

traditis flatue primo loco,miinarem fecundos
circumferentiam tertio , bis tribus numeris querd:
sur per regulaim auream quartus proportionalis
Is erit quafits diameter.

Vi fi desuz circumferentia maaximi cirols terrs
; milliaria

- Ex Archimede. 293
milliaria continere Belgica vnins bore 8640 , ¢
qugratur terrg digimgter, fic flabunt termini

s 2SS HArT——864° ;

smltiplica iam fecundum per tersinm, & produ=
Bum diuide per primum;proucmunt milligria Bgl~
gica 27504 % pro diametre orbis terrg. -

| Inucatio circumferentis ex Diametros
; Erminss ninor vniss ¢ proportionibus fupra

L traditys (fatuatpr prisao loco : ma jor [ecun=
do : Diameter wota tertio. -His tribus numeris
\ guugratir quartys proportionalis;1s dabit quafitam

civcuipferentiamy-
Vt [i detyr orbis terre diameter continere inike
| Jiatia Belgica vnius hore 27750 3% 5 (r quarasyr
ambitusstermini ita Stabunt.

Nje——st 27§0 4

Tunc [ecundyims multiplica per tertium (- produs
fum dinide per primum : prouenient pilliaria
Belgica 8640 pro ambits orbis terre. ‘
~ Quam modice hec civcumferentia verans exce-
dat dickum €5t fupra, excefuvidelicet panlo maie=
ve,quam fint diametri terrefbris dus parficule de-
gimillionefime hoe off 9 circiter aut 10 pedibys
~ Rhynlandicis, quornm 18000 conftituunt milliarg
hovariumQuodfi veamur proportione Tudalphing
etiams priori, cuius termini conflant 2.3 notis;inyes
pietyr drcumferentia infenfibiliter ¢ vera differens
T 3 pan
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non [olum diametro dari milliariorum Belgicorim
277505 qualis eff terre;verum etiamlicet diameter
ponatur centum milliarium eorundem milliarioa
yum , qualis fortafle eft diameter firmamenti:
bac enim pofita prouemet circumferentia minori
quantitate a vera differens, quam vna centimillios

nefima particuia pedis Rhynlandici. Quodfi adine |

seftigandam circumferentiam orbis terre vtamur
proportione Archimedis , interuallum circumferen-
tiarum veramaioris ac minovis excedet § milliarid

Belgica.Non ¢t igitur adbibenda Archimedeapros |
portio, nifiin quantitate parua :imo femper expes |

diet Metiana vti,que & modicis constat terminis,
& plufquam millies exactior eff.

“Circuli dimenfio.

Sme‘d:‘;xmerer multiplicata per dimidiam iire
cumferentiam producit aream cireuli = quems
admadsim patet ex coroll.1.p.§ huiss,

VY fi femidiametrsum orbis rerre , que negledt
fradkione continet milliaria Belgica 1375, multis
plicemus per dimidium tery ambitum,per ili=
zia nempe Belgica 4320 ; proucnient milliarid
Belgicaquadyata ,G40,000 pro circuls maxims
terrs. Diffeventia inuente circularis areg & veri
babetur f differentia inuentg circumferentic die
midis. g dimidia verd,ducatur iw femidianetiun
datam ,jant fidifferentia fomidiametti inuents &
verd,ducatr indatam femicircumferentiame o

Di«

Ex Archimedes * 308
Dimenfio cylindeorum & Conorurs.

A bie apponio, qiiod & circuli dimenfione pens
< deat. S ARe - A Y

Cylindrus igitur O prifira quodais producitur

ex altitudine multiplicata per bafim : Conts &
pyramis ex tertia altitsdini parte bafim duts
[unt enim partes tertic cylindrorum ac prifma~
titins , eandemn cum ipfis bafum Cr altitudinem ba=
bentinm,per 10G T ola1 20 : pymd
sit bafis Cylindrs aut carmi SO ped.quadratorums
altitudo pedum 100, Diic 1001 §O 5 prouemunt
§000 pédes cubici pro foliditate f)ffinn‘n.Dluf tere
iam partem altitsdings 100 numiriin 33y 1M §O:
proueniunt 16663 pedes cubici pro folidirate conis

PROPOSITIO VIL

Irculorum peripherie eam snrer [eEig. i_z;.
proportionem habent,qui diametri, "5

Nam polygonorum fimilium circulo fine
fine infcriptibilium ambitus (it inter {e fem-
o via diametriA F & I C. Secd his am=a Per corel.
Eitus in peripherias definunt. Ergo ¢ etiam par-bae.
: : : . : dbers. br-
peripheriz funtinter fe vt diamets., Quod > *

F{7]
erat demonftrandum.

L

T4 . PRO-
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: I_’.R_OPO_SI_TIO_ VIIL

Fperficies prifmatis c]lindra tam cirs
~cumfcripti, quam infiripti aquatys
yectangulo , cuins altitudo eff latus ¢y
blindyi, bafis vero @gmlg& pérjgzr;za'lmﬁs

fr_{'_[matz'm. :

Theoxemata fele®4

1. Pars, Prifimatis " conferipti fuperficies
tangit cylindrum fecundiim lineas EA,
N F &c.qua funt cylindrilatera ; hecauté
{quod ex hypot.cylindrus fit rectus)ad plas
num bafeos re@a funt , ac proinde etiam

€ Per defin, o re@a ad lineas C G,G M &e. Sunt, verd

oo!

| B4,

& zqualia inter fe. Igitur voum cylindri
latus communis eft omnium re@angulos

rum C 0,0 M,M H &c.altitudo, Conferi-

€ Pater ex.T. pti igitur prifmatis fuperficies 2quaturfre-

Gangulo {ub ambitu bafis prifmaticx &
prifmatis feu cylindri latere contento,
Eadem eft ratio fecundz partis, nam la-
tus cylindri, communis rurfum eft alttuda
rectangulorum B DI K, K1 Q P &c. quz

_sonftityunt fuperficiem pfiﬁnﬁcis infcfiptii

PROPOSITIOIX,

PTmmidz& ordinate 5 cono relto cir-

“enmfcripia fuperficies , equalis off

sriangul,

-
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swianguls , cuins bafés eft bafeos pyrami-
dalis circumferentia (F HLD) altitu-
do autem latus coni(B G.)

Et pyramidis ordinata ¢ow6 rello
infcripta [uperficies aguatur erianguloyt
cuius bafis eff bafeos pyramedalis cir-
cumferentia, altstudovero pexpendicn=
larss (B 0) d verticein latns bafeos de- Rus
duéta.

1.Pars. Dacantur ad conta@us G, K,M
vtz B G,BK,B M. Erunthe recti cont
Jatera,ac proinde @quales. Et quia axis B A
s reétaseft bafis plano F K D, etiam planu' a Per hyp
¢GBA planq F K D reGum ert, AtquibPeris.
H G perpendicularis ¢ eftad A G commu- /T

nem fe@ionem plainorumFK D & G B A, Per 18s: -

i : Ern. :
Ergo H G ctiam 4 reétacft plano ‘G BA: ¢, pig. ox

ac proinde perpendicularis quoque eft ad (44,

'y eipfam B G.Ergo B G latusconi,eft altitu- e Per defin,

do trianguli F B H. Eodem modo latus co- b1t

ni eritaltitudo reliquorum H BL , LB D

&c. Igiur triangulum circumferentid

FHL D & latere coni comprehenfum, @~

quatur fuperficici pyramidis circum{criptas

:Jlbfque bafi.Quod erat primum. Ay o
2, Partis fimilis fer¢ demonftratio eft,

PR Oa
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-3

S PRORGEITIO X,
SVper_ﬁrie; prifmatis ovdinati ‘eylin-

s dfns. “Ddro recto circumfiripti definit ain
bz eylindri [uperficiem: & pyramidsscono.
refto circumfcripte [uperficies in cons

[wperficiem definit.

Fig.3.dr 4. 1.Pars.Prifmati otdinatord cylindro fine
finc confcriptora & infcriptorum {uperficies
habebunt tandem inter {e differentiam da«
t4 minorem, vti facilé patebit ex.$ & 3 hus
jus. Multd igitur magis fuperficics circum-

- {cripti prifmatis 2 fuperficic cylindsi inter
infcriptam & circumicriptam media, diffe-
ret differentia minori quacunque data, hot

bDrfin.6. eft, bdefinet in cylindricam fupcrﬁcicm, |

L. miinus femper ac miniis excedendo. .

2.Pats. Eodemmodo oftenditur ex 9&
3 huius. .

In figuvis tantum exhibens ity cylindri & con
femifies,ne multitudo linearion con Ufionem pa=
verer .Caterum cogitandi Junt cylindyus & conts
integriyquos piifmata & pyramides civeumfirigts
ambiunt.Sic enin clarins apparet planas fuperficies
circum(iriptas efe maioresex 3 axiomatce

Lem-

Ex Archimedes 29§

Lemma ad fequen.

It AB,C D,E F proportiondlesfitd, KB di= gig 1

midia A B, E.G dupla E F; etiain K B,CD,
E G proportionales exunt. -

Re@a KB cftad AB, vtEF ad EG.
Re&angulum ergo K B , E G =quatur per
16.1.6.re&anpulo A B,E F.Sedhoc peri7e
1.6.@quatur quadrato C D.Ergo & retan=
gulum K B,E G par cft quadrn;oC D. Er«

00 pei 17.1.6.K B,CD, E G, funt propor=

fIonaies.

PR OPOSITIO XL

Irculus, cuins yadius (G H) eft me- Fig 5.&6
dins proportionalss inter recti cy-

lindri latus (B C) ¢ bafess diametrstms

(B D,) equalss eft fuperficiei cylindrice.

Intelligantur circulis A BN,G P H,cir-
cumfCripta effe ordinata polygena, adeods
fimilia N M,R S, & fuper N M polygona
ereGumeeffe prifma , cylindro circumfcri-
ptum. Quoniam BD, G H, B C ex hyp.
funt proportionales, ctiam A D (feu AN)
G H & dupla B C ¢ proportionales erunt. o Perlums,
Iam triangulum fub AN & ambitu poly- _
goni M N contentum # zquatur polygono a Per 4. i
confcripto N M : retangulum vero fub iw.

BC

A
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B CleuE F & codem ambitu N M(hoc cft
bPaterex btriangulum  fubj ambitu N M & dupla
41l - B C) zquale eft ¢ fuperficici prifmatis cys
;:" 8.4 pndro confcripti, Atqui triangulum fub

g ambitu NM & AN, eft ad triangulum

o Per. 1.6, flubambitu NM & dupla BCuoyt AN ad |

duplam B C. Ergoetiam polygonum N M
eft'ad fuperficiem prifmatis cylindro con-
{cripti vt A N ad duplam B C.Sed quia fam
oftendi A N,G H, duplam B C, efle pros
portionales , ratio ANad duplam B C cft
d Per defin. duplicata d rationis A N'ad G H. Ergopoe
105, lygonum N Mad fuperficiem prifmatistas
tionem_habet duplicatam rationis A N ad

GH. Sed ctiam polygonum N M ad fi=

mile {ibi polygonum GR QS , rationem

habet duplicatam rationis A NadGH,st

facile colligiturex 1. lib.12. Ergo polygos
num N M ad {uperficiem prifmatis, & ad
polygonum G R Q§ eandem habet ratio-
e Perg9.Ls. nemy; qu proinde 2qualia e{unt. Eodem
modo oftendam, prifmagicas {uperficies cy»
lindro in infinitum circum fcriptibiles fem

es &quales efle polygonis, que circulo |-

G PH in infinitum Grcumferibi poffunt,
f:‘cr 10.bu- C.Q;m-c_(:um 3 (uperficies priﬁljﬁtjc;gfin Cys
’in‘i'-;_-}m. llndll{_upcr‘ﬁucm& POlngna i in‘cu'culL{m
iws. G P H definant, etiam cylindri fuperficics
& Pert, bu- circulo:G P H ‘zqualis # erit. Quod erat
sus, dem. :

Ex

e ————

-

Ex Archimede. 3ot
By sovegio hoc theoremate exhibetur cireulus

aqualis fuperficiei oylindrice.

Corollaria.

i. S Vperficies cylindriveiti, qualis eft Fig.s. .6‘ 8,

reangulo [ub latere B C, ¢ bafeos

3

p"erz‘p/:erz'd contenio,

DuplaB C (vt oftenfum fupra ) eft ad
G H,ve 6 ifad B A,feu AN; Hoc eft , vt 3
n neriphetia P ad peripheriam B Ni. Ergo nPer 7:hus
triangulum fub ﬁrimi‘!,ncmpé dupla B C’&. ",
quartd , nempé periphieria BN zquatus :
p triangulo fub fecundd, G Hy& tertia, peti= P:?? o
phetia (cilicet P. Sed triangudum fub G H "o
y . ATy p i - q Perg.
& petipheria P,equale g cft circulo G P H, [y -
hoc eft,r fuperficici cylindric. Efgo etiam ¢ pey 11
wiangulum {ub dup{a B C & peripheria huins.
B N(hoc eft s reGangulum fub BC & pe- SP“;“ e
fiphetia B N)cylindrice {uperficici zquale *'* sh
erit. Quod crat demontt.

Ex hoc corollario manifeftum eft res
&angulorum proprietates,fuperficiebuscy-

Tindricis reckis cﬂ{:] commumes. Efto igitur
corollarium.

2. Cylindricz fuperficies (BM , QN) Figro.¢¥
Zqué alee, funt inter fe vt bafivm diametri 21412,
(B F,Qg.) . !db-S’d

Nam_re@angula fub peripherijs CL,

; J S E’
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S E,& redis ®qualibus F M,R N compree
d Peresrol. henla, quibus cylindricae rupcrﬁcms d {unt
:—P"I s :I:-_qua’lcs, funt inter{e e vt bafes! peripherie
P e videlicet CL , SE ; hoc eft fvt diamet
T BF, Q—R'
Figi3.¢r 3 Cglindric:\: fuperficies(C LAR )que
as.hra.  bafes habent zquales, funt inter fe vt altis
sab.6.  tudines(T LB R.)

Rectangula enim fub @qualibus per hyp,

peripherijs GH,M Q, &lateribus TI,B R
g Per corol. CONtenta , quibus {uperficies g cylindrica
e funt:rqualcs,funt inter s fe vt T ILBR,

4. Similes cylindricz fuperficies (BM,

R 1) rationem habent duplicatam cius, qui
habent bafium diametri (BF,QR.)
. Cum cylindri ponantur fimiles,crit MF
o Defin.4. ad 1 Q:' oytB Fad %{ , hoceft kvt pes
Lix. ripheria. CL ad peripheriam 8 E. Quare
t_‘f er 7.5 otiam rectangula fub peripherijs CL,S E,&
5 lateribus M F,I Q.contenta, fimilia erunty
1Per 10.1.6. 3¢ proinde rationem inter fe habebuat fdus
plicatam cius , quam habet M F ad 1Q,
hoceft BF ad QR. Erpo & cylindricz
fuperficies &c.

5. Cylindricz [uperficies (B M, R I) 1a«
tionem inter {e habent compofitam ex fa«
tionibus laterum (F M, I1Q ) & diametros
rum(B F,QR ) quefuntin bafibus.
Yirii &, 6. Sizquales funt cylindrica fuperficies
agdrs,  (ARFD)eric vt diameter AB , ad dias
45,6, ; metrum

1Peri1. L6,
Fig10.0
a1z,
#6b.5.

Fig. eadem.

Ex Archimede: 1303
metrum F N, ita reci Proc-:} altitudo F Had
altitudinem R B : & ¢ conuerfo.

7. Denique excodem 1. corol. hahetur
cylindricz fuperficiei dimenfio, fi nimitum
altitudo ducatur in bafeos peripheram ; vt
i altieudo fit pedum 2.0, peripheria bafis pe-
dum 6;multiplica 20 per 6, proucniunt 120
pedes quadrati pro cylindrica fupetficic.

PROPOSITIO ». & @ 1 :
Fig.6. & 1

(1 lindrivecti [uperficieseft ad bafim ;¢ g,
N (A B N) vt cylindrilatus (C B).ad chim.
(B 0)quartam partem dsametrs bafeos

~_Sit .G Hmedia proportionalis inter B o

& B D diametrum bafis , ac proinde etiam

media # proportionalisinter BA feuAN, F e e
& duplamB C. Circulus GPHradij GH .
aquatur curng fuperficiei é cylindrice CD. pyius.

Sed circulus GPH ad cylindri bafim b Per1z,

A BN, rationem habet duplicatam ¢ ratio- bwims-
nisG Had AN ; hoc eft 4 candem quam 3’ £ 1";'“’“
dupla' BC ad BA radium , hoceft cun- :;; nfg’
demquam B C ad B O quartam diametri /¢ %
partem. Ergo etiam fuperficies cylindrica

cft ad bafim AB N, vt B C ad B O quartam

partem diametri BD, Quod erat denton=
ftrandum, = :

Corol-
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.. Corollarinm.
SVpe tficies eylindri habentis latusdiame-
Jiro hafis zquale,baleos quadrupla cft. Si
verd latus fuerit quarta pats diametn ba=
{cosyfuperficies. cylindri; bafi &%ualis etits
Vttumque ex propoﬁtionc mahife

{tum cft,
PROPOSITIO XIIL

Fig.g. 3. CIrmM , cuins radisis (0 L) éft me-

Jag.

b Per 4.
buins.
c Per 9.
buius.

12403 proporxiaml:&.iwer cons rett

latus ( B C) ¢ bafisradium (A ch

&qualss ¢f ﬁ;pmgfriei conici.,

Intclligantur circulis A G G,OPL, ¢
cumfCripracfle polygona ordinata E FIN,
& {uper polygono E F crc@am cflc pyra- |

midem cono circum/{criptam,

Quoniam per hyp. AC feu AG cftad |
OL,vt OLadB C, eritratio A G adBC |
& Defin. 10- duplicata 4 rationis A G. ad OL. Sedt |

A G ad B Cita triangulum hibA G & anm-
bitu E F eft ad triangulum fitb BC & codt
ambitu E F. Ergoratio trianguli {ub AG
& ambitu I F ad triangulum fub BC&
codem ambitu cft etiam duplicata rations
AG ad OL. Sedtriangulum fub AG&
ambitu E F zquale eft & polygono E F,&
griangulum fub B C & eodem ambitu E ¥
zquale ¢ eft fuperhiciel pyramidis circum
@A {criptae

" Ex Archimede.’ B0%
feriptz. Ergo ratio polygoni E F ad faper-
ficiem pyramidis etiam eftduplicata ratio-
nis A G ad O L. Atqui etiamsatio polygo-+ .~
ni E F 4d polygonum fibi ‘pet condir. fimile ]
IN eft duplicata 4 rationis AG ad OL.dPerrilas.
Ergo polygonum E ¥ , ad fuperficiern py-
ramidis & ad polygonum I N'eandem-ha- ~
bet rationem,qué proinde zqualia ¢ crunt.© Fer 9.0.50
Eodem modo oftendanifaperficies pyra=

midum , qua cono in linhnitum ma-

gis magi/que polygonz circumicribi pof=

funt , femper@quales efle polygonis quz

circulo O P L poflunt circum cribi etiam

in‘infinitum. Quare , cumi& pyramidum

ffuperficiesin coni {uperficiem; & polygo-fPer1o.bu-

na in circulum ¢ O P L' tandem definang, .

ctiam coni #fuperficies & circulus O P L' o3 hn

erunt 2qualia,Quod erat Dem. Th ;:;, s
Ex hoc praeclaro theoremate exhibetur: circulus iy ,_” i

[uperficiei conice aqualss. ' '

Corollaria.

L RE&;’ coni [uperficies aqualis eif :
triangulo , (b coni latere (B C) Fig8.0 ¢
& bafeos perspheria(C G)comprehenfo.
Sit OL radius media proportionalis inter
AC & B C.Quiaperipheria CG eft ad peri-

" pheriam P vtaradius A Gad radium O Lj; 3 per7. b=

hoc eft rp‘cr hyp.vt OL ad B C : etit trian- ius.
gulum {ub prima,nempe peripheria C G &
( Vv o lub
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b Paset ez fub quirt BIG b zquale triahgulo fub fes

l

1646, _cunda, nempeperipheria P!, & tettia O Ly
o #urg. hu--hoceftocitculo OP L, hoceftd fupertis
ins. ~¢ici cohicee BC D.Quod erat Dem. - |
d Perhamt. |+ hoo eotollario liquet fuperficies cos
Be o picastriangulotiim fubire leges. Itaque
Figrod ., Syperfities conicwBAF, QX Ras
::j,;f”" * gtralia lareraB:A,Q X, habentes, duntintet

" fe; vtbafiumdiametri BF,QR.

Figigdv - 3.° Etf.C FiT;A ZB ) qua bafes habent
a4dn.  gequales, funtinter fe ve latera (CF,A Z.)
@ 4 Erque fimiles funt (B AF, QZR) |

ar. laze ;
sabsg. | ‘interbafium diametros.
Fig.ewdv© ' 4. -thtraaiibc‘t,-r‘ationcm.iﬁtcrfchabmt :

¢om
"' @Z) & diametrorum (B F,QR)que s
_ inbafibus. ' -

6. Etqua aquales funtreciprocant fate-
14 & bafium diametros;& qué Feciprocanty
funt zquales. =

Quz omnia demonflrantur ex cotoll.s
vt fupta corollaria de cylindrica {uperficie
deduximus ex corollario ifthic primo.

=, Metiemur denique conicam Tuperfie
ciem,filatus F C per bafeos peripheriam dis
midizm maltiplicemus. Ve £ latus fit pe-
dum 5, peripheria bafeos pedum 20, duc §
per 10,proucnitt 50 pedes quadrati pro co-
nica fuperficie. Dgm.patet ex codé i;cgoli-.

Figas.hn.
24b.6,

drplicatam habent rationem cius, quzctt |

fitamvex rationibus laterum ( BA;

B Archithedes
" BROPOSITIO XIVi :
(0w 78t fpenfeies o] ad bfim, i 5
~wt latus(B C)ad bafis radimm(AC.). ;:;‘f”” :
INté'r' latug BC & bafis radidmA C, fit
Admedia proportionalis O L. Ergo ratio "
B C ad AC eft duplicata ¢ rationis OL . ﬁeﬁ‘,, io;

ad A C.Iam circulus radij.O Llf"cﬁzeqlia- Lot

39y

lis fuperficici conica € B D, Sed huius ra- £ Fer1ibs- |

sioad coni bafim A C G cft duplicata gra= 1% |

tionisOL adAC, ac proiﬁdqcﬁdcr‘ﬁ cum gRnGfit:

ratione B Cad AC., Ergo etiam ratio fu-
crficiei conice CB D éi%ﬁd baim A€Gy

¥ 3CadA€C.Quod cratdem; ' :

T Corollarids . -

(4 S?pe(’rﬁ‘;}es cons redti & thinnghilo B
: ..eguilat'era circa perpéndiculayem s

K A,cireamatto geniti, bafeos QT du-

}714 c:ﬂa !

; Eft chim KB ia;u’s’ @quale B ﬁ:, : sl

que duplum {emifleos A B , quee bafcos ra

dius eft:

3, Suﬁe{‘ﬁ'ﬁci&f coni i rec‘?mgrdb tridn- Figadi
g:d; agmcm.n: EB D produita eff ad
bafym , Ut in qualrito diameter ad
basws, ; :

V 2 D i




e Patet ix
a26.l1,

b Per corol.
110,321
cPer 6, {.1.

d Patesex
a6.L1.

Fig.2 4.

ad [uperficiem conireii (G BN, ) vt |
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DuA enim perpendiculariB A, angye
lus re@us B bifécatur, adeoque AB D {c-
miretus cft; eft autem & A(}) B 4 {cmisc.
&us. ErgoDABA¢ zquales funt ac pr;;"-
inde B D eft diameter quadrati A K latus
veroAD. Eft vero cadem A D femidia
meter bafeos P T,cum perpendicularis AB,
fccet d bifariam E D, Ex quibus & hac 14
patet corollarium.

3. Superficies cylindrirecti (G K) eff

(‘}!lfﬂdri latus ad dimfdiﬂm latus coni.

~ Nam fuperficies coni G B N eft ad ba-

fim M I, vtlatus B N ad ¢ femidiametrum
bafisQ N;hoc eft vt dimidium lateris BN
ad quartam partem diametri G N. Efcau

tem bafisM Lad f{uperficiem cylindriG K, |
yti quarta pars diametri :}d NK c-)-iindri .
latus. Ex @quo igitur fuperficics conica |

G B N eft ad fuperficiem cylindricam GK,

vt dimidium latus coni ad cylindni lats |

-NK. Quod erat dem.

N Q c duabwms fimul funaptis NV;Q Do

Lewima ad [equen.
]N triangulo N PV ducta fit QD paralies ad
NVeie.

Dico reangulum fub PN & NV, aquari e
Eangulo (b P Q. QD , vna cum reckangulo [ub

Due

Ex Ayebimedes ' 309

.Duc lateri NP perpendicularem AN A
zqualem N V; completoque N O rectan=
gulo , ducaturdiameter P A. Tumex Q.
parallela’ Q E ad:N:A fecet P Ain B, Per
B ducatur.C F parallela 2d N P Quoniam
ANcft par NV i, patetetiam 4 Q%cﬁfc 2'Ex oopol.
parem Q D' Igitur rectangulum O N eft 19406 "
rectang. P NV, & ¥, Qb P QD! Reftat Grex alligs
vt probemus redtangula OBy EC; B N 2-
quati reGangulo fub N'Q & duabus N A, e
QBhocellub N Q& duabys N'V,QD. " ¥,
1d verd eft marifefbym  re¢tangulum emm ,w'i ,‘r
fub N Q.82 N-AQ B; quatur b'his tribus bPerzLis.”
me‘sm;gulis fubN Q & C A(hogeft dpacio
£C) hib N.Q,& N € (hoceftfpacioB N) .« nia
fub N Q& QB ; hoceft rutfum fpacio S
B N,ac proindeilpacio. O B, quodipfi BN ** '+ =
-'r..-'a:.qiialc_- t:ﬂ:.-Liqul_ct, €igo proppﬁ.fu,m.z c+iy € Per 43e

PROTOSETIS XN i iory
S.I conusvectins fectus fit plano- 2 S RFigt. &
\bafi N Z 0 parallelo ; Dicocirculum™
G H M Cuius radins G H fﬂ Imediﬂj - ;
ser partem Iateris N 9 ¢5 circulovam "
28Ry NZ.0,radios QDN V frmub
-ﬁ‘”’ﬁf oS, aqualem effe fuperficici.conice
enter parallelos circulos 2 SR, NZ O
sutercepta,

V3 Inter
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Intee PN & N Vomediafiv G F. Ttérg
inter P Q & QD media GK , defiris
_bantrdue citculi G FL,G KT, Erit hzc
bPp 3. & 2qualis faperficici conjce QP Riille fue
bwins. perficiei¢ N'P O. Re&angulum PN Vs
3 P ";“?d guaturd lc&angulo PQ.D/, via cum/fes

Ferdom, &angilo fub N Q& NV,Q D fimul fums

dP:r:apﬂr tis. §Ld (quia ¢ G Fmedia ¢t proportionas

isinter P NNV rc&anr: PNV eft zquas

€Per17.6. ¢ fq uadraro G F,& quia GK eft § media

; Pf::;”;’ﬂ inter P Q. QD,rc&atlg 1 PLQD =quati?

kP }’JPI quadrato‘G K : & quia GH'media ¢ eft

ik inter Q N, %D N V fimul {umptas, e

&angulmn {u N & @ N Vﬁmul

BPer37. Humipris; aequalc # quadrato G H. Eﬂéfa
dé. quad. G F-par quoque eft quadratis G

st+ %5 5 drata radiorum,erit ¢ ciuoquc circulins GLE
“ zqualis dupbys eiteulis, G K. T & G H M.

PP‘V'S - Atqul cirdulus G L F ¢ft ‘zqualisy fuperti= |

- .. ciél conice N'P.O,, y Ergos etian, fup(,rﬁ-
' gies.copica NP O 2quatur duobus circu
lis GK T & G HM. Arqui ﬁnpcrﬁcsf;l

1 Por eand, NP O pars via QP R 1  zqualis cft cit-
culo G K'T. Ergo J‘chqm, inter paraUcIos
quulos?’i' S S co rehénfi , &quatut
‘Cireulo: GHM cf erag dcmonﬁran-
‘dum. 4

R aLE S
\Lc’m'

&.

©Fsra.l1a. GK. E;’go{tum circulifinginter fe ytoqud« |

Emcbrmdef S T

Lemmﬁ adﬁq«m. __ g

E&a (B H, q G} quie i c;rmja eauales amy

\.(B C,HG) intercipinnt, e pgr gl 5
 Ducatur .enimy CH. Quoniam’ arcus
B C,H G per hyp-funt: zaualesetiam (a ’m—-z
guli BH Ci-GCH auerm.aaquglcs erunt.
Ergo¢tBH & C G funt: Pamligja:. nod
;:mt dcmmﬁ andumi, 1 4 oot

PROPOSITIQ XVIr -

!Nf oy ibarar “Civenlo ﬁgum regulam, i
ﬂartlarcm ¢ #quilatera s Dugating:”
E Bab extremigage, dmmetr; ad, Bter-
minymlateris diametro praxm::,mg#-
los vern aquwl:ter dtﬂdﬂfﬂ 4& A J“‘ﬂs-
gant recte BH,C'GyD F.L " :
Dico rectanguluns gugd d;am’xra
* AE; ¢ [ubtensd E B codtinetir,equaz
rivecl angulo, quodifitex latere vao fi- -
gure tufcripte (A B, 'zgfj BC ¢he.) &
€x omuibus mzz‘gemzbu; B H, G, c,. .D F

fimul (umpts. .
DucCH,D. G\cluoma BH,C G,DF 1 mtcr- Ls.

B

Flg,lic ;

c Per 19

1.

> Flg 15

Cipiunt arcus aﬁeqp dés B'C;H G CD,GF;

cmm: b parﬂl’c

Pari mgumcnto p".fallc-

_ a Pera6,

b Per lemps
prég.

ke
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¢Per27.& 1z funt BA,CH, D G,E F. Omniaigitur
g;-l- ¢ tanguh e RBAKK HE,LCMMGN,
"4+ NDQ,OFE 2quiangula funt. Ergo d vt
BKadK Afit HK adK L;& vt HK ad

KL ficCMadML;& vt CMad ML,

. ic’'G Mad M'N; & vt G Mad M N, fic
o g DO ON;&veD O2d ON, ficF O
1255 ad OE. Ergo # ¥t vna antecedentium BK

ad ynam confequentium K A- ;' fic omnes
antecedentes B K,K H,C M, MG, D O,
OF; (hoceft omnes iungentes B H,C G,

D F)ftmtad omries cofequentes AKK L, |

LM, MN,N O, OE, hoceft ad diame-
iPers. L6, trum AE. Sedvt BK ad i AK , ficE Bad
kP16, ‘B A. ErgovtomnesfimulBH,CG,DF

b6 ad AE,ficBEB eft ad B A" Ergo k retan- |

‘gulum fub ofiriibusiungentibus BH', C G,

DF, & fubB A zquatur ‘re@angulo fub |

A E & EB. Quod cratdens,

 PROPOSITIO XVIL,

Fig14. S.Egmema ciycnli D AF S euius bafis
D F perpendicularss [it diametro
A O E; infcribatur figura equilaters

& parilaiera , ducaturg,, vtinprace |

" dentireita E B, b
Dico reitangulum [4b E B ¢5 parte
dizmetri A O, quefegmensi axis ¢fs
(o=

Ex Archimedes 313

comprelienfum  aquars retangulofub
latereuno figura infcripta, & omnibus
iungentsbus B H, C G vna c4m DO di-
midio bafis DF fimul [wmsp1s coprebenfo.
Deémonftratio eadem quz pracedentis.

- NLemma v.ad [equent.
INf criptafit[phers maximo civculo figura regi=
lavisy, cuiys latera quater nAYusmetiat iy, . cce
axem A E confiffens : Quo ananente  circulus cums

Fig 13,

flgura cireymagatur. . >

Dica [bhars infcriptum iri corpus conicis rectis
[fuperficichus contentum.
" Quod BAHA,itemD E , F E defcrie
bantintegras conorum re@orum  fuperfi-
cies manifettum o eft. \Deinde quia line® o vide de-.
CB,G A&GF,CD concurrunt produ-fimdiz.
&z il eodem vtrimque puncto diametr > |
A E fimiliter pertracte,que im}gcntcs fecat
normalitet ¢ etiam liquethas defcriberé par-
tes {fuperficierum  rectarum conicarum, in=
terceptas inter parallelos circulds , quos in
{pherica [upergcic defcribunt vertices an-
gulorum B,C,D. ! Fond

o Lemma. 2, |
SEgmenri [Phere, cuins axis AO, [ectio maxima Big.iqs
effo D AF. Huic infcriptd fit figura equilates
74 dempti bafi,quz circa aens. A O in orbem con=
uertaturs ) 5 5
: Do
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" Dico fegmento [pherico infuriptint iré Corpus tg»

nicis [uperficlebus contentsum. ViR
“‘Probatur vt Jlemma praceds <10

. RROPOSITIO XVIIL

Fig 13 POmnt_ur' eadem que in primo lem-
T R mate, Et ducatur yecta E Byabextres
piitaze diamerri ad texminum laterp

diametro progimi. " ioh

_ Dico omnibus. [uperficiebus’ conich

ypb;;rg i}qﬁrz'ﬁi‘z} ;f.r‘jzmlcfm efSe ciyciilum,
aPorentis * cuins, yadiusi (B).poreft 2 relangulpm
vedla et 4 EB, compreben(unm videlicet. fub
guadrg:gﬁm, o : ; A it S
ging, - diametro A E é‘{ubtcm;;-ﬁrli’.
bPer17.0.6.0 Hoc eft ;: bquins radius (1) et mediug

sproportionalisinter A E & EB;ilir

-1 Quoniama reéte B H, C G, D ¥ mquane

-tur.redts BK, CM; D O bis fumptis; erit

¢ Par 1,7,1.¢ reangulum fub Jatcre yoo figure ipfert- |

pte maximo circulo(videlicet {ub AB, vel
B C,vel CiD, vcI DE ) &fub omnibus/is
mul fungentibus B H,d G,D F zquale re-
cangulo fub A B & B K, fub B C& com=
Cpofitiex BK & €M, {fub C'D & compo-

faex CM& DO, ubDE&D Q;fic |

enim' recta B K;C M, DO'ﬁhgulzB-fu"cfﬁt_
big accepte, Atqui rectangulum .ﬁ:bz.Aé}z

Ex Archimede. 315"

& amnibus jungentibus B H, C G, D F fi=

mul {imptis &quatur: dre@angula AE B, d per16;
hoc eft ¢ quadrato I Ergo. quadsatum [ bums.
gequale cft rectangulis fub A B &BK, fub cPerbype ]
B C & compofitaex BK,C M,fubCD &
compofitdex C MD Q, fubD E&ED O

Sintiam inter A B & B K media proportio-

palis Pyinter B € & compofitamex B'K,
CMinedin Q@ “inter CD & compofitam
éx'CM,D O, media Rjinter DE &D.Q

media S. Etunt igitur qggxdrafa P, Q. RS

@qualia f rectangulis. fupradictis. Quare tPer17.1.6
eum quadratum I am oftenderim ij{dem 2.

quari rectangulis, ctiam quadratis P,Q.R,-

S zquale erit. Cum igitur circuli finr inter

fc g vt quadrata radiorym ', etiam circulus o p,y 57
radio I defcriptus omnibus fimul circults L1z
quorum radij,P,Q R,S,2qualis  erit. At- i Pares ex,
qui circli radiorum; P& S,2quantur k fy- 12.L6.&

erficiebus conicis quas’ produxetunt Tare- ;";:”I

: E ] I 3 _ L
va AB,E D, fiquidem P cftmedia pro- yjy;,”
portioniali§ inter AB cot latus; & BK ra-

dium bafcos; S verd media cft interE D,

& DO ; &circulus radiy Q eft ®qualis fe-

gmento 4 fupcrficiei é()i1ic:e"qu:}3 intercipi= n Per e
-tur inter-duos parallelos circulos diamétro= buinge
“rum‘C G, BH ,-qitia' @ micdia cft iffter
B'@] & compofitiméx BR |, € M} &ob
“eandeity caufam’ cifculus radij R equatar
'{;‘gli‘fénfb‘ﬁl_perﬁciei-' ¢pnida inter Pd‘[‘ﬂ“é‘,-e

Sisas ' : los
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los circulos diametrorum C G, D F intere
ceptz. Ergo circulus radio I defcriptus,e-

?uamr omnibusfimul conicis fuperficichys’ |

phere infcriptis.Quod erat dem.
PROPOSITIO XIX.

P Onantuy eddem qua in % lemmsate,cr
ducatur refla E B ab extremitate
diametri A E ad términum laters 4 B
diamet ro proxims. :
Dico omnibus’ [uperficiebus conics
Jegmento [pharico D AF infcriptis e-
qualem effe circulum , cuius radius off

medius prapartiaml;& inter E B, o2 ¢-
gmentiaxem A 0. b |

Demonftratio plane eadem,quzz praces |
dents : fed pro P.16, citetur P. 17, =, \

PROPOSITIO XX.

SV perficies conic  [phereinfcriptaiin |

[phare [uperficiem definunt. |
Data fir {upetficies quantumuis parua X.

. manifeftum eft ingrafphericam {uperficiem

AL EG darialiam- pofle concentricam,

qua.ab hac deficiat quantitate miporiqud |
it X. Ambarum plano fectarum percct
trum ‘
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erii maximi circuli fint ACE G,DP L M-
Ducatur diametet AD E , & in D tangat
N Q. Siarcus A E bifecetur inC , & refl,
duum bifecetur rurfus & fic demnceps , re-
linquetur s tandem arcus A B minor arcu
AN. huicfi fubtendatur recta A B, mani-
feftum eft eam non pertingere ad periphe-
riam P D M L, effcque latus figura @qui=
later®; & parilater= circulo CA G E ' in-
{eriptee,cuins nullum latus pertingat ad 5(:-
ripheriam P D M E. Quare i circa dia-
merium A E inorbem agantur omma, pa=
ret [uperficiei fpherice exteriori infcnben-
das efie conicas fuperficies , quz includant
fuperficiem fphericam alteri concentricam,
ac proinde illa fint 6 maiores.Quoniam igi-
tur fpharica fuperficies DP L M, deficit. a
fuperficie fpheric2 A C E G quantitate mi-
noti quam fit data X; multd magis (upesfie
cies conice ab eddem fpherica ACE G,de-
ficient quantitate minori quam fit data X, .
acproinde ¢ in ACE G {uperficiem defi- szﬁﬂ- ¢
nent.Quod erat demonftrandum. o

PROPOSITIO XXL
C Onica fuperficies fegmento [pharico g £
"ND AF inferiprain ipfam [egmen-
4 [pharicam [uperficiem definunt.
Demonftrabitur ¢codem fere ratiocinio
quo preedens,

a Patet ex
lem . fehok.
pefirnd. 6,

b Per axity
jhuinse

PR O




oVide defin.
8.1z,

3:8 Theoretata feleft4
PROPOSITIO XXIL
D Emionfbratum eft praqu 04 ri(;‘._:j.‘

Lum cuitis yadisis eft medias propor-
tionalis snter diametynm A E, ¢ relth
E B,qus abextremitate diametrs ducia
tur ad terminumlateris A B dijameth
proximi , equalem effe omnibus fuperfis
ciebus conicss [pherainfcriptss.

 Dico hunc cireslum definere © tan:
dem in civculum 5 chiustadinseft AE
[phare diameter.

Nam fi plira femper ac plira in infinis
tum latera circulo maximo infcribantity
(que deinde citca AE in orbem a&a coni-
gas producint fuperficics ) patet latus AB
fieri tandem quauis datd re@ia minus 5 ac
proinde {ubtenfam E B,ad diametrum AE
accedere ad interuallim etiam quouis dato
minus; vnde fit vt differentia ip%lmm AE;
B E etiam' fiat quétiis datd minor. - Ergo

multo magis media propottionalis intef |

A E;B E,que femper maior cft quamBE;
difforet ab A E tadem defecu minori quo-
cunquedato. Ergo etlam circulus cuitis 164

phidiametet eft media inter A E,&BE, 2

tirculo, cuits radius eft A E, taﬂdcﬁi;difg

L

[
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tet defe&u minori, guiocunque dats’: loc

eftini ipfumrdefinet.  Quod etatdem: i Defin. 6.
 Hue por fefavss dara 5 non ¢ft necef§e operofisds 124

demonftrare. :

PROPOSITIO XXIIL

DEMqﬂﬂmram cff propof:rg » circn- Figag.
Inmsscains vadius eft medids propor-
tionals inter EB @& A0 [egmenti
axem, dqualem efSe omuibus ﬁzpe?_fﬁcz'e-
bus conicis portiont [pharica D AF in-
[rriprise! oo

Dicdhunc circulum definer ¢ in cir-
cultim o cuinsradius cft refta AD , 4 [e-
gments vertice ducla ad peripheriam

ctreuli D QF Nygus bafis eff fegmenti.

Nam quia jam ex pr&ced. demontt. lie
quet E B deflinere tandem in A E , patebit
quoque mediam proportiohalem inter E B
& A QO , definere tandem in mediam pros
portionalem inter AE & A O; hoo 7 cft in n Per corols-
iplam AD. Manifeftum eft igitur & cir- 2.p.8.l.6s
culum cuius radjus eft medius proportionas
lisinter E.B & A O ctiam definere in cir-
culum fadij A D. Qiod erat demonftrans

d:-u.'mf"- rit vy by

Lem+




 Fig16s

818, buis, jam fupra cft , omnes conicas fuperficies |
fpha:r;e inﬁ:riptas aequaia,s il circulo,cutus

i) Per 10,
buius,

e Per 14:
PBuyins.
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Lemma ad fequen::

SI diameter diametri duplaeft circulus Cireuls,
quadruplus erit. T
Paget ex propof 2.].12.& definiroibs.

PROPOSITIO XXIV.
CViaﬁqum [phrere [uperficies qua-
drupla et maximi circuls 'et':g_.ﬁa’em

ﬁ}mm.

Oc nobiliffimum Archimedis theores |

ma ex iam pr2miffis cxpcditc‘: demon=
firabimus hunc in modum.

Circulo fph@re maximo circa diame- |

o S Al
trum A E intelligatur infcripta effe figura
ordihata,cuius latera quaternarius metiarits
Quz circa A E in otbem du@a’; producat

conicas {uperficics, fuperficiei {phericz in-

ﬁ:tiptas 3 ducaturc;'uc E B. Demonttratum

radius poteft reGangulum AEB, 'ho.c clt
cuius radius ¢ medius proportionalisintet
A E,&E B. Atquc hoc {emper cuentct in=
{criptionibus in infinitum continu::'tt;s.QtLa-
re cum infcript® conice ﬁ?)crﬁcms b ane

dem definant infphericam [uperficiem,cit~

culus vero cuius radius eft medius inter A _E;

& E B , definat¢ in citculum , cuius radius |
: o
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A E, iofa quoque {pherica fuperficics 4 2- dPer 2.
ualis erit circuloradij A E , hoc eft¢ quaa buiss.
druplo maximi circuli ACE G. Quod © Per bamis
erat demonftrandum. i prace
Viam , qué intheovematé nobili[Simo demona

Jrrando bactenus vfi fumus , *Archimed i mults

breviorem ¢ clariorens effe [ciet,qui Archimedens
legerits 3

Corollarium,

X hoc praclaro atque admirabili theos
~/remate , quoimmortdle nomen Archi«
medes apud omnes Geometras confecutus
eft, exhibetur circulus zqualis fuperficiet
zphaeric:e,is nimirum cuits femidiameter eft
fphzrz diameter, fiue cuius diameter diis

pla eft diametri {pharz.

]

Scholivm.
Expedira 1t evit diimenfio [uperficics (phavix

62, principis inter omnes' éuruas. Duplex eff
modise

L. Menfuretttr civculys (phere naximus ( vt
sraditur in [cholio post P.6.hutins. ) Et multiplicea
BUr per A\ V1 fi maximus orbis terre ciroulus ins
sentsts fit continere quipdrata milliaria vniis how
72 ﬁ‘{‘ Belgica s, 940 , 000, hit numerns qtia=
druplicatss exhiber quadrata ‘milliatia Belgica
233760,000,que i fuperficie orbis terra conti=
entre

X 4 Dia=
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.24 Digingter (phers multiplicata per cir cuttta
- ferentiam saximi eivouli exhiber [phave fuperfi-
L ciem. Vt [iterrg diametro dentur milliaria vnis
“hore 27§OLY atque inde maximi.eirouli éircife-
rentia eliciatur milliariotum 86 40;hi, duo numers
omiifs fractioné multiplicati per-ingicem dabuns
yutr[uni quadrara williaria vnius bores 235700,
©00 totam orbis terrefuperficiem conflituentia,
Demonftratio patet ex prima corol-p.S. huius

secangulsm enim [itb dismetro [phere, & maxia-
mi civeulis civcumferentia 5 pev-dictuiis orole oft |

. P T

quadruplum maximi éirulis.

 PROPOSITIO XXV,

( Visifeund partionis pharice(DAF) |

[uperficiesequalis eft circulo , cuins
radins eff recta( A D)a vertice portio-
nts ducta ad circumferentiam circuls
(D ,Q FN)quipor tionis eft bafis. ~

: Portionis maxima {ectioni infcripta o
gitetur circa axem A O hgura aequilatc;‘;r_
& parilatera bafi dempta ; que , circa AO

in, othem acka, portioniinfcribet conicas fu |
perficies. Ducatur quo ue rcéta E B, vt |

o Inid. ¢ o fupra. Omngs conice fuperficics fegmens
19.huiss.! to [phiErico iam infcript® equantur 4 Cit+
wPerig.  culo cuius radius cft medius proportionalls
beivs,  inter E B, & degmenti axem A O. Atque
hoc multiplicatis in infinitum in!i:riptiol;n-

us
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bus fempet’ contingeti Quare cim & co=

nicz fuperficiescgmento inferipte ; defi=

nant bin fphw;icam,ﬁgmcnri {aperficiemy bPerai.
& eirculus cujus. radius inter E'B & A O ey
m_cidIUSE eft,definat ¢ in circulumeradij AD; cPeray.
etia 4 {pherica portionis {upetficies D A F, i, ¥
circulo radiy AfD wqualisserit. Quod erat s
demonfttandu _ iirs sluoi

*1 Hoc lterur e ex Arcliimedis inttentis nobilioh
fféus,.q:lax'flpf: tinde ac pracedens, via nulte, quam

ipfe, breniori ac dariori iam demanStratiindss

PROPOSITIO XX VI
\Tlindyi reéii [phere cirtiimripti Tt
~(HPSV J[uperficies, equalis eff fus
perficics [pher.e. %
Et JE cylindrus ac [pherd fecentuf

plants ad axem (B G) vectss erunt fin-

gula ﬁ;gerﬁrz’ez_' cylindrica fegmenta fe-
gmentss (inghles  (uperficei [pherica

&qualia.

it Pars. ngt_‘i‘iam cylindri; latus HP
mqualgeﬂ' oP S diametro bafis, . exit cylin- o Per £yp,
drica fuperficies H S , quadrupla # bafeos, 2 Per corol,
hos:\_c[_t maximi cifculi {phare cylindro Tl
Rﬂpt@' 3 Cﬁms cum etiam & 'qdddrupla {ith Per 2 44
e{fl}?r 2 ﬁ‘Pﬂ'ﬁCiCS » erithec zqualis cylin- buiss,
sicxiQuodpratdeins X AL L 0 o TN
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3. Pats. Ducantur re¢te BO, GO,
Quoniamangulus BO G # reétuseft in fe.
micirculo, a%'cocjuc cadit OC petpendis
Sre cularisad B G , crit¢ BO media propor=
MOy tionalisinter G B,& B C, hoc eftinter I T
& H L. Ergo circulusradij B O 4 xqualis

eft fu{;crﬁcici :cylindricae'HT. Sced 1dem

i Pargr. k3.

dPer 11. biu-

§844.

o Per prac.
ficici {pharice OB K. A quales igitur
funt fuperficies, cylindrica H'T,& fphari-
ca OBK s , |

Deinde quia codem modo oftenditur cy=
tindrica H’X ®quari {pherice Q BR, cte
jam reliqua.cylindrica IX , reliqua {pha-

circulus 2qualis ¢ eft ctiamdfegmento {upera |

TicE Q_,O K R, inter duos paraﬂclos Cif

culos intercept, 2qualis crit.
Ex his patet de {egmentisomnibus.

PROPOSITIO XXVIL

ngm’ma (uperficiei [pharica parab |

lelis circulis dinif eam inter [e pro-
portionem habents quam [egmenta dia

metri (BC, C D, D'dy AE,EF,FG) |

ad circnlos parallelos recte.

Sequitur  ex precedenti. Sunt eni
fohzrice faperficici fegmenta OBK,

QOKR,MQRN, &c. »zqualia cyline |

duicis, H T, I X, L N &o. Atque hzccan-
B X dem

|
|

}

v Ex Archimede. 32§
dem inter fe rationem habent , & quam b Per1g.
axcos {egmenta BC, C D,D A &c. Ergo AT
& illa. Quod eratdem.

Scholium.

X hac intote[iit propovtio zenarum & cli=
K smarum inter f¢.Sunt enim ad intiicem 9t fo=
gmenta axis, qu nora fiunt ex tabula finuum.
- Ex eddens habetur dimenfio fegmentorum fu-
perficici (pherice. Nam quia & tota[phare fuper=
fiudes nota eft ex fcholio prop.24, & (egmentorum
proportio,vtpote eadem que partium axis, etian
datur; liquet [egimenta [ingula innotefcere.
Catersim & quator precedentia theoremata,
oy veliqua omnia que (equuntur , omnino fingula-
via atque admivanda funt, planeq,digna, ad que
intelligenda Geometrie fludiofi ardenti ftudio in-
cumbant. =~

Lemma adfequent.

I [pheram tangat planum (QN in O, ) reB4 gip 4"
_S (A0) ex centro, ad conr.z&r% duéta g{% p!.mb S
tangenti perpendicularis. :
Secentur planum tangens QN & fphze
sa,per tactum O duobus planis,que in E)hg-
T quidem producant circulos O G, O B,
in plano autem Q N rectasC O, 10, quz
circulos cantingent in Q. Igitur per 18,
1.3, AO perpendicularis eft ad ytramque

X3 10,




Fig.20.22.

&2l

& L.y

-
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10,CO. acproinde per 4.1.11,redta plang
QN. Quedént dems . .1 i

PROPOSITIO XXVIIL

Mnis [phara equalis eff cono(Z 0)
S cuius altitndo ( K Q) pax eft radia

[pherashafis vera (Z) [uperficici [pharg
equalts, | A
Intelligatur fphzrz citcumicriptumefle
gorpus aliquod policdrum, cuius folidi an-
guili nouis planis {fpharam’ tangentibus abs
fcindantur. Quo facto orictur aliud. corpus
poli¢drum {phgram continens, minus prio-
7e, & plutibus conftans angulis, & fuperfi-
cicm habens ex plutibus ac minoribus bl
nis m'ngegl'tibus compoﬁ;am.’S 1 poli-.:dri hue
tus fohdi anguli - nouss planis “tangentibus
jterum abfGindantur, & tertij poliedri inde
nati fimiliter 4 atque ita in-anfnitum : fiet
tandem vt & poligdrum excedat fphzram
folido minori quocunque’dato , &'fupcrﬁs-
ciel einsex planis tangentibus (qua,vt dixi,
fine termino & minora,& pluta crunt)com-
pofita , {phaticam fuperficiem excedat
quoque plano minofi , dato quocunque.
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“Poliédrum iam expofitym componitur
ex pyramidibus , quarum vertex communis
eft centram {pharz , bafés verd funt plana
t'angc'ntia,'.qz.té poliédri fuperficiem confti«
tuunt, Bt quia re@z cx centro A ad fin=
gulorum ;3;1_1101‘111&1 ‘conta&us du&= , ad

plana a fingula perpendiculares funt , erunta Per lim,
ompium pyramidun: , quibus conftat po-préé:

ligdrum , ®qualis altitudo , iple nimirum
A B radius{phara. 8i'iam igitur planum,
X; ponatur @quale fuperficiei ipfivs polig-
dri, fuperdue co eredta fit pyramis ad alti-
tudinemn M N etiam @qualem {pheerz ra-

dio A B,manifeftum cft & omnes pyramides b Per 6.
fupradictas, Koc eft totum policdrum ,, &z #12.

quari pyrantidi X N, Ad eundein modum
reliquaompia poliédra {pheram includen-
tia,que ex trancatione perpetud {olidorum
angulorum , alia atque alia nafcenturin in=
finitum , {emper 2qualia crunt pyramidie
bus (per X N reprefentatis) quarum altitu=
dines (M N) funt radiys fphare, bafes ve
ro (X) equales faperficicbus poli¢drorum
fphzram ambicntibus. Quare cum tan~
dem , &poliedra (vt dixifupra) in {phe-
ram , & pyramides X N ( vtmox often-

dam)in conum Z O definant,ctiam ¢ fpllg,- ¢ Pert him~
ra cono zqualis erit.Quod erat dem, .

. Quodautem pyramides X N 4 dcfinantd Defin.é.
m conm fic oftcndo. Poli¢drorum fuper= b1t

X 4, ficies

Quod veruingueé s licet demonftrari polet, |
tamen. quia-per fe fatis clarum, poftuletur - |
ftudio breuitatis.His ita Coﬂﬁitqﬁs,qufgﬁmm
ixa concledemiis, 00

O 1 ",‘ Pg-
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ficics definunt infphera {uperficiem vt poe

ftulatum fupra, Atqui bafes X pyramidum

X N, femper aquales ponuntur fuperficies

bus policdrorum, & Z bafis coni Z Q per

hyp. zqualis eft fuperficici {phere: crgo

etiam bafcs, X,definent in bafim Z; ac pro-

" inde cum pyramides X N fintad conum ex

¢ Pey corol, yp-@quzaltum,yt ¢ bafis X ad bafim Z, et
pariiz. iampyramides in conum definent.

Demonftratio iaip allata huins propofitionis ¢

fequentis, penitus disterfa eft ab ed,qua vfus oft 4t~

chimedes; que quidem valde fubtilis & ingeniofd

eft, [ed prolixa ¢ ardua ; ad quam videlicet Al

bibq;ur duo manifefta ¢ propofitiones vndecit

preter alias non pancas , 4 quibus ille dependent, |

Ipfurn verd theorema ab Archimede proponitut
bunc in modums : omnis [phera quadrupla eft cond
bafim habentis squalem maxima civerlo pherey
altitudinem vero radium, :

Scholium.

Ex hoc prenobili theoremate figura inter (ot= |

poreas nobilifim. elicitny dimenfio.Na f dis=

tetyi (exta pars, fiue tertia femidiametri multin |
plicetur per [pherg [uperficiems iam notam per |

fehalium prop.2.3,proueniet {phere foliditas.
Inucuta [it Phre terrestria fuperficies catines
ye quadrataviius hove milliara 23,760,000,¢
{emidiameter €fto milliavium horariorsm 1375
cuius tertiapars eft 4§83 Multiplica 458 omifss

ﬁaﬁim |
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fractione per 23,760, 000 protienient 10, 8822
080 5 000 cubica Unius horg miliaria pro folsds-
tateorbisiurre.

Cumenim [phera fit equalis eono, cuins alti= a Pey hawe
tudo eff radius [pheresbafis vero fuperficies phere; 18-
coni autem [olsditas b producatur ex parte tertid ® P ;”f_""’l'
dltitudinis, (hoc eft vady [phere) duét.i inbafim, pifentie.
(hac eft in [phers fuperficiem ;) etiam [phere [oli-

# ditas obtinebituy ex tertia parte vady duiain fies

perficien.
" PROPOSITIO XXIX.

O Mnis [ector [phere equalis eff co-
n0, cuins aliirudo eff vadins [phe-
ve, bafis vero feitoris [pherica fuperfi-

cies

Sto primum f{e@or ( A E CG ) hemi= Fig.a;.
{pherio minor. Intelligatur {ectoricir-
cumfcriptum efle policdrum corpus recti=
lincum. Si cetera ratiocinatio omnis ad
cundem modum inftituatur , vtin precce
denti, codem modo concludetur quafitum.
Id folum oportebit oftendere , ex quo dif=
cutfus totus dependet , {upetficiem polig-
_duiex planis {phericam {uperficiem EC G
vndequaque tangentibus compofitam , effe
maiorem fupesficic E CG. (iod ita fict.
Cogitetur Ezpcrﬁcici ECG apponi aliz

XU~




€ Per axio,
3.buius,

d Per prac,
¢ Paretex
inliz.

230
2qualis & fimilis ; planis tangentibus eos
dem prorfus modo cinéta quo prior. Erit
1amtota ¢ fuperficies ex planis compofita,
maior tota {fphetica. Ergo etiam dimidia
ex planis  compofita dimidia fpharici
E C G maior erit.

Efto deinde fetor EA E B G) maior he-
mifphario. Vterque feGot fimul fumptus
equalis @ cft cono cuiusaltitudo eft radius
{phare , bafis autem tota fuperficies 5 hoc
eft ¢ duobus conis,quorum altitudo cadem,
bafes vero pares fuperficiei {pherice fe-
gmentis E CG,E B G, Atqui feGori vnug
AEC G hemifpherio minor,per 1.pattem
Zquatyr cono, cuius altitudo eft radius, ba«
fis verofuperficies EC G. Ergo alter AE
B G =zquatur cono reliquo, cuius altitudo
elt radius, bafis verd fuperficies reliqua
EBG. Quoderatdem, = “

Theoremara (electa

Corollarinm.

: ( ' Vm fuperficies E C G fit aqualis ocir-

S_/culoradyy C G, & {uperficies EBG
zqualis circulo radij BG , eruntfectores
A EC G, & AE B G zqualeg conis, quo-
ruin altitudo ot radius phare , bafcs vera
citculi radiorym C G,& B G.

Schas

Ex Archimede.
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Sc/:oli?m.

X' bis habetur dimenfio & [etorum’ , € [e- Fig.ag
gmentorsum fhere; [ectorums  uidem,fi mul-
tiplicetur p tertia pars vady per. (bhevicam [elto-p Patet e
yum fuperficiem, iam notam ex [tholio prop.27. ﬁ-f ho {;"'6 J
we per ciroulum radij C G, vel B G ﬂgm;m.gm_m i
vero, [t menfuretur wanus E A G, a [oikore,fi mi=
nor eft hemifphario,anforatur; i waiar, eidemn ad-
yeiatir. o
Segmentuin(M @ R N)quod interduosieiroulos Fig. 18,
Jine pargllilos finenon paridlélos intevijcituy men~
[urabis, i [egmenta QBR & MGN, idnota auferi-
1§ a tota(phard,id etiam nota-ex [cholio prop.28.

PROPOSLTIO XXX.

HEmzf)bggrinm( E OB D)coni(EBD)Fig14:
~ “eandem fecim bafim ¢ altitndi-
sem habents,duplum eff. it

Conus cuius bafis eft fuperficies hemife
pheticaEOBD , altitudo autem radius
AB;eftad conum BB D, #vt bafis ad ba-2 Per 1%
fim, hog elt vt {uperficics hemifbh:érica bt
EOB Dad maximuny ¢irculum P- T» Er-
gocum fuperficies: hemifphatica EO B D :
dupla & fitmaximi circuli, ctiam conus pro b Pere 4.
bafi habens ﬁlpcrﬁcicm E O B D,pro alti- buius.
tudine radiunr A B, duplus cft coni E BD.

. Arqui h'ﬁllﬁifi)h“a_e_rium'mquatur ¢ cono ha-
g ' benta

¢ Per 28,
huins,
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benti pro altitudine radium, pro bay fupcr-
ficiem hemifpharicam E OB D. Ergo et
iam hemifpherium coni EB D duplum

eft. Quod cratdem, '

PROPOSITIO XXXI.

S Phara fit diuifa in duo. fegments
ILBG,ISKG,planol QG T, per
centrum A non tranfeunte: diame-
ter autem plano [écanti reltafit B OK.

vt altitudo O Bfegmenti 1L B G eft
ad radium (phere A B, 124 0 K altity-
do [egmenti alterius fiat ad aliam KN.

Parimodovt O K altitudo fegments
18 K Geft advadium A K fen (A B,ite
altitudo OB [egmenti alterius fiat ad
aliam B D. _

Dico 3.Cont IN G ¢ I D G quorum
altitndines funt O N , O D , bafis ver
communis 1 .G T, [egmentis [pharick
funt aquales.

2. Segmentorum eadem eft propor
tioy que veciarnm D O,N 0.

3. Segmentum IS K Geft ad maxi-
mumi fibi infcriptum conum IK G, v
"N 04dK 0, ¢ fegmentsm1 LB 'G;’éﬁd

£

|

!
|
L

|
|
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ad fibi infiriptum connm maximum
JBG,vt D0Oad B O.

pars 1. Spheera & coni fecentur plano
per diametram B K. Producentut in {phg-
ri circulusmaximus ‘B L X G,in conis ves
rd triangula B IGIX G. Et quia B OK |
diameter # reca eft circulo Q T, erit 20=a Par byp.
oulasI OB re@us. Angulus quoque BIK b Per defin,
¢ in femicirculo reéus eft. Quoniam igitur 3-; <oV
in triangulo BIK abangulo re&to ciu&;n. Ry 3hsbi
et I O perpendicularis in bafim BK, erit
B1ad [0, vt ¢ BK ad K I. Ergo ratio d Per8.L6,

duplicataB I ad IO aaqualis cft rationi du- t Per corel.

plicate B K ad K T; hoc eft (quia B K,K 1, LpRLE:
K O,f funt tres proportionalcs) equalis ra-
tionis BKadK O. -

Deinde quiacft vt O K ad radivm A B, by,
itaoO Bad BD ; erit quogue inuettendo o Por A7
DBadBO,vt A Bad OK : & permut.
DBadBA,vtBOad OK : & compon.
DAadBA,vt BK ad OK. Quoniam
ipitur fam oftendi rationem BK ad OK
fu’plicit:am effe rationis B Yad I O.ac proin- ‘
de 2qualém p rationi circulorum radijs BT, pParaiing
I Odefcriptorum, erit quoque D Aad B A
vt circulus radij BI ad circulum radij I O-

Igitur conus fub altitudine D A, & bafi

circalo radij 1O , hoc eft circulo Q T,

equalis eft g cono fub alttudine B A ,bSF g Per 153
5 alifna,




iPer covel.
P-to, buins,

k. Paret ex
14.l12.

q Per eand.
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bafi circuloradi)BI; hoc eft feori __Ifa_ha:'-
ricoA I B G.Quare fi tam f::&olri AlLB G,
quam cono fub D A & circulo QT, adda-
turidem cotius [ A-G 5 tota erunt @qualia;
videlicet fegmentum Spharicum ILBG
quabitut duobus conis., quotuim vnuseft,
qui fit fub balt Q T & altitudine D A ,-3ls
tet LAG , fub eddembafi QT ;& altia
tudine . O A. . Sed. hi ddo coni ¢ tonhe
civat conum I D G. Ergo fegmentum IL
B G cono ID G zquale erit. Quod erat
demonttr: i aime '

Eodem difcurfuerit chmcntijm IS KG :
I

zquale cono I NG ;€0 {olim mutato , vt
conus 1 AG quiprinsaddebarur , iamau-
teratars - ; o 0
Pars 2. Patetex prilh&.Nam conil DG
&IN G funtinterde », vt D O, :& NO.
Efgo & fegmenta L L:B G , I'S ILG conis
lisequalia ; funt inter fe, vtrede DOy
Iq-()@ ; { ) L |
1 Pars 3. Patet fimilitet ek ptima.. Nam
contts: ] D G eft ad conum I B G, 4vtDO
ad B O. Ergo & {egmencum I L B, G, co-
0ol D Gzquale; eftad cooumIB/G, vb
DOadB O. r its : H0

Schi-

Ex Archimede.

33§
Scholinm. '

EX primma parte huins theovematis; habet ur alia,

eaq, facillima [egmentoriin (Phericorum di=

menfio; [i nintirtim coni 1 D G,1 NG menfiren=

tur, quod fiet i s tertie partes veckaru D O, N O's Vide fehol.

ducantur in civculum Q Ts poft 6 hoss-

g #rs.

PROPOSITIO XXXIE

C]’l.r.'mﬁ’r;fﬁ reclus ( G K) (phare 5 cui Fig.24.
circumferibitur, & [oliditate & [u-

perficie tora fefquialtcr eff.

Communis fphaere ac cylindsi axis efto
@, conus - vero maximus hemifpherio
E O B D inferiptus fit-E B.D. Quia cyling
drus EX, (femiffis totius G K ) triplus aeft 4 p,, 16,
coni E B D; hemilphatium vero? ciufldem i1a,
coni duplum, patet cylindrum E K cffe ad b Per 30
hemifpharium, vt 3ad 2, Ergo etiam to- hwiths.
tus cylindrus G K eft ad totam {phztam
QEBD,vt3ad 2. Quod erat primum,

Decinde quia cylindri latus KN eft -
quale bafis diametro G N, erit cius fuperfi-
cics ablque bafibus ¢ quadrupla bafeos ML ¢ p,p cort,
ac proinde cum bafibus, hoc eft tota cylindzi p. 1z buinss
fupcrﬁcics erit {ecupla bafeos M I, qua: par
eft maximo {phzre circulg. Atqui {phara
fuperficies quadiupla eft maximi cicculis

Ergo
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Ergo tota cylindri G K fuperficies eft ad
{phere fuperficiem, vt 6 ad 4,fiue vt3ad 24
&od eratalterum.

Igitur cylindrus fphzre fibi inferipte &
{blicﬁtatc & tota fuperficie {efquialter eft,
Quod erat demonftrandum,

Scholium,

Vanti hoc theorema fecerst Archimedes ara
gumento est,quod tumnlo [uo [pheram cye
lindro inferiptam apponi voluerit. Atque idciro
fortafe inter alia tam multa & preclara inyenta
{ua hoc illi pre veliquis placuit , quod & corporum

& [uperficierum carpora ipfa continentiym eadem |
effet atque vna rationalis proportio.Similem afft« |

Gionum identitatem ; annulos inster annulorumd
fuperficies demonStrauiimus lib. 4. .Cylindricorum &
amnularium prop.13.14.1§. fed & ipsd in J}Jbﬂﬂ

alind mibi huiws vei exemplum illufire [ofe bralits |

Deprebendi fiquidesn, quemadiodum [phera ad

eylindram rectum , (¢ ambienten ( qui necefario

aqilaterns erit)est 1 [oliditace quam fuperficie
vt 2 ad 3;ita [Pheram ad equilaternm consm ff
ambientem & [oliditate fimsiliter Cr [uperfiste el

habere propor tionein quam 4 ad9 . Ex quo deindé |
#llud confequituz, [efquialteram proportionem ab |

Archimede in {yﬁndm o ﬂ'b 274 ”P‘”’;’ in tris
bus (alidis,[Pharaycylindto, ¢ cono equilatero -
tinuari. Virinfque demonftrationen 5 plurag,dii |

ampliss

thioremata noftra,quibu [Phare natura msirabild }

~ diameter AL, is enim cft maximus fphzrz
.circuliis, cum A L fit fphzre diameter. Er=
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amplius initorefver , tredeiim fequentibus propofi <

tignibus comprehénfa fubinngam. -

_ PROPOSITIO XXXIIL

v pc’?ﬁr‘iwﬁbim dupli eff fuperficies P16,
cylindriguadrar: [phareinfiripeis

.. Quadratum maximo fphere circulo ins
{criptum,, 3 quoin orbem duéko defcribi-

tur quadratus cylindrus,efto AK L, duca-

turque A L, diameter quadrato & [phers
cominunis. Quoniam quadratum AL par

« eft quadratiszqualibus A K, K Eerit du- a Pes 4 3;
plum viius A K. Erpo etiam circalus dia< L.
metri A L, duplusé c'ﬁ: circuli,ctiius diamea b Pasel o
ter, A Kcirculi nempe C N. - Atqui fuper- this.

ficies fphere quadrupla ¢ eft circuli, cuius f;:,:‘”’

go {pherz fuperficies odtupla eft circuli
C N. Sed qualL K KA, 4 aeqtialc_s {unt; 4 Per byp.
cylindrica fuperficies A € L quadrupla ¢ cft ¢ Per corel.
circuli C Ni Ergo cum {phara fuperficies 212 buins,
eiufdem circuli 6&upla r{i 3 cyliﬁgriceﬁxa
perficicidupla erit. Quod erat dem,
PROPOSITIO XXXIV:
Phere [upesficies ad totam cylindys
quadrati [ibi inftripti [uperficiens
€am proportsonem habetiquams ad 3.
Y Pos

?;g.’ie,
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Ponantureadem,qua demontt. preced,

Quoniam cylindri Jatus E K & bafis dia- |

£ Perbyp. meter AK fequalesfunt , eritfuperficies

g Per corol cylindricaC L ¢ quadruplabafis C N, ac
233 bainss - A b . i

44 proinde tota cylindri fuperficies ad vttam.

que bafim CN & SL ¢ft vt 6 ad 2. At

ui fphzre fuperficies eft ad vtramque

imul bafim CN,SL vt 8'ad 2. cim in

praced. oftenfafiteffc ad vnani bafim, vt

8ad 1. Ergo fpheere faperficieseft ad cylin.

dricam C|L fuperficiemvt3ad 6, fiucvtq

ad 3:Quod erat demonft.

Corollarinm,

Ota cylindri re@i fphere circumfc |
pti fuperficies,cft ad totam fuperficiem
cylindri zquilateri infcripti,vt 2 ad 1. Nam
circumfcripta cft ad fphericam vt 12 2d8
per 32.ius. Spherica autem eft ad ine
fcriptam,ve 8 ad 6 per hanc. Ergo ex@quo
circumfcripta eft ad infcriptam, vt 122d6,
fiuevt2 acr I
l

PROPOSITIO XXXV. |

’ "Winfcangue [eitionis ﬁ}mrim fﬂ- !
Fig.26. wil 4o x|
a;g. . C_perﬁ'r:es (ILBG) ad fyperﬁmm

coni maximi inferipti 5 eam ratiohl |

bﬁ&”}
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habet.quam coni latws (B'G.) ad bafis
yadiwm (G 0.) R L D 3

Quoniam portionis IL B G [uperficies
s zqualis eft circulo radij 3 G,cricpropor- 2 Pereg]
tio cius ad circulum Q3T 5 bafim nempe P4
fuam & coni , duplicara b rationis B G ad bPers L1s;
G O; hoceft ¢ rationis fuperficiei ,conicz ‘;P BT
I BGad bafim candem QT. Ergo liquet ity
o fuperficiem I L BG efle ad fuperficiem © Per difin.
conicam I B G, vteadem conica I BG eft "%
ad bafim Q T. Quare cumconica IBG fit
ad bafin QT, vt B G ad G O,etiam por- d Perrq.
tionis fuperficies critad conicamIB G fi= il
bi infctiptam vt BG ad G O. Quod erat

dem. ®
PROPOSITIO XXXVIL

Hsmgﬁhmfj fuperficies (E 0 BD | figaq:
ad conimaximi fine rectiinfcripts

Juperficiem (EBD) éam m:io;eem; -

bet,quam in quadrato diameter ad la-

2us : ad [upetficiem ero ‘coni fimills

circumfcripts, e latms in quadrato ad

Aiamesrum,

1. Parts demonfiratio ex pracedenti
eft manifeft2; cft enim portionis cuiufcuns
que, ac proinde & hemi‘phetij fuperficies:
E OB D ad conicam infgriptam,vt BDad

Y 2 D As
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2 Pares ex
47 .11,
‘b.Ferz.
s,
cPersg.

bwius.

d Per 14.
buins.

Fig.eadem
exnm Fig,13,
Ls.2ab.3,

'33,@ Theoremata felecta

D A. Eft autém B A DK quadratum, ct
ius diameter eft B D, latus D A,

¥ig.6.lib.4. 2. Pars. Semiffis quadrati citculo (cu.

ius centrum A) circumfcripti, efto EB C,
qua circaaxem AB circuniadd gignatur
corius hemifph=rio confcriptus. Quoniam
,quadratii E C duplum # eft quadrati E B,
?cu G L etiam citculus diametri E C duplus
¥ eft circuli cuius diameter G X, hoc eft cir-
culi KGDI. Atqui ¢ fuperficies hemifs
pherij cono E B iriclufi ejufdem circuli
dupla eft. Ergo circulus diametri E C fus
perficiel hemifphericz zqualis eft: Quare
cum fuperficies conicaE B C fit ad 4 circus
lum diametri E C, bafim nempeé fuam , vt
latus B E ad%afis radium E A, erit quos
uc ad fuperficiem hemifphaticam {ibi in«
?criptam vt BEad E A, hoc cft vt diames
ter inquadratoEBCF ., ad foum latus.
Quod erat demontt,

PROPOSITIO ¥XXVIL

S Phara ad guadratum rhombum cont- |
cum fibi circumferiptum;es folidita- |

te ¢ [uperficic eam proportioncm habes
quam in quadrato latws ad diametrnms

Maximo f{phare circulo HG DI cirs
cum{criptum’ eftg quadratum E B CF, 2

quo cixca axem B F in orbem aékc ; thom«
' bus

1 Ex'Archimedes 34%

bus conicus gignatur {pheram ambiens.
V¢ E B quadrati latus(infpice Fig.6.1.4.}

2d diametrum E C,itafiat S ad R %infp_icc
Fig.13. 1.5.-) qua propottio per 4 terminos
S,R,(LO,.continubtur,EréEigirurratio S.ad Ak
O triplicata 4 rationis § ad R; hoc eft, E B a Per defin, -
ad E'C; & ratio O ad R erit duplicata ra- 10450
tionis O ad Q fine R ad S, hoc ¢t E C ad

E B,acproindc 6O eftad R, vt quadratum g pey z0.
E C ad quadratum E B;_vndc Q cft duplags.
ipfius R. His ita conftitutis, intelligacur

rhombo conico fi)ha::a citcifcribi E B CFa

Evit igitur {phera HGDI ad {pheram,

E B CF ineratione triplicata diametri G, oPer 12
(fiuc E B)ad diametrum E C;hoc cﬁ(quod laa.

1am oftends) erit vt Sad O. Spharaautcm

E B CF eft ad thombum conicum fibi in-
{criptume vt 2 ad 1;hoceft (quod oftendi ¢ Peryo.
{upra) vt O ad R.: Igitur ex 2quo {phaera huiws,
H G DI eft ad cundem rthombum , qui el

cft ciccumfeniptus vt S eft ad. R, hoc eft vt

in quadrato latys EB ad diametrum E C.

Quod erat’ primumy ' Deinde ex fecundd

arte precedentis patethemifphare fupers

+ ficiem effe adfaperficiem coni EB €, 3¢

toinde & totius {pharafuperficiem cffe’

ad fuperficiem totins thombi E B CF; vt las'

tigs in quadratoad diametrum:Ergo fphes

ra taif “foliditate "quant* faperficic eft ad

rhiembuimuadpatem® B CF ; 'viin qua-
‘ Y 3 drato
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drate latus ad diametrum.” Quod erat de-

PROPOSITIO XXXVIIL

Figaz, S‘Vpé;féz"c: portionts(B G K D)conum
. -equilaterum (B.K D)capientis,dupls
ef fuperficici eiufdem coni,

Patet fimiliter ex 3. Nam fuperficies
portionis B G K D eft ad infcriptam coni«
cam , vt4 BKad B A, Sed quia conus
BK D =quilaterus ponitur ,K B eft @qua=
lis B D,adcoque dupla B A. Ergo etiam fus

. perficies BG K D dupla eft infcripta cos
nrcz BKD. Quoderat dem.

PROPOSITIO XXXIX.

' SP}mm [upeyficies ad totam coni 4gui-
laters (ib infcripti [uperficiem eam
proportionem habet,qnanm 16 ad g.

Efto, Z, fpherx centonn & conus 2qui«
laterus{pharz inferiptus B K D,axis {ph-
rze ac cono communis K Z.-A O. Per hunc
fi fecetur {phgra ac conus , producetut in
fpheera circulus maximus @ BK D), in cono
autem triangulum zquilaterum B K D, cu=
iusvnumlagus. B A D eritdiameter bafeos
conice QqT, “Ep quia axis GO ‘KAIC&Q{;

e
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oft bafi Q T s-erit angulus B A K\ d reGtus. d Par defin.
Iyitur quadratum B.A zquale cft erectan=3. 11 :
. : e ¢ Per coroc.
guloK A O.Jam qua latus 2q ml_ ateritrian= - LG
guli abfcindic fquartam axis paftem A Qs per covol.
ctic reGtangulum KA O, hac eft quadm—-_.,_l,,,,,;..‘,
wum B A, teiplum quadrati £ AQ. Quarei Perr. L6,
dratum. radit Z O kquadruplumkPer 4./-2.
cum quadratum: i juadrup A
fit quadrati A Osetit quadratum radi) ZA A0 e
ad quadratumsadij B Asvt 4 adi3. Ergo et- e
iamem citculus OB KD eft ad CirCUlmF'r‘:f"h
T vt 4 ad 2+ Ergo funt-dquatuor circuly® =
(3‘73 K L?, hc?c—cf‘c §tota fpﬁ:eraa DG fu-z Per 24.
perficies, ad cireulum Q T vt 16 ad 3. At %
qui o {uperficies coni 2quilateri B K D cfto Per ;:’fﬂf-
ad circulum (% ,bafim nempe fuam , vt 2 :ﬂf;h& e
ad 1, ac préinde coni B K D tota fuperfia™"
cies,vnacum bafi fcilicet,eft ad bafim,nents
pécircalum Q T, vt 3ad 1, fiue yt9 ad 34
Ergo cum oftenderim {phere {uperficiem
efle ad cundem circulum vt 16 ad 3 ; erit
fphzrz D G fuperficiesad totam zquilate=
ri‘coni {uperficiem, vt 16 ad 9. Qliod erat
dem. A 5

o WO 1117 o P
Voniam zquilateri “trianguli lagds.
B D, abfcindit p quartam. axis' partemp Pey covol.

A O, ent quoque’ fphetica: fuperficies s purs..4.

BO D ¢ quarta pars;ac-pminde.{_'ufpcrﬁcics q Peri7s

B GKD ., tres quartz fuperficiéi totius huiks, -
Y 4 fphera




8 Perprac,

s Rer covol.
1p.14.bs-
ans.
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{phere, Quare {i fuperficiestota ftatuagur:
efle.16,B G K'D fuperficieseerit 12, Atquj!
{uperficies B GK D7 eft dupla {uperficia;
conice BKD , acproindead eam gft vt
] _ Eaf:mz fuperficies cftad
conicam BK. D vt 16 ad ‘4. Deinde quia:
fuperficics coni B K D, (vepote zquilaten).
duplas eft bafeos Q T, liquet “fuperficiem:

J2ad 6. Ergotota [p

conicany B KD (nimirum 'abfquc’baﬁ) cile

“ ad totam coni fuperficiem, vt 2 ad 3, hoc
eftvt6 ad 9. Igitur ex @quo tota [phaiz’

fuperficies eft ad totam ®quilateri coni in=

fcripti-fiperficiem , vt 36 ad 9. Quod erap

“demonflr,

.Rig_.a_.s.

8 Percorol. Q_

PROPOSITIO XL.

Q Phare fuperficies ad gquilareri coni
= [tbiciveum|iripti totam [uperficiem,
am proportionens habet, guam 4 4d 9.
Circulo fphesz maximo B. 1> M circums
fcriptum fir triangulum equilitera D O'F,
a quo circa axem O A B i orbem ducto
productusfit conus zquilaterus {phare cit
cumfcriptus. Equilatero autem triangulo
D QIF Gircurnfcriptus etiam  fit circulus,
N D I.Q.F,quempatet efle concentricum
priori ;& axis. O A B- producatur in N
uonian B.N eft a. quarta pars axis O Ny

s:p15b 4. patce ON effe duplam K B, Quare cum

CiICU=
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areulorum ratio fit # duplicata rationis dia-
metroruny; erit circulus BP Miad circulum
ND L OF vt 12d 4. Atqui oftenfom iam
eft in:demonftratione ;prima precedent,
cicculuym NDLOF cfie a circulum
QT bafim coni ‘zquilateri fph@rm_F L
i;wf&ipti,\m'a,' ad 3. Lx ¢ zquoigitur circu- ;
lusBP M cft ad circulum QT vt 1 ad 3.°%

Atqui tota coni D O F fuperdicics cir(:gli

Q T # tripla cft, Ergo tota coni fuperficics d Per coref,
citculi B P M noncupla eft. Quare cum 1 pt4.bsu-
{ohere TP fuperficies eiufdem circuli *7 e
B P'M ¢quadruplafit , erit tota coni 2quit= |y,
lateri D OF fuperficies ad fuperficiem '
{pherz , cui circumfcripta eft, ve 9ad 4.

Quod crat demonftr.

PROQPOSITIOQ XLL

m%ﬂﬂeri coni [pharacircumfiri- F g8
L& pti tota fuperficies quadrnpla eft
Superficiei totius coni infiripti eidem
[phara. '

Zquilateri coni D O F circumfCripti tos
ta fupesficics eft ad fphar fuperficiem vt
a9 ad 4: & {pharg fuperficies cft ad coni }
infcripti 2quilateri § K T fuperficiem vt | : m::i 8
b 16 ad 9. Ergo exe zqualitate perturbata ¢ pepy 3
Circumferipti zquilateri coni tota fupetfi- L,

L cics

b Per 2.
Jde

¢ Peraze

a Perprags’
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cics eft ad totam ﬁirperﬁciqm zquilateri in.

{cripti, vt 16 ad 4.fiue vt 4 ad 1. Quod erat

demontt,

PROPOSITIO XLIL ‘

Pheraadinfcriptum [ibiconumaqui-

laterum (B K C )eam rationem habet
quam 32ad 9.

Sphara & conus BK C fecentur, plano
per axem communé K O, faciente in {phe-
ra circulum maximum O F K Lin conoau=
tem triangulum equilaterum B K C.Du&o
deinde plano per centrum A ad OK recto,
ab{cindatur hcmifphxrium F G K], culn-
fcriptus intelligatur conus maximus F K L.
Quoniam trianguli a;'quilatcrilatus B Cdb‘
d Percovol. fcindit OP 4 quartam partem axis O K,
§p-15+ ha-crit P Kad A K vt 3 ad 2,hoc eft vtg ad 6.

Bafis verd QT eft ad circulum O EKI,

hoc eft ad bafun N D,vt 3 ad 4, hocefb vt

6 ad 8, vtipatet ex demonitratis prop. 39:

Quare cum ratio coms B K C ad conum
¢ Per [chol. F K I componatur ¢ ex ratione altitudinis
pishiz. P K ad altmdinem A'K ( hoc eft ex ratio-
nc9ad 6, ) & ex ratione bafis Q Tiad ba-
fim N D (hoceft ex ratione 6ad 8.5 ) etit
conus BK Cad commmF K I, vt 9-ad 8.
Qiare cum fphara C G quadrupla £it cos
ni £ K I, erit conus ;equﬂaterus BK C ad
gy 2 | - fpharam

§Pergo.
*“i“‘v .l

|

|
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fohztam C G, vig ad 32. Quod erat de-
monftrandum.

PROPOSITIO XLIIL

( :Onm equilaterns [phare circum-
[eriptus coni aquilateri eidem [phe-
v infcripti otuplus eff.

. Coni@quilateri fpherz infcript , & cir- Figa8:
cumferiptifint SK T & D O F & axis co-

munis cfto OKB.Secétur, deinde plano per

axeni t4 conus vterque,qua {phera; eruntqs;
{fe&ionestriangula duo zquilatera,& circus

lus BP M maximus. Circa triangulum

quoque D O F intelligatur delcriptus cile

circulus N D O F,& axis O K B produca=

tur in N.Quoniam verd zquilater triangu=

lilatus DF abfcindit axis O N quartam

a partem N B, patet N. O, effe duplam B K.a Percorol.
Similiter  quia 2quilateri alterius trianguli 5-p-ts- k4.
latus S T abfcindit axeos B K ¢ quartam b Per idem
partem BC, crit NO ad BO, vt BK ad corols

C K :&permutando vt N O ad B K fic

B Oad CK.fed NOduplact B K. Ergo

etiam B O dupla eft C K. Igitur ob fimili-

tudinem triangulora. D.O F, SK'T etiam ;
"¢ DF & S T diametri videlicet bafium €o- ¢ Per 4. 1.6+
nicaram , funt inter {e in proportione du-
pla.Quare cum coni D OF,S K T, {int {1«

. milCS;
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adem proportiovationalissque fuperficierin, ex-
iftat Quenmadmoduim enin ille reperit (pharam ad
Glindrum efie tam foliditate quam fuperficie;vt 2
ad’3; ivanos doctiimins [pheram & (diditate &
[uperficie effe ad contein cquilatertiin fe ambien-
tem, vt 4 ad g £ 4 o S8

Hing vero illam ipfum proportioneint , nentpe
felquialteram ; quain exiftere (pharam inter ac
eylindrum Archimedes tradidit, ab equilateio co-
no cireumCripro & foliditate etiam ac fuperfie
continuari nitllo negotio iam demonftrabiimus, at=
que ita busc pariter opujculo fineimn tiponciniise

PROPOSITIO XLV.

( :Opm aquilaterns [phare circum- videFig.
[eriptus, & cylindrus rectus [phara q1s buic

tratiatui

ﬁmilit:rcz'ﬁga?xﬁriptm, € z'pf{i [phe- prafiva off
/

348: Theovemata [eleta
d Per 1. miles, ac proinde eorum proportio 4 -triplie
b1z, cata {it proportionis diametrorum D:F &
S T,quzclt 2ad 1;eritconus DO F ad
conum 8§ K Tyt 8ad r. Quod efat dem,

PROPOSITIO XLIV.

Phara ad circum{criptum [ibi conum
equilaterum (D OF) ¢ [oliditate &
[uperficie, eam proportionem habet,

quam 4 ad 9,

Spheera T P cft ad inferiptum 4 fibi cos
num zquilaterum 'K T, vt 32 ad 9. In«
{eriptus autem $ K T' conus @quilateruscft
ad conum @quilaterum citcumfcriptum
§Perprac. D OF vif1 ad 8,hoceft vt gad y2. Igiwur
ex zquo fphera T P eft ad conum zquis

e —— =y =

=

Fig.28,

d Per 41,
buius.

—— e

laterum circumferippum D OF 5 vt 32 ad
72; hoceft vt 4ad 9. Propofitione autem
4o0.demonftranimus etiam fpheere {upetfir
ciem efle ad totam zquilateri coni circums=

feripti fuper ficiem vt 4 ad 9. Ergofphxra

& foliditate & fuperficic eft ad quilate~

rum conum {ibi circumﬁ:tiptum vt 4 ad 9s
Quod erat dem. :
Qutod ‘igituy in [phiana & cylindro [pheram

ambiente miratus eff Archimedes idipfumin [phe-
74 ¢ wquilatero cono ambiente (pheram, iam des

aonftrainmsy vt videliger & [oliditatum inter fe
' ' gadems

raseandem proportionems continuant,
nimirum [¢[quialteram, tam quoad [0li-
ditatem, quam quoad [uperficiem 2017,

Nam per 32 huius cylindrus reétus G K
fpharam ambiens tam {oliditate quam totd
{upcrficie cft ad fph@ramvt 3 ad 2 fiue vt
6 ad 4. Per praecedentem yero circumfcri=
ptus {pheiz conus zquilaterus B A D,tam
foliditate 5 quam fuiperficie cft ad fphaeram
vtgad 4. Ergo idem conus cft ad cylin=
dium tam foliditate quans {uperficie , vt 3
a
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ad 6. Quare hac tria corpora conus, cylin.
drus, fphera funt inter {e vt hi numerig,
6, 4, ac proinde continuant proportionem
{efquialteram. Quod erat demonftrandum,

FINTES:

«Ad maiorem Dei Gloriam."

APPENDIX
.’sza_ demonfEratur ex falfo poffe

T diredte dedricr rverum.

9% N thefibus M_athcmat{cfs,‘
4 &SN quas Loudnij {efqui abhine
A% anno Illuftrifl. D.Theodo-
%@ rusD’Imerfelle’; Comes de

i o smlis Bouchoue & S.Imperij,ma=
gné ingenij] commendatione & auditorum
plaufu Publicé propugnauit , inter cateras
propofui affertionem  huiufmodi = ex falfis
poffe versim divecte elici nouis exemplis Geometri=
¢is confirmamus. Hanc aflertionem {ibi oppu-
gnandam fufcepit vir Clariffimus Daniel
Lipftorpius in appendice, quam opeti fuo
pererudito , quod Specimina Philofophie
Cartefianz inE:ripﬁt, hac de causa adiunxit,
Id verd ed modeftia & humanitate praftie

- tit, vt facilé appareat, hoc illi voum fuifle

propofitum, vt veritatem aflequeretut. Ne

autem videar do&iffimi viri iudicium patui

facere , hic illi breuiter refpondebo , & ap=
pendici appendicem reponam.

Conclufionem igitur oppugnatam fic de=

montftro. .
- Dator affertio que dire@¢ ex fua cone
: tradictoria




b Fig.a1.
Lur.2abs.
c Fig.20.
‘-j‘lﬂb-’r

¢radi&oria inferatur. Thalis in prop.12.1g:
Euclielt hecinumerus E metitur nuhérum 4,

uz demonftratione affirmatiua infertur ex
ua coritradictoria:E non metitity niemernin. As
Quod quidem cft 2qué certum , 4¢ demon-
firationem illani efle legitimam ? Talis in
Elementis hifce noftris prop.4.l. 1 1.eft hac:
b RetFa B Q non eft perpendicalaris plano C AT

4z affirmatiué deducitut ex{ua contradi-
Sorid ¢ c refta BQ est perpendiclaris plano
¢ 4F. Talisin propofitione noftra 35. A
eft hec: deft ad B ,vt Ead Z., qu& directe

infertur cx fua coutradictotia ¢ A non off 44
B, Ut E ad Z. Tales denique reperiintur
apud Cardanum Lg.de proport.p.201; apud
Theodofium ( commentante Clauio ) L.
{ph.p.12.& nos plures fimiles Foﬂhmus eXs
hiberé tum Geometricagtum alias.
Eccetibi coﬁnograp"hicam vnan 5 quan
in ijfdem thefibus difputandam propofui. |
Maris , omifd, adeo humidi fuperficies éo ipfo con= |
dladituer effe [pharica, quioid negas. Fonatur vee
raefle eius contradiétoria = Mars [iperficies
[Pharicanoneft. Quoniam igitur maris {upets
ficies fphzrica noneft; ergo omnes fupeifi«
ciei maritime pdites non diftant aqualitet
3centro. Brgo vnaeftaltior alterd, (altio=
rem enim efle non aliud ¢ft 4 quam Jongius
4 centto tecedefes) Eigo e qua altiofts |
funt, deflutint verfus minu$ altas feii decli®
uiofes

tiiotes, hanc enim effe humidi natutam ex=
perientia conftat. Ex tali autem defluxu
neceflario oritut omnium pactium fuperfi-
ciel maritima zqualis altitudo,fcu diftantia
a centro. Aqualis vero ominum partium
.fgpcrﬁcici maritima a centro diftantia infert
fphericitatem éius petfeGam. Ergo maris
[uperficies [pharicaeft. '
H.abcl_nu; igitur hanc : Maris f[uperficies
[Pherica eff divecte & affirmatiue deductarm
ex {uz; contradictoria,mans (uperficies [pherica
non eft.
| Ia,!'_m':;;atigirur extra omnem coutrouers
fill‘[li efle, dariaflertiones, que directe ex
il:uS contradictorij$ inferantur. Atqu affers
tio, quz ex fua contradiGoria direéte in-
fettur, neeeflatio vera eft, ( cum {itaxioma
pet {e clariffimum, id neceflarid verim efle
quod fuum contradictorium deftruit ; des
ftruit autem fuum contyadiétorium , quod
ex {uo co_ntradi&orio d/irr_c&é Icquimr.j Ei-
go & aflertionis contradictoria , ex qua vi-
dehcct‘dcc_luc’ca eft affertio, falfaeft: Ergo
ex falfo dire&te & affirmatiue dedudtum
cft verum. Demenftrata igitur eft conclus=
fioin thefibus propofira.
| ngd veeo eiufinodi demonftratio, qué
fi_ﬂ‘cmo ex {uz contradi®oria falsa directe
Jnfert'u:I? veré {Cientiam pariat, fic vt ablque
wvlteriori vlla deduétione ad impoffibile, de
A affere




affertionls veritate fecuri effe debeamus,
ex jam dictis manifeftum éft -, cum lumine
naturz notiffimum fit, id neceffario verum
efle, quod fuum contradi@orium deftruit,
hoc etk quod ex fuo contradi¢torio Iéquclé
legitima & neceffarid infertur. Quod f1 ves
rum deducatur ex falfo quopiam {ibi non
contradictorio, nequaquam talis ratiocina-
tio [cientiam pariet, neque enim de veritate
affertionis fic dedute (}ccuri efle poflumus
cum in ea ratio iam allata deficiat , & pro-

prium falfo {ciamus effe , vtexco falfa de
ducantur.

His rité perceptis facilé eruditus Lector r
pcrfpiqict,nihil opus effe, vt fingulis Clarif-
{imi Viri obic@ionibus & argumentis refels
lendis immoremur, qu vel contrame nihi
faciant,vel exiam diétis foluta intelligantur,

i tamen non omnibus ad manum efit
opus clariffimi Viri vifirm eft fingula bres
uiter attingere.

Primum fupponit ex Dialetica quadam
de confequentia direétd; & dicto (vt vo-
cant) de omni & de nullo. Tum fenten- |

fam exponit fuam noftre oppofitam. Sub-
tungitdeinde: hanc [ententiam mean frabilio
Yesier fione omminm illovam, qus in contrarius of
ferri pofie videnttir. f

Primum (inquit) quod ex falfis verum %
gludere videatny confliruit huiu finods [jllogifmws:

: SO gimntg

sinis leo ¢5% Lapiss Omnis adamas eff leo. Erga
ompis adamas eft lapis.In quo &c. Tali fyllo--
gylmo ad probandam affertionem meam
&go non vtor in quo videlicct verum de=
ducitur ex falfo non contradictorio , qu
proinde etiam, vt oftendi fupra , {cientiam
non patit. Primum iftud igitur me non
tangit.

Secunduim genss obieltiontm ( inquit ) confti=
tuunt hypothef’s Aftronomice & c.Que licet fickitie
tantiin fint & falfe ; tamen iuxta eas calculum
eclipfibus 5 & alifs obferuationibus celeftibus con=
uenientem Aftronomi exhibent. Deinde poft-
quam multis contendit , hinc non probari
vetum ex fal(o dire@e clici, Progredior (in-
quit) ad tertiam inftantiam,quam ex regula fal=
fi depromerelicer &c. contenditque rurfum
hic non elici ex fallo verum. Quo quidem
invtroque,cum illi ego plancaflentiar , ne=
que vllum inde pro aflertione mea argu-
mentum petam , non me magis illa tan=
gunt, quam primum.

Vitimas denique obietiones(inquit)nobis facef~
funtymodi demonftrandi ab Euclide9 . elem. p.y2.
Cardano . §.de proport. p.201, & Theodofio l.1.
(Php.x2 adhibiti. qud me digitum intendifle
putat , & vere. Ex his fiquidem demon-
{trandi modis , efidenter iam demonftrau
fupra , ex fallo elici dire@&¢ verum ; neque
affertur quidquam a Claiffimo Viro, quod

Z 2 dC-:




demoniftiationem poftram infirmet. Veris
Clauij ad p.12, lib.g. recjtatis, fubiungit ex
eodem Clauic demonftrationem p.12 ib.1,
fph.Theodoflj : Tum (inquit) vt verum fas
tear, m'ﬁ'ia ﬁmé quid Clanio in mentem venerit,
vti & Cardano, quare mfolitum hunc & mirabis
dem arguimentandi modum effe putauerint ,qui tas
wnen Logics valde familiaris eff & duobus princi-
piis ommninm exidentifSimis ¢ naturd notiffimis nitis
tur, hifce wempe = quod idem non pofiit fimul efi
Cr non effe 5 item , quodlibet aut fit aut non [ity
uid Clauio, Cardano,& cum iftisalijlque
ctiam mihi, in hac argumentandi forma fit
vifum mirabile, dicere in proptu eftshoc ni-
mirum quod aflertio probanda (G eft cen-
trum {phare, ) dire&te ex {ua contradicto-
1ia; (G non eft centrum fphera) confequen-
tijs legitimis ac ncceffarijs deduca tur.QuJ)d
uidem quotiefcunque euenit,admiratione
ﬂignum eft. Tantiim verdabeft, vt haec ra-
tio demonftrandi Logicis valde familiaris
fit, vt etiam non dcfucrint do&iflimi virl;
quibus ca impoffibilis videretur. Vt deinde
oftendat vir Claniff. hoc difcurfu verumex
falfo non deduci , repetit demonttratio-
nem propofitionis Theodofianz fed formd
planc diuersd & Clauianilla,quam prius re-
citaucrat , in qua vis nrgﬁmeﬁtationis inter
nos controuerfz clariffimé cernitur.Subiun-
git denique = neque ega tam lynceus fum vr.t’;'-'
mae

Inde videre quear, quo pactoex falfo verum di-
volte [equatur, ud tamen video, quod fi G dew
monfiretur non efe centrum [bhere, (vult,credo
dicere, ponatur , cam demonttrari nequeat,
quod falfum eft) necefiario fit admittenda cone
tradiftoria eiws affirmatina , quod G fit centrum
fphere. Ad haec verba répcmm ¢ompendio
demonftrationem (upcrius datam,qua, opi-
nor,fieg, vt V.C.tametfi, quod eft maxime,
lynceus non efict, clare pcrfi)_idat clicidires
&e ex falfoverum, ©

Quoniam admittit(id quod etiam eo nor
dante euinceret Clauiana demonitratio ) 1
G ponatyr non efle centrum , fequi necefli=
tate abfoluta & formalj G efle centrum;ma=
nifeftum eft, G effe centrum , dire@e fequi
ex {ud contradi®orid , G non eft centrum,
Ergoex videdutionis conftat verum efle
quod G fit ceptrum , cum lymine naturali
notum {it id effe neceflarié verum , quod
fuum contradi@orium deftruit , hoc efk
quodex fuo contradiGorid dirg&e fequi=
tur. Habemusigitur quod ex hac: ( G non
eft centrum ) dire@¢ deduca fit haee vera;
(G eft centrum.) Atqui hac(G non eft cen-
trum ) falfaeft , cum iam oftenderim ve-
ram cife hanc (G eft centrum. ) Ergove-
ram dire&¢ dedu@um eft ex Hlfo.

Hec funt , Erudite Le&or , qu® fuper
hac quitione breuiter hic putaui apponcén-

t* P
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da. Czterim nihil dubito quin Clariffimus
Lip&orpius eAdem animi 2quitate refpon-
fionem hanc noftram it accepturus, qua
dedit _oppugmtioncm fuam , & cgoillam
accepi.

Errata fic corrige.

Pag 7.vi23. I:gc,rSo,P.17.v.:o.dclctqmm'¢m angeli B &~
C aguantur anguls F ¢ L. P.35 V.6 3 fine, in A |. alto,
& dele cztera. P38 v & 2. . tam, 0,4, gudm N.C. P73«
v.0.BCE. 1. B @ F. P.or. v.5.a finel. minor P.gy. |, b.per
33. P.106; corol appone: fig.sz. P.109.v. 5.2 fine. | dare
1L K Pajfgudydfign l5.Pag8ad mar fgards Lper
21, L.5. P.160. v.3.ante gued, hac inlere : non autem tales
(qucd facilé exiv.lemostend ) vt mulupld O excedsnte mul-
tiplam & ; mwltipla ‘R non exeedat multiplam 8. P+ 175. Vs
vic, | a perin.z. Poaro. Lod per corol 9. P.rir. vig.l, patet ex
defito L6, & ax.i. L1.Poarg. vivle IGL1IOL Pabr.eper
eand. Lo per24a.L 5. B.269. v.pen, lLBF, QR. Pi74.lo,
percorol p.i3. P a86. v.3.2 fine. bafis Laltitudo. P.294.V.3a
milliatizm | millionwem. P.297-1, c per 18.43. bid.l.d«wollig-
exdef 4 LitPgi3. vais. GA LG H, Paarvann | fi feg-
menta B R, M BN, tam nota ayferantur ab inwicem. &
dele fquentia. P. 338. v.3: & fine. fe@ionis, L. porssenis. P
j4cvao. LHGDI

Au&ore abfente grauiores ex his (quiin
anétographum incuria defcribentis irrepfea
Aant, ) errores pracaucti non potucrunt.




AD COMPACTOREM,

Sex tabula figurarum affigentur hoc ordine

Tabula1, antepag . - Tab,viantepag.49.
, Tab.y.antepagitoz.  Tab.4.ante paga8r,
S Tab.g.ante pag.art.  Tab.6.ante pag.16y.

Affigentur autem fic, vecamexplicate fuerint,mas
nente imtralibrum folio albo, figura tota extra librmm
in confbectum veniant, complicate autem intra libri
}nmg_lmspncisé recipiantur, Expedset Verd iracom-
Plicars, vt figura,etiam dum complicata fuering,afpé-
ins pateant.

AV. RELTEVR.
sy Les fix planches desfiguresy fevont inferées &
1 Vordre qui fuit
La1iplanche dewant la1.page. v planchedenant 49.p.
3.planchedenantios p.  4iplanchedenant 181.p
o planchedenantra1.p.  6.planchedenant 269,

X1 Ov il faut lesattacheren forte, queln planceeftan
¢ sumerte.toute la figure pafle precifément lu sranche du
biire. & qu' ainfielleparoiffe entierement bisn quon
“peferme le linve: il faut pourtant qu’cftant plice elle
S winfle anec leveite desfusilles. 1! feva aulfi a proposs
de|lesplier en [orse;que les figures [c voyent, ¢ que lt

wdos en foit cacheé.

TOT DEN BINDER.

De [es plaeten (almenop baer plactfe binden als volcht

De1.plaerevoorpag 1. 4 .plaetevoorpag.49.

3 plaetevoorpag.ioz. 4 plactewoor pag.181.

g plaesevoorpag.arr:  6.placte voor pag.r6y.

Men falde placten alfoobinden , dat het blat opon-
ghevauden fijnde, devvittefijde blijve binnen den |
boeck , ende dandere met de figuren [y gheheel dner
buysen. 1soock gheraeden het blat alfoo toe 16 Van-
vven, dat de figuren , 00ck tosghevant [ijnde, konnep
ghefienvvordens


















